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Determinans, sajatérték, sajatvektor, leképezések

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

3 5
A=
i (2 7)

2 5 4
bpA=13 1 7
4 1 1

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrix determinansat.

2 3 5 1

4 3 -2 -5
-4 -1 5 7

6 6 3 -4

A=

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.
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Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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Az alabbi matrixnak milyen p paraméter esetén |étezik inverze, milyen p paraméterre lesz a determinansa éppen 0,
illetve milyen p paraméterre lesz az A- T = Q egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa.

1 3 1
A=12 1 1
3 4 p

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Cramer-szabaly segitségével.
3xr; 4+ 229 —x3 =14

T+ X9 +x3="7T

22, + 9 + 223 = 10

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Sajatvektora-e az A métrixnak az & és a v vektor?

(D) ) =)

1 8
b) Szamoljuk ki az A = (2 1 matrix sajatértékeit és sajatvektorait.

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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a) Itt van egy nagyszer(imatrix, ezzel a harom vektorral:

(3) o) () ()

Es a feladatunk az, hogy deritsiik ki, ezek kdziil avektorok kézill melyik sajatvektora az A matrixnak. A
sajatvektorhoz pedig szamoljuk majd ki a sajatértékeket is.

b) Szamoljuk ki az A matrix sajatértékeit.

2 00

A=1|1 4 3
1 3 4
c)

Itt van egy nagyszer( matrix, ezzel a harom vektorral:

2 0 0 1 0

3
A=1|1 4 3 gz(z) v=12 w= |2
1 3 4 2

Nézzik meg, hogy ezek kdzul avekiorok kdzil melyik sajatvektor, és a sajatvektorokhoz szamoljuk ki a hozzajuk
tartozé sajatértékeket is.

Meagnézem a kapcsolédd epizédot

a) ltt ez amatrix, és szamoljuk ki a sajatértékeit és sajatvektorait.

()

b) Itt j6n aztan ez a 3x3-asmatrix. Szamoljuk ki a sajatértékeit, sajatvektorait és a sajatvekiorok altal generalt
sajataltereket.

1 00
A=11 2 1
1 1 2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

&5 MATEKING.HU - MUSZAKI MATEMATIKA 2 FELADATGYUJTEMENY


https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/muszaki-matematika-2/determinans-sajatertek-sajatvektor-lekepezesek/sajatvektoros-feladatok-megoldasa
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/muszaki-matematika-2/determinans-sajatertek-sajatvektor-lekepezesek/sajatertek-es-sajatvektor-sajatalter-bazistranszf

&5 MATEKING.HU - MUSZAKI MATEMATIKA 2 FELADATGYUJTEMENY

a) Itt ez amatrix, és szamoljuk ki a sajatértékeit és sajatvektorait.

()

b) Itt j6n aztan ez a 3x3-asmatrix. Szamoljuk ki a sajatértékeit, sajatvektorait és a sajatvekiorok altal generalt
sajataltereket.

1 00
A=11 2 1
1 1 2

A megoldasunk soran a Gauss-transzformaciot hasznaljuk.

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Nézzliik meg ennek a 3x3-as matrixnak a sajatértékeit és sajatvektorait.

2 11
A=11 2 1
1 1 2

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Nézziik meg ennek a 3x3-as matrixnak a sajatértékeit és sajatvektorait.

2 11
A=11 2 1
1 1 2

A megoldasunk sorén a Gauss-transzformaciét hasznaljuk.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A bézis transzformacio segitségével éllitsuk el ennek a 3x3-as matrixnak a diagondlis alakjat.

2 00
A=10 1 1
0 4 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A Gauss elimindci6 segitségével dllitsuk el ennek a 3x3-as matrixnak a diagonalis alakjat.

2 00
A=10 1 1
0 4 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Van itt ez amatrix.

A— 5 —6
1 0
Szamoljuk ki, hogy mennyi AW

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vannak itt ezek a matrixok, déntsik el, hogy milyen definitek.

2 31 -2 3 1
A=11 2 2 B=|1 -4 2
2 1 4 1 -6 1
2 3 1 1 11
C=111 2 D=2 1 2
1 11 1 01

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az A métrixhoz és & vektorhoz tartozé kvadratikus alakokat.

2 4 7 1
bA=14 3 6 z=| 2
7 6 5 I3

c) Adott a Q) () kvadratikus alak, hatarozzuk meg ebbél az. A métrixot.
Q(z) = 5a? — 2x2 + 4a2 + 8z 2y + T 23 — 6Iy3

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Dontsiik el az alabbi kvadratikus alakok definitségét.
a) Q(z) = 3a2 + 4a2 + 923 + 4y 2y + 221 23 + 103923
b) Q(z) = —ba? — 2a2 — 8x% + 6x11y — 2123 + 2Ty 3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az x tengelyre val6 tikrozés matrixat 22 -ben.

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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Tlkr6zzik az x tengelyre a ¥ vektort, ha

2\ i 1) 0
a)v = és a bazis vektorok: a; = esly =
- 2 — 0 - 1
AW . 1Y —1
b)v = és a bazis vektorok: @1 = ésay =
- 2 — 1 - 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Ellendrizzik, hogy az alabbi leképezések linearis leképezések-e, ha igen adjuk meg a képteret, a magteret és a
transzformacié matrixat.

2 R? — R? go(‘;) - (“:1) a,beR

o) R2 — R? (p(Z) — (“gb> a,bc R

a a+b
oR — R3 olb]l=| a-b a,b,ce R
c c

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Ellendrizziik, hogy az alabbi leképezések linearis leképezések-e, ha igen adjuk meg a képteret, a magteret és a
transzformacié matrixat.

a a—>b
R — RS elb|l=|b-0a a,b,cc R
c c

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Adjuk meg a sajatértékeit, sajatvektorait, ha van, akkor a sajatbazisat és a diagonalis alakjat:

a a—>b
R} - R® plbl=|b—a a,b,ce R
c c

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Ellendrizzik, hogy az alabbi leképezések linearis leképezések-e, ha igen adjuk meg a képteret, a magteret és a
transzformacié matrixat, adjuk meg a sajatértékeit, sajatvektorait, ha van, akkor a sajatbazisat és a diagonalis alakjat.

a a—b
R} - R? plbl=|b-c a,b,ce R
c c—a

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg a R? pen az x tengelyre tlkr6zés, az origd kdzéppontl 0-szdg( forgatas, és az origéra tikrozés
matrixait.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

A sik transzformacioi kdzul melyek dimenzi6 tart6 transzformaciok?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Dontsiik el, hogy az alabbi matrixok kézll melyek hasonléak.

2 00
A=10 1 1 B = )
0 4 1 0 0
2 1 -1 1 3 1
C=11 1 1 D=2 1 2
-2 1 1 1 01

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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