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Algebra, betűs kifejezések használata

Végezzük el ezt a műveletet:

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Számoljuk ki ezeket:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

g) 

h) 

i) 

j) 

k) 

l) 

m) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Vonjuk össze az egynemű kifejezéseket:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

 MATEKING.HU - KÖZÉPISKOLAI MATEK (TELJES) FELADATGYŰJTEMÉNY

 MATEKING.HU - KÖZÉPISKOLAI MATEK (TELJES) FELADATGYŰJTEMÉNY
3. OLDAL

3. OLDAL

https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/az-alapok-tag-tenyezo-zarojel-muveleti-sorrend
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/az-alapok-tag-tenyezo-zarojel-muveleti-sorrend
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/betus-kifejezesek-egyutthato-valtozo-osszevonas


a) Egy hídon  darab autó,  darab busz és  darab kamion megy át.

Az autók 3, a buszok 16, és a kamionok 40 tonnásak.

Adjuk meg egy betűs kifejezéssel, hogy milyen nehéz az összes autó, busz és kamion együttvéve.

Egy alkalommal 8 autó, 4 busz és 5 kamion volt a hídon. Milyen nehezek voltak összesen?

Egy másik alkalommal 12 autó és 4 kamion ment át a hídon. Milyen nehezek voltak összesen?

b) Helyettesítsünk  helyére 10-et és  helyére 3-at.

c) Mennyi lesz ennek a kifejezésnek az értéke, ha ?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Bontsuk fel a zárójelet és vonjunk össze mindent, amit csak lehet:

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Bontsuk fel a zárójelet és vonjunk össze mindent, amit csak lehet:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

g) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/behelyettesites-betus-kifejezesekbe
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/zarojelfelbontas-betus-kifejezesek-osszevonasa
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/zarojelfelbontas-egytagu-betus-kifejezes-szorzasa-tobbtaguval


Emeljünk ki:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

g) 

h) 

i) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mi az értelmezési tartományuk?

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egyszerűsítsük az alábbi törteket

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/a-kiemeles
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/az-ertelmezesi-tartomany-miert-nem-osztunk-nullaval
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/tortek-egyszerusitese-algebrai-tortek


Bontsuk fel a zárójelet és vonjunk össze mindent, amit csak lehet:

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Számítsuk ki a helyettesítési értéket, ha  és .

b) Számítsuk ki a helyettesítési értéket, ha  és .

c) Egy vasúti alagút építési költsége függ az alagút hosszától, hogy milyen mélyen megy, és attól is, hogy egymás
mellett hány csövet építenek. Az alagút hosszát  jelöli kilométerben, a mélységét  jelöli méterben, a csövek számát
pedig .

Az alagút várható építési költsége:

 millió svájci frank

Várhatóan mekkora lesz az építési költsége egy 34 kilométer hosszú kétcsöves alagútnak, amely 600 méter mélyen
megy? Mennyivel lenne olcsóbb, ha csak egycsövü lenne?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Vonjuk össze az egynemű kifejezéseket:

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/tobbtagu-betus-kifejezesek-szorzasa
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/helyettesitesi-ertek-kiszamolasa-algebrai-kifejezeseknel
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/algebra-betus-kifejezesek-hasznalata/gyakorlas-egynemu-kifejezesek-osszevonasa


Nevezetes azonosságok, binomiális tétel

Végezzük el az alábbi műveleteket:

a) 

b) 

c) 

d) 

Egyszerűsítsük, amennyire csak lehet:

e) 

f) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Végezzük el az alábbi műveleteket:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egyszerűsítsük az alábbi törteket

a) 

b) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/nevezetes-azonossagok-binomialis-tetel/nevezetes-azonossagok
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/nevezetes-azonossagok/algebrai-muveletek-es-a-nevezetes-azonossagok
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/nevezetes-azonossagok/gyokos-kifejezesek-azonos-atalakitasai


a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mi az értelmezési tartományuk?

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Mennyi -nél az -es tag együtthatója?

b) Mennyi -nél az -es tag együtthatója?

c) Mennyi -nál az -os tag együtthatója?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Végezzük el az alábbi műveleteket

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/nevezetes-azonossagok/kobos-azonossagok
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/nevezetes-azonossagok-binomialis-tetel/az-ertelmezesi-tartomany-miert-nem-osztunk-nullaval
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/nevezetes-azonossagok-binomialis-tetel/binomialis-tetel-es-binomialis-egyutthatok
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/nevezetes-azonossagok-binomialis-tetel/feladat-algebrai-tortek


Hatványozás, hatványazonosságok, normálalak

Írjuk föl hatványalakban ezeket:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

Számoljuk ki ezeket:

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Írjuk fel egy szám hatványaként:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/hatvanyozas-hatvanyazonossagok-normalalak/a-hatvanyozas-teljesen-az-alapoktol
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/hatvanyozas-hatvanyazonossagok-normalalak/a-hatvanyozas-azonossagai


Számoljuk ki a következő  hatványokat:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

g) 

h) 

i) 

j) 

k) 

l) 

m) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Végezzük el az alábbi műveleteket:

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Írjuk fel normálalakba a Föld tömegét: 5 972 000 000 000 000 000 000 000 kg

b) Írjuk fel normálalakba aJupiter tömegét, ha az 318-szor akkora, mint a Föld tömege.

c) Írjuk fel normálalakba aSzaturnusz tömegét, ha az 95-ször akkora, mint a Föld tömege.

d) Írjuk át sima helyiértékes alakba a Merkúr tömegét, ha az .

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/hatvanyozas-hatvanyazonossagok-normalalak/a-10-hatvanyai
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/hatvanyozas-hatvanyazonossagok-normalalak/ujabb-hatvanyazonossagok
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/hatvanyozas-hatvanyazonossagok-normalalak/normalalak-szamok-normalalakja


A Föld tömege  kg,

A Merkúr tömege  kg,

A Mars tömege:  kg

a) Hányszorosa a Föld tömege a Merkúr tömegének?

b) A Föld tömege hányszor akkora, mint a Mars tömege?

c) Írjuk át ezeket a számokat normálalakba:

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Írjuk át normálalakba ezeket:

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

g) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/hatvanyozas-hatvanyazonossagok-normalalak/muveletek-normalalakkal
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/hatvanyozas-hatvanyazonossagok-normalalak/nagyon-kicsi-szamok-normalalakja


Gyökvonás, gyökös azonosságok, gyöktelenítés

Oldjuk meg az alábbi egyenleteket.

a) 

b) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Gyöktelenítsük a törteket.

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/gyokvonas-gyokos-azonossagok-gyoktelenites/gyok-kobgyok-gyokos-azonossagok
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/gyokvonas-gyokos-azonossagok-gyoktelenites/gyokos-azonossagokkal-megoldhato-feladatok
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/gyokvonas-gyokos-azonossagok-gyoktelenites/gyoktelenites


Halmazok

Adottak az  és  halmazok:

Határozzuk meg...

a két halmaz metszetét!

a két halmaz unióját!

-t!

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Az  halmaz legyen a  zárt intervallum, a  halmaz pedig az  nyílt intervallum.

Határozzuk meg ezeket:

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/halmazok/halmazok-metszet-unio-reszhalmaz
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/halmazok/intervallumok


a) Bobnak épp nincs programja, ezért elhatározza, hogy ábrázolja ezeket a halmazokat:

b) Bobnak még mindig nincs jobb programja, mint ábrázolni ezekt a halmazokat is:

c) Bob még mindig unatkozik, és elszundít egy kicsit. Fura rémálmai vannak egy alaphalmazról, ami az egyjegyű
természetes számok halmaza. Aztán bevillan neki egy  és  halmaz, ami ennek az alaphalmaznak két
részhalmaza.

d) Bob közben elmegy focizni, mi pedig oldjunk meg még egy feladatot. Az alaphalmaz legyen a  halmaz és
ábrázoljuk Venn-diagrammal az  és  halmazokat:

Megnézem a kapcsolódó epizódot

á á

ó á

á í á á

ó á

ó á
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/halmazok/venn-diagram-halmazos-feladatok


Egy 24 fős osztályban 12-en szeretik a matekot (M-halmaz), 20-an szeretik Bobot (B halmaz) és 10 tanuló mindkettőt
szereti.

a) Rajzoljunk a szöveghez Venn-diagramot, ahova minden részbe beírjuk a halmaz elemeinek a számát.
b) Hányan szeretik csak a matekot?
c) Hányan szeretik csak Bobot?
d) Hányan szeretik legalább az egyiket?
e) Hány tanuló nem szereti se a matekot, se Bobot az osztályból?

Van itt ez a két halmaz:

a) Soroljuk fel az  és  halmaz elemeit.
b) Melyek az  elemei?
c) Melyek azok a számok, amelyek pontosan csak az egyik halmazban szerepelnek?
d) Mely számok szerepelnek legalább az egyik halmazban?
e) Melyek azok a számok, amik az  halmazban benne vannak, de a -ben nem?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy osztályban 14 tanuló sportol, 12 tanuló zenél, 6 tanuló sportol és zenél. Az osztályba 25 tanuló jár.
a) Készítsünk Venn-diagramot.
b) Hányan sportolnak, de nem zenélnek?
c) Hányan nem sportolnak és nem is zenélnek?
d) Hányan zenélnek, de nem sportolnak?

Egy halmaz elemeire a következők egyszerre igazak:
– Nemnegatív páros számok
– Kisebbek, mint 30
– Nem oszthatók 4-gyel
Mely számok lehetnek ebben a halmazban? Soroljuk fel őket.

Egy másik halmaz elemeire a következők egyszerre igazak:
– Pozitív osztója a 48-nak
– Nem prímszám
– Nem osztható 3-mal
Mely számok lehetnek ebben a halmazban? Soroljuk fel őket.

Végül döntsük el, hogy az alábbi állítások igazak vagy hamisak!
a) 
b) 
c) 
d) 
e) 
f) Bob szereti a zserbót.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

í ó

í ö ö ö é

ó í á
ö ö ö

ó á
é ö ö í á

í ó
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https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/halmazok/ujabb-halmazos-feladatok-venn-diagrammal
https://www.mateking.hu/kozepiskolai-matek-teljes/halmazok/meg-nehany-egyszerubb-halmazos-feladat


a) Egy osztályban 12-en utálják a matekot és 18-an a fizikát. Összesen 20-an vannak, akik a kettő közül legalább az
egyiket utálják. Hányan utálják mindkettőt?

b) Egy osztályba 20 tanuló jár. Az osztály összes tanulója közül 9-en szeretik a matekot és közülük 5 lány. Tudjuk
még, hogy 5 fiú nem szereti a matekot. Hány lány jár az osztályba?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy osztályba 20-an járnak. Közülük 16-an vannak, akik a matekot és a fizikát is utálják. Hányan vannak, akik
legalább az egyik tantárgyat szeretik?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Adottak a  és  halmazok:

Határozzuk meg a  és  halmazokat!

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Az  halmaz elemei a 28 pozitív osztói, a  halmaz elemei a 49 pozitív osztói. Adjuk meg az  és 
halmazokat elemeik felsorolásával!

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy városban 60 étterem, 56 bár és 36 reggeliző hely üzemel. Olyan, ami étterem és bár is egyben 16 darab van,
ami reggelizőként és bárként is üzemel, olyanból 20 darab van, és ami reggeliző és étterem is, olyan 11 darab van. 4
olyan hely van, ami reggelizőként, étteremként és bárként egyszerre működik. Hány olyan bár működik a városban,
ami nem étterem és nem reggeliző hely?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Van három halmaz, ,  és  pedig a 15 pozitív osztóinak
halmaza. Ábároljuk ezeket a halmazokat és adjuk meg elemeinek felsorolásával az  és az 
halmazokat.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Egyenlő-e ez a két halmaz?

b) Soroljuk fel az  halmaz összes részhalmazát.

c) Hány elemű lesz -nek a hatványhalmaza?

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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a) Írd fel a  halmaznak azon részhalmazait, melyeknek a 2 eleme, és a 4 nem eleme!

b) Az  és  halmazokról a következőket tudjuk:

c) Adottak a következő halmazok:

Elemeik felsorolásával adjuk meg a  és az  halmazt!

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy osztályban a következő háromféle sportkört hírdették meg: kosárlabda, foci és röplabda. Az osztály 30 tanulója
közül kosárlabdára 14, focira 19, röplabdára 14 tanuló jelentkezett. Ketten egyik sportra sem jelentkeztek. Három
gyerek kosárlabdázik és focizik, de nem röplabdázik, hatan fociznak és röplabdáznak, de nem kosaraznak, ketten
pedig kosárlabdáznak és röplabdáznak, de nem fociznak. Négyen mind a három sportot űzik. Készítsünk
halmazábrát!

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Anett és Berta egy írott szöveget figyelmesen átolvasott. Anett 24 hibát talált benne, Berta 30-at. Ezek között 12 hiba
volt csak, amit mindketten észrevettek. Később Réka is átnézte ugyanazt a - javítatlan - szöveget, és ő is 30 hibá
talált. Réka az Anett által megtalált hibákból 8-at vett észre, a Berta által észleltekből 11-et. Mindössze 5 olyan hiba
volt, amit mind a hárman észrevettek.

a) Együtt összesen a szöveg hány hibáját fedezték fel?

b) A megtalált hibák hány százalékát vették észre legalább ketten?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy város 18 étterme közül 11-ben reggelit, 11-ben vegetáriánus menüt lehet kapni, és 10-ben van felszolgálás.
Mind a 18 étteremben legalább egy szolgáltatást nyújt az előző három közül. Öt étteremben adnak reggelit, de nincs
vegetáriánus menü. Azok közül az éttermek közül, ahol reggelizhetünk, ötben van felszolgálás. Csak egy olyan
étterem van, ahol mindhárom szolgáltatás megtalálható.

a) Hány étteremben lehet vegetáriánus menüt kapni, de reggelit nem?

b) Hány olyan étterem van, ahol felszolgálnak vegetáriánus menüt?

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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a) Egy biztosítóhoz az egyik hónapban 24 autós biztosítási kárigény érkezett, és ezek közül 8-an más kárigényt is
benyújtottak. Lakásbiztosításra 7 igény érkezett, és egyéb igény 17. 30 olyan ügyfél volt, aki csak egy igényt nyújtott
be, 1-1 olyan ügyfél volt, aki a lakáson kívül még pontosan egy kárigényt nyújtott be és nem volt olyan, aki
mindhármat. Készítsünk ábrát, és állapítsuk meg, hogy hányan vannak, akik pontosan két kárigényt nyújtottak be!

b) Egy középiskolába 700 tanuló jár. Közülük 10% sportol rendszeresen a két iskolai egyesület közül legalább az
egyikben. Az atlétikai egyesületnek 36 tanuló tagja, és pontosan 22 olyan diák van, aki az atlétika és a kosárlabda
egyesületnek is tagja.

1) Ábrázoljuk az egyesületekben sportoló diákok megoszlását halmazokkal.

2) Hányan sportolnak a kosárlabda egyesületben?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Az  halmaz legyen a  zárt intervallum, a  halmaz pedig az  balról nyílt, jobbról zárt intervallum.

Határozzuk meg ezeket:

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Adjuk meg az  halmaz összes kételemű részhalmazát.

b) Adjuk meg az  halmaz összes részhalmazát, melynek 2 eleme, de a 4 nem.

c) Adjuk meg a  halmaz összes részhalmazát.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Legyen  és .

Adjuk meg az , ,  halmazokat!

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Jelölje  az  egyenlőtlenség egész megoldásainak halmazát,  pedig az  egyenlőtlenség

egész megoldásainak halmazát. Elemei felsorolásával adja meg az , az , és az  halmazt!

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Gráfok

Oldjuk meg az alábbi gráfos feladatokat:

a) Egy tárgyalás elején minden résztvevő mindenkivel kezet fog. Így összesen minden résztvevő 4 másikkal fog
kezet. Hányan vesznek részt a tárgyaláson és hány kézfogás volt összesen?

b) Egy iskolai versenyen Anna, Bence, Cecil, Dávid, Elemér, Fanni, Gábor, és Hanna játszanak egymással. Mindenki
mindenkivel pontosan egyszer játszik.

Anna már játszott Bencével, Gáborral és Hannával.

Bence már játszott Annával, Cecillel és Gáborral.

Cecil csak Bencével, Dávid pedig csak Elemérrel játszott.

Rajzoljuk fel azt a gráfot, ami a jelenlegi állást tartalmazza! Hány játszma van még hátra?

c) Egy ötpontú teljes gráf csúcsai A, B, C, D, E.

Mekkora a B csúcs fokszáma?

Ha a gráfból két élt törlünk, milyen lehetséges értékek adódhatnak B fokszámára?

Mekkora lesz a két él törlése után a csúcsok fokszámainak összege?

Hány élt kell törölni ahhoz, hogy minden csúcs fokszáma 3 legyen?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Egy hatfős társaságban mindenkit megkérdeztek, hány ismerőse van a többiek között (az ismerettségek
kölcsönösek). Az első öt személy válasza: 5, 4, 3, 2, 1. Ábrázoljuk a gráffal a társaság ismerettségi viszonyait! Hány
ismerőse van a hatodik személynek a társaságban?

b) Rajzoljunk egy olyan hatpontú gráfot, amelyben a pontok fokszáma: 0, 1, 2, 2, 3, 4.

c) Egy irodában összesen 11-en dolgoznak. Egy adott napon a 11 ember ennyi kollégájával találkozott: 0, 1, 2, 2, 2,
5, 0, 0, 4, 4, 2.

Ábrázoljuk a találkozásoknak egy lehetséges gráfját. Hány találkozás volt összesen?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg a könisbergi-hidak rejtélyét.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Létezik-e olyan gráf, amelyben a pontok fokszáma:

a) 4, 4, 4, 5, 5, 5, 6, 6

b) 2, 2, 4, 4, 5, 7, 7, 7

c) 3, 3, 4, 4, 5, 7, 7, 7

d) 5, 3, 3, 2, 2, 1, 1, 1

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) A városi középiskolás egyéni teniszbajnokság egyik csoportjába hatan kerültek: András, Béla, Csaba, Dani, Ede
és Feri. A versenykiírás szerint bármely két fiúnak pontosan egyszer kell játszania egymással. Eddig András már
játszott Bélával, Danival és Ferivel. Béla játszott már Edével is. Csaba csak Edével játszott, Dani pedig Andráson
kívül csak Ferivel. Ede és Feri egyaránt két mérkőzésen van túl. Szemléltessük gráffal a lejátszott mérkőzéseket!

b) Egy iskola asztali tenisz bajnokságán hat tanuló vesz részt. Mindenki mindenkivel egy mérkőzést játszik. Eddig
Andi egy mérkőzést játszott, Barnabás és Csaba kettőt-kettőt, Dani hármat, Enikő és Feri négyet-négyet.

Rajzold le az eddig lejátszott mérkőzések egy lehetséges gráfját!

Lehetséges-e, hogy Andi az eddig lejátszott egyetlen mérkőzését Barnabással játszotta?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Öt különböző számjegyet leírtunk egy papírlapra. Két számjegyet pontosan akkor kötünk össze egy vonallal (éllel), ha
a különbségük páros szám (de egyik számjegyet sem kötjük össze önmagával). Így egy ötpontú gráfot kapunk.
Döntsük el az alábbi állításokról, hogy igazak, vagy hamisak!

a) Lehetséges, hogy fagráfot kapunk.

b) Lehetséges, hogy nem összefüggő gráfot kapunk.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Az ábrán egy 3x3-as kirakós játék (puzzle) sematikus képe látható. A kirakós játékot egy gráffal szemléltethetjük úgy,
hogy a gráf csúcsai (A1, A2, ..., C3) a puzzle-elemeket jelölik, a gráf két csúcsa között pedig pontosan akkor vezet él,
ha a két csúcsnak megfelelő puzzle-elemek közvetlenül (egy oldalban) kapcsolódnak egymáshoz a teljesen kirakott
képben.

a) Rajzoljuk fel a kirakós játék gráfját, és határozzuk meg a fokszámok összegét!

b) Igazoljuk, hogy a megrajzolt gráfban nincs olyan kör, amely páratlan sok élből áll!

c) A teljesen kirakott képen jelöljünk meg a puzzle-elemek közül 7 darabot úgy, hogy a kirakós játék általuk alkotott
részlete már ne legyen összefüggő!

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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a) Rajzolj egy olyan 5 pontú gráfot, melyben a pontok fokszáma: 4, 3, 3, 2, 2

b) Rajzolj egy olyan 6 pontú gráfot, melyben a pontok fokszáma: 0, 1, 2, 2, 3, 4.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Létezik-e olyan fa, amelyben a pontok fokszáma:

a) 1, 1, 2, 2, 3, 4?

b) 1, 2, 2, 2, 3, 4?

c) 1, 1, 1, 1, 1, 5?

d) 1, 1, 1, 2, 2, 3?

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Bizonyítási módszerek, matematikai logika

Végezzük el az alábbi feladatokat:

a) Egy vonaton 400-an utaznak. Bizonyítsuk be, hogy utazik rajta két olyan utas, akiknek ugyanazon a napon van a
születésnapja.

b) Mi történik, ha felszáll újabb 333 utas?

c) És ha 1200-an utaznak a vonaton?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Egy 5 kocsiból álló vonaton 460-an utaznak. Bizonyítsuk be, hogy van olyan kocsi, amiben legalább 80 utas van.

b) Egy másik vonat szintén 5 kocsiból áll. Legalább hányan utaznak a vonaton, ha tudjuk, hogy biztosan van olyan
kocsi, amiben legalább 40-en utaznak?

c) Az egyik kocsiban egy 10 tagú társaság utazik. Mindenki a társaságból legalább 7 másik embert ismer. Bizonyítsuk
be, hogy bármely 3 embernek van közös ismerőse.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Van itt ez az állítás: "Minden mamut sárga."

Válasszuk ki innen azokat, amik az állítás tagadása:

Egyik mamut sem sárga.

Van olyan mamut, ami sárga.

Van olyan mamut, ami nem sárga.

A legtöbb mamut nem sárga.

Nem minden mamut sárga.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Dontsük el az alábbi állításokról, hogy igazak, vagy hamisak.

a) Esik az eső és a mamut piros.

b) Esik az eső vagy a mamut piros.

c) Ha esik az eső, akkor a mamut piros.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Készítsük el az alábbi állítások igazságtábláit.

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Van itt két láda. Az egyikben arany van, a másik üres, a ládákon lévő feliratok pedig lehetnek igazak vagy hamisak
is. Anélkül, hogy hozzárénénk a ládákhoz, meg tudjuk-e mondani, hogy melyikben van az arany?

A ládák feliratai: "Ha a másik ládában van az arany, akkor mindkét ládában hamis felirat van." és "Az arany nem
ebben a ládában van."

b) Ezúttal már három láda van. Az egyikben arany van, a másik kettő üres, a ládákon lévő feliratok pedig lehetnek
igazak vagy hamisak is.

A ládák feliratai:

"A másodikon ládán a felirat igaz."

"Az arany ebben a ládában van és az első ládán a felirat hamis."

"Az arany olyan ládában van, amin a felirat hamis."

c) Most pedig tegyünk egy kört a lovagok és lókötők szigetén. Ezen a szigeten kétféle ember él, akik külsejük alapján
teljesen egyformák. Csak éppen a lovagok mindig igazat mondanak, a lókötők pedig mindig hazudnak. Találkozunk
két szigetlakóval.

X azt mondja: "Ha Y lovag, akkor én lókötő vagyok.". Y nem mond semmit. Milyen típusú X és Y?

d) Egy másik alkalommal három szigetlakóval találkozunk, akik ezt mondják:

X: "Y lókötő és Z lovag."

Y: "Lókötő vagyok és Z lovag."

Milyen típusú X, Y és Z?

e) Végü legy újabb esetben ismét három szigetlakóval találkozunk, akik ezt mondják:

X: Y lovag.

Y: X lókötő és Z lovag.

Milyen típusú X, Y és Z?

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Bizonyítsuk be, hogy a  irracionális szám.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Oszthatóság, számelmélet, számrendszerek

a) Osztható-e 3-mal az 5728 és a 4758?

b) Osztható-e 4-gyel az 52742 és a 61524?

c) Osztható-e 6-tal a 3714?

d) Osztható-e 9-cel a 4326 és a 4257?

e) Osztható-e 11-gyel a 3718

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mennyi a 36 és 25 legnagyobb közös osztója?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mit nevezünk prímszámoknak?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Adjuk meg az 1960 prímtényezős felbontását.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Számoljuk ki a 108 és a 360 legnagyobb közös osztóját.

b) Számoljuk ki a 37 800 és 39 600 számok legnagyobb közös osztóját.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Számoljuk ki a 108 és 360 legkisebb közös többszörösét.

b) Számoljuk ki a 37 800 és a 39 600 számok legkisebb közös többszörösét.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Váltsuk át az ötös számrendszerbeli  számot tizes számrendszerbe.

b) Váltsuk át az  tizenhatos számrendszerbeli számot tizes számrendszerbe.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Váltsuk át a 178 tizes számrendszerbeli számot kettes számrendszerbe.

b) Váltsuk át a 178 tizes számrendszerbeli számot ötös számrendszerbe.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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a) Váltsuk át az  kettes számrendszerbeli számot tizes számrendszerbe.

b) Váltsuk át az  hetes számrendszerbeli számot tizes számrendszerbe.

c) Váltsuk át a  tizes számrendszerbeli számot kettes számrendszerbe.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Igazoljuk, hogy ha egy derékszögű háromszög oldalainak mérőszámai egészek, akkor legalább az egyik befogó
mérőszáma páros.

b) Igazoljuk, hogy ha egy derékszögű háromszög oldalainak mérőszámai egészek, akkor az egyik befogó mérőszáma
osztható 3-mal.

c) Igazoljuk, hogy ha egy derékszögű háromszög oldalainak mérőszámai egészek, akkor van köztük legalább egy
öttel osztható.

d) Igazoljuk, hogy bármely páratlan szám négyzetéből 1-et elvéve 8-cal osztható számot kapunk.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Igazoljuk, hogy ha  páratlan szám, akkor 9 osztója -nek.

b) Milyen  természetes szám esetén osztható az alábbi kifejezés 16-tal?

c) Igazoljuk, hogy ha  páratlan, akkor 37 osztója az alábbi kifejezésnek.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Milyen pozitív egész -re lesz a 6 osztója az -nek?

b) Bizonyítsuk be, hogy 7 osztója -nak.

c) Bizonyítsuk be, hogy 9 osztója -nek.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Váltsuk át az  hetes számrendszerbeli számot nyolcas számrendszerbe.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Bizonyítsuk be, hogy ha egy 5-nél nagyobb prímszám négyzetét 30-cal osztjuk, akkor maradékul 1-et vagy 19-et
kapunk.

b) Határozzuk meg a  prímeket úgy, hogy a  kifejezés értéke szintén prím legyen.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Bizonyítsuk be, hogy ha  prímszám, akkor  is prímszám!

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Egyenes arányosság, fordított arányosság

Egy vonaton a másodosztályú jegy 0,4 euróba kerül kilométerenként. A jegy mellé helyjegyet is lehet venni, aminek
fix 5 eurós ára van a megtett út hosszától függetlenül.
a) Mennyibe kerül egy 60 kilométeres jegy?
b) Számoljuk ki, mennyibe kerül egy 80 kilométeres út helyjeggyel.

Egy teherautó 400 tonna földet tud egy fordulóval elszállítani. Mennyi földet tud elszállítani egy fordulóval öt
ugyanilyen teherautó?

Egy másik teherautó 3600 tonna földet 8 fordulóval tud elszállítani.
Mennyi földet tud szállítani egy fordulóval?

Egy félliteres üdítő 680 forintba kerül. Egy másik üdítőből nincsen fél literes, csak 0,4 literes, aminek az ára 568
forint. Melyik üdítő drágább?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy teherautó 12 fordulóval tud egy rakomány földet elszállítani.
Hány fordulóval tudja elszállítani két ugyanekkora teherautó?

Egy markológéppel óránként 7 méternyi árkot tudnak kiásni. 
a) Hány méter árkot tudnak ásni 12 óra alatt, hogyha folyamatosan dolgoznak?
b) Mennyi idő alatt ásná ki ezt az árkot három egyforma markológép?
c) Óránként hány métert tudnak kiásni két egyforma markológéppel?

Egy építkezésen 4 markológép 6 nap alatt tudja kiásni az alapozáshoz szükséges gödröt.
a) Hány napig tartana a munka, hogyha csak 3 markológép dolgozna?
b) Mennyi idő alatt tudják kiásni a gödröt 6 markológéppel?

Egy rézbányából teherautókkal szállítják el a rézércet. 5 egyforma teherautó mindegyikének 12-szer kellene
fordulnia, hogy egy adott napon kitermelt összes rézércet a bányából elszállítsák.
a) Hány fordulóval tudná elszállítani ugyanezt a mennyiségű rézércet 4 ugyanekkora teherautó?
b) Hány teherautóra van szükség, ha 10 fordulóval mindent el akarnak szállítani?

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Egy vonat még mindig 12 perc alatt teszi meg az utat a repülőtérről a főpályaudvarra, aminek a hossza 36 kilométer.

a) Mekkora utat tesz meg ez a vonat 3 óra alatt, ha továbbra is ugyanekkora sebességgel halad? 
b) Mekkora a vonat sebessége?

Egy 13 kilométer hosszú alagutat 4 év alatt tud kifúrni egy fúrópajzs. Egy másik fúrópajzsnak ehhez 5 év kell. Hány
kilométert tudnak kifúrni két év alatt, ha a két fúrópajzs az alagút két végén egyszerre kezdi a munkát és együtt
dolgoznak?

Egy víztárolót két vezetéken keresztül lehet vízzel feltölteni. Az A-vezetéken keresztül 4 nap alatt telik meg vízzel a
víztároló, a B-vezetéken keresztül pedig 6 nap alatt.
A víztárolót mindkét vezetéken egyszerre kezdik feltölteni.

a) Egy nap alatt mekkora része telik meg vízzel?
b) Három nap elegendő-e, hogy a víztárolót teljesen feltöltsék?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy vonat 540 kilométert 3 óra alatt tett meg. 
a) Mekkora utat tesz meg 4 óra alatt, ha továbbra is ugyanekkora sebességgel halad?
b) Mekkora utat tesz meg 5 óra alatt, ha az utolsó két órában csak fele akkora sebességgel tud haladni?

Egy másik vonat 6 perc alatt 21 kilométert tett meg.
a) Mekkora utat tesz meg 26 perc alatt? 
b) Mekkora a vonat sebessége?
c) Mekkora utat tenne meg 24 perc alatt, ha fele olyan gyorsan menne?

Két város között a távolság autópályán 180 kilométer, vonattal pedig 186 kilométer.

a) Mennyi ideig tart az út autóval, hogyha átlagosan 100 km/h sebességgel lehet haladni?
b) Mennyi ideig tart vonattal, hogyha a vonat átlagsebessége 150 km/h?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Egy markológéppel 8 méter árkot tudnak ásni óránként.
Ábrázoljuk egy koordinátarendszerben, hogy mennyi idő kell 32 méter, 40 méter és 50 méter árok kiásásához.

Az óra kismutatója déltől éjfélig tesz meg egy 360 fokos fordulatot.
Ábrázoljuk egy koordinátarendszerben, hogy egy adott órában hány fokkal fordult el a kismutató a délhez képest.

a) Olvassuk le a grafikonról, hogy hány fokos szögben áll a mutató 4 órakor, 8 órakor és 9 órakor.
b) Olvassuk le a grafikonról, hogy a 150 fokos, a 210 fokos és a 300 fokos szögnél éppen hány óra van.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Ez a grafikon azt ábrázolja, hogy egy vonat mennyi ideje van úton, és ez alatt az idő alatt mekkora utat tett meg.

i) A grafikon alapján mekkora utat tesz meg 4 óra alatt?

ii) Mennyi idő kell 900 kilométer megtételéhez?

iii) Mekkora a vonat átlagsebessége?
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b) Ez a másik grafikon azt ábrázollja, hogy két vonat mennyi ideje van úton, és ez alatt az idő alatt mekkora utat tett
meg. A vonatok ugyanabban az időpontban indulnak.

i) Mekkora a vonatok átlagsebessége?

ii) 6 óra alatt hány kilométerrel többet tett meg a gyorsabb vonat, mint a lassúbb?

iii) Hány óra múlva lesz a gyorsabb vonat által megtett út 560 km-rel több, mint a lassúbb vonat által megtett út?
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Megnézem a kapcsolódó epizódot

 MATEKING.HU - KÖZÉPISKOLAI MATEK (TELJES) FELADATGYŰJTEMÉNY

 MATEKING.HU - KÖZÉPISKOLAI MATEK (TELJES) FELADATGYŰJTEMÉNY
31. OLDAL

31. OLDAL


