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Hatvanyozas, logaritmus, exponencialis és logaritmusos
egyenletek

Végezzik el ezeket a miiveleteket a hatvdnyazonossagok segitségével.

(vt a2)®

) 5
a)( - > =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

b)logg2 =7

d)logg, 27="7
e)3* =7 r ="
§4*3 +5=13 =7

Megnézem a kapcsolédd epizddot

a) Bob laborjaban baktériumok tenyésztésével foglalkozik. A baktériumok mennyiségének alakulasat ez a képlet adja
meg:

R=5-2°%

Itt  jeldli az eltelt id6t 6raban megadva és R pedig azt jelenti, hogy  6ra elteltével hany milligramm baktérium van a
tenyészetben.

Hany 6ra alatt lesz a tenyészetben 30 milligramm baktréium?

b) Egy masik baktériumok mennyiségének alakulasat ez a fliggvény irja le:

K(t) = Ky /3%

Itt K azt jelenti, hogy hany milligramm baktérium volt kezdetben,t az eltelt id8 percben, K (t) pedig azt adja meg,
hogy tid6 malva hany milligramm baktérium van a tenyészetben.

Kezdetben 5 milligramm baktérium volt a tenyészetben. Mennyi lesz mésfél 6ra mulva?
Hany perc alatt lesz 54 milligramm baktérium a tenyészetben, ha kezdetben 12 milligramm volt?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/hatvanyazonossagok-az-exponencialis-fuggveny
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Oldjuk meg az alabbi egyenleteket.

z+5 z—3
a) (1) = ()

0 (5 = ()"

c) Egy baktériumtenyészet generacids ideje 25 perc, ami azt jelenti, hogy ennyi idd alatt duplazédik meg a
baktériumok szama a tenyészetben. Kezdetben 5 milligramm baktérium volt a tenyészetben. Mekkora lesz a tdémegik
két éra mualva?

d) Egy masikfajta baktérium generacios ideje 12 perc, vagyis 12 percenként duplazédik meg a baktériumok szama.
Egy tenyészetben 736 milligramm baktérium van. Mennyi id6 telt el azéta, amikor még csak 23 milligramm volt a
tenyészetben?

e) A radioaktiv anyagok felezési ideje azt jelenti, hogy mennyi id§ alatt csékken a radioaktiv anyagban az atommagok
szama a felére. A 239-plutonium felezési ideje példaul 24ezer év, a 90-stronciumé viszont csak 25 év.

Ez a remek kis képlet adja meg a radiaktiv bomlas soran az atommagok szamat az idé figgvényében:
N(t) = NO . 6_)‘t

Egy 90-stronciummal szennyezett terlileten hany szdzalékkal csdkken 40 év alatt a radioaktiv atommagok szama?
Hany szazalékkal csokken 100 év alatt a 90-stroncium mennyisége? A = 0,0277

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) A radiaktiv anyagok felezési ideje azt jelenti, hogy mennyi id6 alatt csdkken a radioaktiv anyagban az atommagok
szama a felére. A 239-pluténium felezési ideje példaul 24 ezer év, a 90-stonrciumé viszont csak 25 év.

Ez a csinos kis képlet adja meg a radioaktiv bomlas soran az atommagok szamét az idé fliggvényében ¢ = évek
szama):

N(t) = N[) . 67>‘t

Egy 90-stronciummal szennyezett terileten hany szazalékkal csékken 40 év alatt a radioaktiv atommagok szama?
Mennyi id§ alatt csbkken a 90%-ara a 90-stonrcium mennyisége?

AT felezésiids 25 év, és az alabbi dsszefliggés all fenn:

_ 2
T= A

b) Egy anyagban a radioaktiv atommagok szama 30 év alatt 12%-kal cs6kken. Mekkora a felezési id6? Mennyi id6
alatt cs6kken 50%-rél 10%-ra az anyagban talalhaté radioaktiv atomok szama?

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/exponencialis-egyenletek-megoldasa-szoveges-feladatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/ujabb-szoveges-feladatok-logaritmussal-es-lnx-szel
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5. OLDAL

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket.

a)4°" =16%"1
3 z—4 o 9 z—3
0 (1) = (%)
c) W — 4314
d) ‘\3/ 1441: = A /121%

e)2w+5 +7:72w+3+1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket.
a) 2% + 9r+1 + 2+2 _ 56
b)3%3* +5=14.3""2 1 3% + 49
03 4.16=4*1.9

d)9* —7-3%2 =19.3% —81
e)4*™ —13.6% +9°"1 =0

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenlbtlenségeket.
a) 16x73 < 8:1:+2

b) 3% 4+ 4-3*T1 <117

o <%> 2¢+5 < (%)3:1:2

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket
a) logs ¢ +log; 16 = 4

b) log, « + log, (z —4) = log, 5
c)logs (x —13) +logs (x4 11) =4
d) log, (x — 3) +log, (x — 7) = log, 5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/erdekesebb-exponencialis-egyenletek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/trukkosebb-exponencialis-egyenletek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/exponencialis-egyenlotlensegek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/logaritmusos-egyenletek-megoldasa
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Oldjuk meg az alabbi egyenleteket

a)log, (z + 11) —log, (x —2) =3 +1og, 5
b)log%x—7-10g3:1:+12:0

o) logy o + log 2z =4

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket
a)logs (z +5) = logs (z — 2) + 2
b)lg(z+7)2 -1g(3z+1) =1g16
olg(z—2)+1g(z+5)=1g18

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ logaritmusos egyenlbtlenségeket.

a)log 5 (z +4) —log 512 > log sz —1)
b) log, (x —5) —log, (z +4) >3
olog s (22 +16) <log s (9z —4)

v V28

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.

a) (0,125)% = L

b) 3¢ 1 3m+1 + 3a:+2 + 3a:+3 — 120
c) 4:E T 4ar:+1 + 4m+2 — 336

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket.
a)3*4.16=4""1.9

b)4°73 . 144 = 123 . 16

0) 28 4 2ztl | 9242 4 gzt3 _ gz 4 get2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/masodfoku-egyenletre-vezeto-logaritmusos-egyenletek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/ujabb-logaritmusos-egyenletek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/logaritmusos-egyenlotlensegek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-0
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Oldjuk meg ezeket az exponencialis egyenlbtlenségeket.
a) 27a:+2 < 9:1:—3

b) 272 +6-2% > 40

o <%) 2z-1 > (%)5x+4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg ezt az exponencidlis egyenlétlenséget.

4* —3.2711 1 8 <0

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.

\3/4_33 — /23:c+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi exponencialis egyenletet.
2\/54-2 o 2\/5—!—1 — 12+ 2\/571

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
5.2Vl 24 —4.2V"

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
a)2-9*4+2=20-3%"1
b) 167 4 16 — 42 =47

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
5.2Vt _ 56 —=3.2V®

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-2
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-7
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Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
3:L'+1 + 327:1: — 98

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az aldbbi egyenletet.

a)2m+1 +321—x:5+2x

2@ 32
b) X4 T 4516

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az aldbbi egyenletet.

V9% —8.3% =31 24

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Oldjuk meg ezt az exponencidlis egyenlétlenséget.

4* —3.2711 1 8 <0

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg ezt az exponencialis egyenlbtlenséget.
921 _28.3243<0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet
xlnx —3x =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet
In®z+lnz—2=0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alébbi egyenletet
2-1
log; = =log; (z +9)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-10
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-11
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-exponencialis-egyenletek-12
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-logaritmusos-egyenletek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-logaritmusos-egyenletek-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatvanyozas-logaritmus-exponencialis-es-logaritmusos-egyenletek/feladat-logaritmusos-egyenletek-1
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Oldjuk meg az alabbi egyenletet
log,x+8-log,2=16

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet
log, (x + 3)* =4z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet
log, (x4 5) +1log, (z —3) = 1+ log, (x2 +9)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Oldjuk meg az alébbi egyenletet

logs x 4+ 1 = 3log_, 5z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alébbi egyenletet
z?-logyz — 32 =0

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Trigonometria, trigonometrikus egyenletek

Adjuk meg az alabbi sz6gek szinuszanak és koszinuszanak pontos értékeit!
0°, 45°, 60°, 90°, 120°, 135°, 180°

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Oldjuk meg az alébbi egyenleteket.

a)CoST =

o=

b)sin3x = —

Do =

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Oldjuk meg az alabbi két egyenletet a [0, 277] intervallumba esé szamok halmazén
a)2cosz+1=0
b)2cos?xz —cosz =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket.
a)2cos2z —T7cosz+3=0
b)2sinz + 4cos?z —3cosz —1=0
c)sin2x + cosx =0

d)sin2x + cos2x + sinz =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrazoljuk az alabbi figgvényeket.
f(x) =2sinx
) f(x) = sin(2x)
) f(z) = cos (3x)
) f(x) = 2cos (3x)
) f(z) = cos z

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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11. OLDAL

Oldjuk meg az alabbi egyenlétlenségeket.

a)2sinz—1>0
b)2cos3z —1 <0
c)sin2x —cosx >0
d)4dcosdz —3cosz <0

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Oldjuk meg az alébbi egyenleteket.
a)cosT + /3 -sinz =1
b)12sinx + 5cosx = 13

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi trigonometrikus egyenleteket.

a)2cosx+1=0
b)dcos?z =3
c)2sinx = 3cosx
e)cosT +sinx =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
2sin’z — 5sinz —3=0

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.

2

3cos?x —3cosx +sin“z =0

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
3sin®z —cosz =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-2
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12. OLDAL

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.

tan? x —3tanz +2=20

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.

2

sin“x —4sinzcosx + 3cos?2x =0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
(2sinz —1)(cosz —sinz) =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
2sin6z — /3 =0

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.

(2cos3x —1)(sin2x + cos2z) =0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az aldbbi egyenletet.
2cost=1  zc[-2m,0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.

2sin’z —5sinz +2=0 € [-m,7]

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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12. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-trigonometrikus-egyenletek/feladat-9
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13. OLDAL

Sorozatok hataréertéke

Adjunk meg két olyan végtelenbe tarté sorozatot, amelyek kilénbsége

a) konvergens

b) divergens

c) a klildbnbség hatarértéke 42

d) a kllénbség hatarértéke minusz végtelen

Adjunk meg egy nullahoz és egy végtelenhez tartd sorozatot, amelyek szorzata
a) 42-hoz tart

b) minusz végtelenbe tart

¢) nulldhoz tart

d) végtelenbe tart

Adjunk meg két olyan sorozatot, hogy mindkett§ végtelenbe tart, és a hanyadosuk
a) végtelenbe tart

b) 42-hoz tart

¢) nulldhoz tart

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

: M3-1 9
a)lim 7S =

. nd-3n 2
b) lim n2+bn+2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

s Hn?45 9
a) lim nd+bn2+7

s o nd—6n’+l 9
b) lim n2+5n+6

3
: n?+5n+3 _9
c) hm( S ) =1

5n+2 +2n—3 +32n+1 :?

47 45321 110

d) lim

. 24142
e) lim v Y

246 —/n3+4n

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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13. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/sorozatok-hatarerteke-konvergens-es-divergens-sorozatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/hogyan-kell-kiszamolni-a-sorozatok-hatarerteket
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/egy-osszefoglalo-a-hatarertek-kiszamolasarol-amit-imadni-fogsz
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14. OLDAL

a)lim (4n® + 5n? + nt) =7
b) lim (4n3 + 5n? —nt) =?
o lim (5" + 67 — 7") =7

d) lim (\/4716 +3nt + /5nt + n3) =7

e)lim <\/n4 —3n2+5 —/nt+ 2n)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

=7

lim (/od =37 +5 — /¥ +2n)
olim (/T —3n% 5 — /nl +2n)
oylim /it —5nZ +4 + n2)
@lim (/¥ 52 +4 —n?)

)

e)lim(\/n‘l—n —y/n24+1) =

?
?
?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

=7

=7

a)lim (14 1) =?

b)lim (1+ 1) 29
olim (1+ 1) * =2
dlim (14 3)" =?

&) lim (1 n

A
N———
S
I
~

Hlim (1+2)" =?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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14. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/a-vegtelen-minusz-vegtelen-tipusu-hatarertekek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/egy-trukk-a-gyokos-sorozatoknal-a-gyoktelenites
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/az-e-hez-tarto-sorozatok
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15. OLDAL

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lim (~ 1) 2L 7
b) lim (—1)" 2L =2

o lim (—1)" 2241 =7

0 lim (— 1) 229 7

(B
e) llm W =

f lim ( 2n=n2 "9
3n+n? :

Megnézem a kapcsolddo epizédot

. 2n_4.3n+2 _9

a) ].].m W —.
—46"? 9
b) lim W =

. ((-1)"+4) " —2.3n2
c) lim =7
) 43" 42"

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

\/n24+14+2n

a) lim =7

In246— \5/$+4n
/nA+1 /Ot —5n2 +1 _9

b +5nt +/n8+/int —9n

Megnézem a kapcsol6do epizédot

b) lim
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15. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/kellemetlenebb-e-hez-tarto-sorozatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/konvergens-divergens-es-oszcillalo-sorozatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/nehany-izgalmas-exponencialis-sorozat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/gyokos-sorozatok
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16. OLDAL

a)lim /5" +4" + 3" =7

b) lim \V n¥+né+1 )
¢)lim /6™ — 5™ =7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

a) lim /6™ — 5" —4" =7
b) lim /> ——= =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

N b e U S
a) lim V nitdnfinn —°

s /MRS 9
b) lim ¢/ = =1

s n/nr=3"—4n5 9
o) lim y/* = =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

2 lim (1 + nf;,ﬁ) "9

oylim (1+ 3 )" =7

. n2+4n+5 " _9
c)hm( i ) =7

. 245044 \ "
d)hm(%) 9

Megnézem a kapcsolédo epizddot

2 lim <n2+47n+6) "o

n2

: n?+4n+12 " _9

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg a torlédasi pontokat, haa,, = COS (n

Megnézem a kapcsolédo epizddot

S
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16. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/rendor-elv-vagy-maskent-kozrefogasi-elv
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/rendor-elv-kozrefogasi-elv-20
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/az-egyoldali-rendor-elv
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/trukkos-sorozatok-es-a-rendor-elv
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/ujabb-trukkos-rendor-elves-feladatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/torlodasi-pont-limesz-inferior-limesz-szuperior

17. OLDAL
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Nézziik meg ennek a sorozatnak a torlédasi pontjait:

a)
a, = (1_|_ % . (_1)n) n
b)
(=) "
A = 152
liminfa, =7 limsupa, =?
c)

a, ={1,2,3,1,2,3,1,2,3,...}

_ (@.t+1)" e
liminfb,, =7 limsupb,, =?
d)
an = ((=1)" +sin (nf)) -\ /557
liminfa, =7 limsupa,, =?

Megnézem a kapcsolédé epizddot

a) Milyen Aeés B paraméterek esetén lesz a kovetkezd sorozat hatarértéke 0,400, —00 vagy 42?

a, = VAn? + Bn — \/n? +2

b) Az Aés B paraméterek kiildonb6z6 értékeire mennyi lesz ahatarérték?

2n+1

An—+/n?2+Bn

Megnézem a kapcsolddo epizédot

lim

a) limn® + 4n3 + 12n =7
b) imn® —4n? — 12n =7

o lim4n?® +n?2 —n® +16 =7
d)lim 4/4n% + 5 —n* =7
e)lim\/4n?2 +5n — 1/3n2 +7 =7

flim/3n2 +4n —4/3n2 4+ 7 =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/torlodasi-pont-altalanos-definicioja-limesz-szuperior-es-limesz-inferior
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/parameteres-sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/nehany-izgalmas-vegtelenbe-tarto-sorozat

18. OLDAL
&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

. 6" —3.57+2 n24+3+n 9
a) lim =1
) ( 5.7 432+l T \/nd4n?

. 224 (-3)"49-6"+20
b) lim —— (2 ) - =7
2n+ .3n+ +5n— +(_1)n

3"+ __9

lim =
©) m 4=

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

. nd+42n?)’
a) lim (—)2 =7
n?(n2+10)

2
. 3n3+8 _9
b) lim (2n3+13) =7

4n+l _5 _9

C) llm m =.

n3—b

3
d) lim <M) =7

2
: 2n24+9n®—6 _9
) lim ( 3n®+5n ) o

12
: 2n?—4n—6 _9
f) lim ( R ) =1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

sy 14243+ -4n 9
3) lim n2+4n+5 o

24446+ - +2n

_mn =2
3n+1 n=:

b) lim
nl(14243+--4n) o

¢) lim i)

(L4234 42l o

o lim

) Ij (142434 - +n?)n! _ 142434+-4m 9
(n+3)! n+1

2n
o lim (—1) (23) ™ =2

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-trukkos-sorozatok-hatarerteke
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19. OLDAL

Megnézem a kapcsol6do epizédot

s 3n24bn—6 __9
a) lim == =7

o) lim (1) 2 Hn=6 2

. 24
o lim (—1yr 1

. i+l
o lim (—1)" === =7

. (=1)*n?4n _9
e) ].].m W ==

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-egyszerubb-sorozatok
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20. OLDAL

a) lim /21 +y/n2+2n
V3n+2+4/3n+1

b) ,/n2+ —\/n2+2n

\/3n+2 +/3n+1

o lim YT _

V32 —\Bnt1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

: 2
a) 11m(—1)"% =7

: 2n4+1
b) lim (—1)" == =7

c) lim Lt 3nt (1) o
(—1)" 3 +4n2+(=1)"n

Megnézem a kapcsol6do epizédot

a)limy/n—-5 —42n+4 =7
b) lim y/n? +7 — \/n2 + 3n =?
olim/2n2 —5 —1/2n2 +3n—4 =?

d) lim 1 =7
) \/3n2 +n — \/3n2 —n+6

Megnézem a kapcsolddod epizédot

. 28 \/n?+3n4
a) lim v Vit =7

\/3n2 +n — \/3n2 —n+6
b) lim n? (\/n2 +4 —\/n?+ 5n) =7
c)limn (\/n2 -9 —v/n24+n-—4 ) =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-ronda-gyokos-sorozatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-5
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21. OLDAL

. A/m3+7T—n2+n 2
a)limY—— =
n2+6n—+/nt
/A 2
b) lim ni —8n+n“+3n 9

Ot +1 — b +nt +n-—n?

4n+1 -5 _92
22n+1 41 -

c) lim

. 3/24n5—12n843n  __ 9
d) lim Tm-—n2—3n>

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lim 3nd+5n

2n2+9n3 6 ) 2

12
: 2n?—4n—6 _9
b) lim { =572 ) =7

. 20n3—4n  __9
) lim \V 3 10m2

Megnézem a kapcsolddo epizédot

n
. 2n—7 _9
a)11m(2n+5) =1

n+3

: 6ntn® ) 2 _o9
e) lim ( orin? ) =1

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-8
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22. OLDAL

2n
alim (— 1) (22) ™ =7
o) lim (— 1) (28) " =2
n—>b
olim (—1) (742 ) " =2
n+3
olim (32) " =7
—3n+4
olim (—1) (422 ) T =

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-10
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23. OLDAL

n—>5
otim (27)" =
otim () " =
d) lim (gzﬁ) T
o lim (1) "

2n
flim (—1) (22) ™ =2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

. A/mHT—n24n 9
a)limY——— =7
n2+6n—+v/n!
3 4 2
b) lim nid —8n+n“+3n 9

VOnd+1 —y/nS+nt +n—n?

. /AT 3n2+
C) hmu —?

n2+4dn—/nft o

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

lim,, (M —\/n? -2 )

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-11
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-12
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-13
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-14
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24. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lim{/2"+3"+1

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lio o (/21— /o247

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

2
li m2+1 o
Moo \ 37273

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

li 2n+2 ny/nton
1My, 00 2n+3

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

limy, o0 G

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

limy, o0 3o

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-15
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-16
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-17
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-18
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-19
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorozatok-hatarerteke/feladat-sorozatok-hatarerteke-20

25. OLDAL
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Konvergencia és divergencia definicidja, kiisz6bindex keresése

Igazoljuk a konvergencia definiciéjaval, hogy ennek a sorozatnak a hatérértéke% és adjuk meg aze = 10*2-hoz
tartozo kiiszdbindexet.

_ ntl
an = n+2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) lgazoljuk a konvergencia definicidjaval, hogy ennek a sorozatnak a hatérértéke% és adjuk meg az€e = 10*2-hoz
tartozé kiiszébindexet.

_ 3n2+1
n 2n2+5

b) Igazoljuk a konvergencia definiciéjaval, hogy ez a sorozat konvergens, és adjuk meg aze = 10~2-hoz tartoz6
kiszbbindexet.

_ 4n345
An = n3+4

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lgazoljuk a konvergencia definiciéjaval, hogy ez a sorozat konvergens, és adjuk meg aze = 10~3-hoz tartozé
klszobindexet.

— 4n8+5
n né+4

b) Igazoljuk, hogy ez a sorozat plusz végtelenbe tart, és adjuk meg azM = 102%-hoz tartozé kiiszobindexet.

a, = 5B +6

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

a) Szamoljuk ki ennek a sorozatnak a hatarértékét, és ha konvergens, akkor adjuk meg aze = 103-hoz tartozé
kiszdbindexet.

_ 6—n
an = 8n2 —600

b) Szamoljuk ki ennek a sorozatnak a hatarértékét, és ha konvergens, akkor adjuk meg aze = 1073 -hoz tartoz6
kiiszdbindexet.

—( . nt—5h
An = ( 1)n \3/ 5 000 000—n8

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/konvergens-sorozatok-definicioja-es-a-kuszobindex-kiszamolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/epszilon-sugaru-kornyezet-a-konvergencia-veges-sok-tag-os-definicioja
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/divergens-sorozatok-mikor-van-es-mikor-nincs-hatarertek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/trukkosebb-konvergens-sorozatok
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A konvergencia definiciéjaval igazoljuk, hogy ez a sorozat konvergens, és adjunk tetszéleges pozitive-hoz 1y
kliszO6bindexet.

_ n8—5nt—6 1
An = 2né+n - 2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) A konvergencia definiciéjaval igazoljuk, hogy ez a sorozat konvergens, és adjunk tetszéleges pozitive-hoz 1
kiiszbbindexet.

_ nS43nt4on

a, = — 1

4n5+12 4

b) A konvergencia definiciéjaval igazoljuk, hogy ez a sorozat konvergens, és adjunk tetszéleges pozitive-hoz 1
kiszdbindexet.

_ 3/nt+4nd4n?-5

¢) A konvergencia definicidjaval igazoljuk, hogy ez a sorozat divergens, és a hatarértéke végtelen. Adjunk meg
minden M -hez 1y kiiszdbindexet.

5n8+7nt —6n

An = 1S +4n3+5n+1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) A konvergencia definicidjaval igazoljuk, hogy ez a sorozat konvergens, és adjunk tetszéleges pozitive-hoz 1
kiszébindexet.

a, =\/nt+4n —y/nt+3 =0

b) A konvergencia definiciojaval igazoljuk, hogy ez a sorozat konvergens, és adjunk tetszéleges pozitive-hoz 1
kiiszdbindexet.

_ In2+1
Un = /i —3

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/a-kuszobindex-kiszamolasa-becsles-segitsegevel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/konvergens-es-divergens-sorozatok-kuszobindexe-becslessel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/gyokos-sorozatok-kuszobindexe-becslessel

&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

27. OLDAL

Monotonitas és korlatossag

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat.

o= 25
o = 22
o= 452
d)a, = 2n2n;iri—f—6

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgdljuk meg az alabbi sorozatok monotonitédsat és korlatossagat.

__ 6bn+l
2n+7

2
o) a,, = (~1)" 21

n+1
o)a, = (—1)" 55“:73

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat és korlatosséagat.

_ 3n2-7
A 0n = 9575
_ n24n
b) ap, = 2n2+1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat és korldtossagat.

)6, = (-1)" 55
3n+-2
b)a, = (—1)" L

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgdljuk meg az alabbi sorozatok monotonitésat és korlatossagat.
o n 3n—|—5
( 1) n+1

b) ay, = (—1)" 2~

a) a,

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/sorozatok-monotonitasa
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/sorozatok-korlatossaga-infimum-es-szupremum
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-0
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-1
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Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat és korlatosséagat.

_ 3n34+8
Q) n = 5513
4n+1 -1

b) an = 22n

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozat monotonitésat és korlatossagat.

— n?—1
n Tn2+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Vizsgdljuk meg az alabbi sorozatok monotonitédsat és korlatossagat.

o 4n+1 -5
N = gy
22n+1
b)a, =
) n 4n+1 _|_3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mennyi lesz az € = 0, 01-hoz tartozé 1y, ha

_ 3n+2
T bn—1

ap

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mennyi lesz az € = 0, 01-hoz tartoz6 13, ha

2245
nTT op2-3

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-3
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-konvergenciaja
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-konvergenciaja-0
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Fliggvények

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

) f(z) = (z —3)?

(@) = (-2 -2y
HORICETE
f(2) = VE=3 +2
f@)=—VE
0f@) = v

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Abrazoljuk a kdvetkezé fiiggvényeket.

a) f(z) = (x — 3)2

) f(z) = 2? —
) (@) = (z - 4)2
) f(z) = (iUJr2)2
) f(z)=2-22

f f(w):3-(:13—4)2—
) f(@) = (2 +3)° -

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
yf(z)=2®— 62+ 7
b) f(z) =2®+5z+6
f(z) =322 —122+9
d f(z) = —22% + 2z — 12

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/a-masodfoku-fuggveny-abrazolasa
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30. OLDAL

Abrazoljuk a kovetkez6 fliggvényeket.

f(z) =
f(z) =2
f(z) =
f(z)=2°

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

af(w)Zx/m
) f(z) = 62
) f(@) = 3T F 6
) f@) = VT =4 +3
) f(@) = VEE =12 +1

0 f(z) = I 2z 3

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.

a) f(x) = |z — 5|

b) f(z) = |7 —z|
f(z) = |6 —2z|

d f(x)=|z+5|—

e) f(x) =3z —12|+1
fflz)=2—|4—2z|

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

f(.CC) = mig
flz) =2
o f(z) = %53

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/hatvanyfuggvenyek-abrazolasa-fuggvenyek-paritasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/negyzetgyok-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/abszolutertek-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/az-1x-fuggveny-abrazolasa
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31. OLDAL

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

a) f(z) = |2? — 4|
b) f(z) = |2% — bz|
o) f(z) = ||z] - 3|

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

a) f(x) = 3z-?
b) f(x) =3*"2+3
o f(z)=-2"" 44

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

a) f(z) = €*°

b) f(z) =e*%+3
o f(z)=—e*3+4
d f(z) =€ +3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

a) f(x) =1In(z —5)

b) f(x) =ln(z—2)+3
o) f(z)=—-In(zx—3)+4
d f(z)=In(2—x)+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/trukkosebb-abszolutertekes-fuggvenyek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/az-exponencialis-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/az-ex-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/a-logaritmus-fuggveny-abrazolasa
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32. OLDAL

Abréazoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(z) = |z| -3

b) f(x) = | — 3

o f(z) =|z—3[-5

d f(z)=—|z+1|+2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = |z — 3| — b fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = —|x + 1| 4 2 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoljuk az f(x) = —(x — 2)% + 1 fuggveényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(z) = (z — 2)2 + b fliggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = —|x 4 2| 4 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = 22 — 6z + 13 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolodoé epizédot

Abrazoliuk az f(x) = | + 2| — 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = 22 + 2z + 4 fuggvényt.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrézoliuk az f(x) = x2 — 10z + 20 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-8
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Abrazoljuk az f () = —L5 fuggveényt

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrézoliuk az f(x) = 9H1_2 + 5 fliggvényt.

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek/feladat-10
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34. OLDAL

Osszetett fliggvény és inverz fiiggvény

a) lit ez a két figgvény:

fl@)=vz+5 glx)=a*+1

Es gyartsuk le bel6liik ezeket:

fog=? gof=" fof=" gog="

b) Nézzik meg a két fliggvény és azf O g dsszetett figgvény értelmezési tartomanyat.
f@)=logy(z—3) g(z)=vz 1

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

a) Itt ez a két figgveny:

fl@)=vE  gl@) =

Adjuk meg ezeket az dsszetett fliggvényeket és értelmezési tartomanyukat:

z+4
z—3

fog gof

b) it ez a két fliggvény:
fl)=lgz  g(z) =22

Adjuk meg ezeket az dsszetett fliggvényeket és értelmezési tartomanyukat:

fog gof

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Szamoljuk ki az inverzét a megadott fliggvényeknek.
a) f(il?) _ 4mg3

b) f(x) = vz -3 +2

o f(z)=a?+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/az-osszetett-fuggveny
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/osszetett-fuggvenyek-es-ertelmezesi-tartomanyuk
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/az-inverz-fuggveny
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Adjuk meg az f(z) = 16 — &2 fuggvény inverzét, ha
axr R

bz € RT

c)—4<z<0

d—4<x<4

Szamoljuk ki ennek a fiiggvénynek is az inverzét:

a) f(z) = vz +10

b) f(z) =5—+x+4

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamoljuk ki az inverzét a megadott fliggvényeknek, ha létezik. Ha nem létezik inverz, akkor sz(kitsik le a fliggvény
értelmezési tartomanyat ugy, hogy a fliggvény invertalhaté legyen, és adjuk meg az inverzét.

a) f(z) = &5
b) f(z) = 25

o) f(z) =2+ a2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az inverzét a megadott fiiggvényeknek.
a) f(x) =+ -2

b) f(x) = 2°

o f(x) =4+1og; x

Oldjuk meg ezeket:

24" +5=13

b)log, (z+5) =3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Sz&moljuk ki az inverzét a megadott fliggvényeknek.
a) f(:B) — T4+ 34a:+5

b) f(z) = 4+ 2%2

¢) f(z) = 6+ log, 5”:7

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/az-inverz-kiszamolasa-mikor-van-es-mikor-nincs-inverz
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/ujabb-tanulsagos-inverzfuggvenyes-feladatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/exponencialis-fuggvenyek-es-logaritmusfuggvenyek-inverze
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/meg-nehany-exponencialis-es-logaritmusos-inverz
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Szamoljuk ki az inverzét a megadott figgvényeknek.
a) f(z) =5+ et
b) f(z) =5+ In(x —4)

o f(z) = 7+In =t

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamoljuk ki az inverzét a megadott fliggvényeknek.

a) f(z) = 23

223z

b) g(a:) - 24z

92 4_ 3
o) f(*) = i

s 5

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg a figgvények inverzeit, ha létezik. Ha nem létezik inverz, akkor szdkitsUk le a fliggvény értelmezési
tartomanyat Ggy, hogy a fliggvény invertalhat6 legyen, és adjuk meg az inverzét.

) 22, ha0<z <2
a)f(m)_{ﬁ—:l:, ha2<x <4

4—x2, ha —2<z<0
b = ) =% =
/(@) {2:1:—|—4, ha 0 <z <2

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Adjuk meg a fiiggvények inverzeit,
a)f(z)=(z+3)?+2 Ds:zeR'
b) f(z) =a?+6x+11 Ds:xecR'
of(x)=a?—-4z+1 Dsj:xzcR
d f(x)=(x—-2)2 -3 Df:zcR"

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/az-ex-es-az-lnx-inverze
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/trukkosebb-invertalas-feladatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/ket-reszbol-allo-fuggvenyek-inverzei
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/ujabb-trukkosebb-invertalas-feladatok-teljes-negyzette-kiegeszitessel
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Adjuk meg a figgvények inverzeit, ha Iétezik. Ha nem létezik inverz, akkor szdkitsUk le a fliggvény értelmezési
tartomanyat Ggy, hogy a fliggvény invertalhat6 legyen, és adjuk meg az inverzét.

f(z) = /25 —2a?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

a) Milyen A paraméter esetén invertalhaté az alabbi fiiggvény a [0; 5] intervallumon?

_ ) 2?2, ha0 <z <2
f(m)_{A—a:, ha2<zx <5

b) Milyen A paraméter esetén invertalhaté az alabbi fiiggvény a [0; 4] intervallumon?

_J22—A, ha0<z<2
f(x)_{az—i—A, ha2<z <4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg ennek a fliggvénynek az inverzét, ha létezik. Ha nem létezik inverz, akkor sz(ikitsik le a figgvény
értelmezési tartomanyat agy, hogy a fliggvény invertalhaté legyen, és adjuk meg az inverzét.

4—x ha —2<z<0
a)f(x)=<4—22 halO<z<2
2r+2 ha2<zx<3
5 ha —2<z<0

b) f(z) = 1422
44+ +/x+4 hal<z <5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg, hogy milyen A paraméter esetén invertalhat6 a [0; 4] intervallumon, és szamoljuk ki az inverzét.

_ JAr+2 haO<z<2
f(w)_{2A+a; ha2<x<4

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Adjuk meg, hogy milyen A paraméter esetén invertalhat6 a [—2; 3] intervallumon, és szamoljuk ki az inverzét.

_ JAx24+2 ha —-2<z<0
f(x)_{2A—:c ha0<z<3

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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37. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/egy-tanulsagos-fuggveny-inverze
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/parameteres-fuggvenyek-inverze
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/tobb-reszbol-allo-fuggvenyek-inverze
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/parameteres-fuggvenyek-invertalasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/ujabb-parameteres-fuggvenyek-inverze
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38. OLDAL

Mi az inverzfiggvénye?

2 f(z) = T T2

w|=

yflz)=(1-2°)% +1
) f(@) =35

($) _ 65 4z

(x) =el"2 +-4

flx)=1+1g(x—-5) x>5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mi az inverzfliggvénye?
f(z)=1—2? —1<z<0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mi az inverzfliggvénye?

flx)=vi—-xz+2 <4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Mi az inverzfliggvénye?
f(z) =3 —a? —1<z<0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mi az inverzfliggvénye?

flx)=v3+z+1 x=>-3

Megnézem a kapcsolédo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/feladat-inverz-fuggveny-feladatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/feladat-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/osszetett-fuggveny-es-inverz-fuggveny/feladat-2
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39. OLDAL

Trigonometrikus figgvények és arkusz fliggvények

Abrazoljuk az

flggvényeket.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Abrazoljuk az

flx) = gsin (4z),

f(x) = 3sin (42) + 1,
f(z) = —2sin (4z),
f(x) = —gsin (—4z)
f(z) = 3co0s(—3z)
fliggvényeket.

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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39. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometrikus-fuggvenyek-es-arkusz-fuggvenyek/trigonometrikus-fuggvenyek-abrazolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometrikus-fuggvenyek-es-arkusz-fuggvenyek/trigonometrikus-fuggvenyek-abrazolasa
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40. OLDAL

Sorok 6sszege és sorok konvergenciaja

Konvergensek vagy divergensek-e az alabbi sorok?
a) > o (3) !

b) D22 (—1)"

0) Dy 2"

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez6 végtelen sorok.
o0 n o0 n
3 3
>s(3) (5
n=0 o

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

a)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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40. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/konvergens-es-divergens-sorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/a-mertani-sor
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/a-mertani-sor
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41. OLDAL

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

a)
io: 2n
n:1n+1

b)
x n
n:lm

c)

i<n+3)"

— n+2

d)
%0 £n
2

e)

>, 2" . pl - n" >\ n24+3

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Dontsiik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

a)
~Inn
2
b)
S
e U VD

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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41. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/a-sorok-konvergenciajara-vonatkozo-konvergencia-kriteriumok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/az-osszehasonlito-kriterium
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42. OLDAL

Mi lesz az 6sszege az alabbi végtelen soroknak?

a)
; n(n+1)
b)
S 1
; an? —1
c)

= 1
; 4n? + 16n+ 15

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Mi lesz az 6sszege az alabbi végtelen soroknak?

a)
“~ n(n+ 1) (n+2)
b)
in-i—l
n=0 2

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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42. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/sorok-osszegenek-kiszamolasa-1-resz
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/sorok-osszegenek-kiszamolasa-2-resz
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43. OLDAL

Itt van egy hatvanysor, és deritstik ki, hogy mely x-ekre konvergens.

a)
> ey
n=1
b)
i (z+2)"
—~ n23"
c)
> o
= 2"n!
d)

oo5n +12n
e

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kévetkez§ végtelen sorok.

i(_nn In (1 + %) i(— 1) :/F:

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Déntsik el, hogy konvergensek-e a kévetkez§ végtelen sorok.

> (—1)*(n+ 1)» = 2n)!

n=1 n=1
Megnézem a kapcsolddd epizddot
Dontsiik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.
[ele) [ele] n+1 [ee)
Z s1nn Z —2
n=1 n=1 n+ 5 n=1

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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43. OLDAL


https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/hatvanysorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-1
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44. OLDAL

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

— (2n)n — 2"nln — (2n+1)!
Megnézem a kapcsolddé epizddot
Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez§ végtelen sorok.
Inn

oo nn < (_100)
> (- U"m Z%

n=2 n=1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Itt van egy hatvanysor, és deritstik ki, hogy mely x-ekre konvergens.

>\ nz"
20:n+2

n=|

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Itt van egy hatvanysor, és deritstik ki, hogy mely x-ekre konvergens.
Z"" (z —2)"
n=1 \/ﬁ

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Itt van egy hatvanysor, és deritsiik ki, hogy mely x-ekre konvergens.
>
n=0 n!

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Itt van egy hatvanysor, és deritsiik ki, hogy mely x-ekre konvergens.

X, 3gn

|
=0 n.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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44. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-3
https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-hatvanysorok
https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-hatvanysorok-0
https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-hatvanysorok-1
https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-hatvanysorok-2
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45. OLDAL

Itt van egy hatvanysor, és deritsiik ki, hogy mely x-ekre konvergens.

o0 wn

; \/n?+4

Megnézem a kapcsolodod epizédot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez§ végtelen sorok.
(e¢] n oo n?
Zn:l (sin 1)2n Z’I’L:l (tan 1)2n

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kévetkez§ végtelen sorok.
ZOO 2" -n! ZOO arctan® n
n=1 gn-1 ,ntl n=1 pn241

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg a sor dsszegét.

S (L

n=1 5n—1

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Allapitsuk meg az alabbi sor 6sszegét.
> s
n=3 p2_1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsik el, hogy konvergens-e a kdvetkez végtelen sor.
Sonto
n=0 g

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

sin” (2712)

Z Z n+2 " Z n2+3+m
neN*t n3 neN \ n+3 neN g9 o

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-hatvanysorok-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-9

46. OLDAL
&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

Adjuk meg a pontos értékét az alabbi sornak.
Zoo 243"
n=1 4qn

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Amennyiben konvergens, Ugy adjuk meg a végtelen sor 6sszegét.
1% 5_6n+1
Zn:l e2n

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-osszegenek-kiszamolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sorok-osszege-es-sorok-konvergenciaja/feladat-sorok-osszegenek-kiszamolasa-0
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47. OLDAL

Fliggvények hatarértéke és folytonossaga

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

lim 5 — 22
r—1
lim 5 — 22
z—3
lim z? —4
=2 . —2
. x2—16
lim ————

a—4 12 — 4z

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

. ox2—92+20
lim
z—4 ,’.E2 —x—12

. 4x?2 —3x—10
lim
z—2 3x2+4
) 22+ 1
lim

2 x2 4+ —6
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47. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/mi-a-fuggvenyhatarertek-es-hogyan-kell-kiszamolni
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/a-00-tipusu-hatarertek-kiszamolasa
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48. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)
. 4x?2 —5x—21
lim
z—3 2332 — 8z -+ 12
b)
) 2 +1
11m _—
2 2+ —6
c)
. 2444
hm T eEEe——
e—-2 24+ 5 +6
d)
lim z+1
z—3 (:1: — 3)2
Megnézem a kapcsolddo epizédot
Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.
a)
lim 1
z—4 T —
b)
lim 1
z—4 (.’13 — 4)2
c)
lim 1
r—4 (m — 4)3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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48. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/a-szam0-tipusu-hatarertekek-kiszamolasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/bal-oldali-es-jobb-oldali-hatarertek
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49. OLDAL

a) Folytonos-e a kdvetkez6 fliggvény azx = 3-ban?

2 8et1h har#3 x+#4

f(x) =4 22 Tet12’
9, hax =3

b) Adjuk meg az Aés B paramétereket Ugy, hogy az aabbi fliggvény folytonos legyen 2-ben és 3-ban.

222 122416 ha x # 2 # 3

22—b5z+6

flz) =1 4, ha z = 2
B, haz =3

c) Folytonossé teheté-e az alabbi figgvény azx = 1 és azx = 3 helyen?

_ (z—1)(24z—82?)
f(ZC) (z—1)(3—z)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy az alabbi fliggvények mely T-ekre folytonosak.

—2rx+1, hax < -2
a) f(z) = { 8, ha —2<z <2
12—-22, ha2<=z

e’ +1, haxz <0

zh—4a2

20 — 723, ha2<cz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Folytonos-e a kdvetkez6 fliggvény azx = 2 helyen?

_J15—2%, haz#2
f(w)_{2a:—|—3, ha z > 2

b) Megadhat6-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 1 helyen?

Ax?— Az
f(m) ={ 322-Tz+4’

423 +3x+9, haxz>1

¢) Megadhaté-e az A szam értéke gy, hogy az alabbi fliggvény folytonos legyen azx = 3 helyen?

9Az— Ax®

22 —Te+12° haz <3
f(x) =< —36, haxz =3
22_21 , had3 <z

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

haz <1
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49. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/folytonossag-folytonos-es-folytonossa-teheto-fuggvenyek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/folytonossag-balrol-folytonossag-es-jobbrol-folytonossag
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/fuggvenyek-szakadasanak-tipusai
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50. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)

sin 22 + sin 3z

lim

z—0 bxr 4+ sindx

. sinbx + sindx
lim

z—0 422 — 165sin 3z

. 22 — 16z sinz
lim

2—0 1 — cosz -+ sin?

tanz —sinx

T

lim
z—0 :p3
Megnézem a kapcsolddé epizddot
Folytonosak-e az alabbi figgvények?
_ 2
( cosmxgos iE’ hax<0
a) f(z) = { 22, ha0 <z <2
1
[ f(z—-1)!, ha2<z
( —1*‘;0” , hax <0
6 4
z° + 5 ha0<zx <1
b) f(m) =9 A2 ’
—, hal<z <2
e —T
e 241, ha2<cz

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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50. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/sinxx-es-egyeb-trigonometrikus-hatarertekek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/fuggvenyek-folytonossaga-trigonometrikus-hatarertekekkel-0
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51. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)
. 3x2+b5x—6
lim
I—00 333 -5
b)
283 +1
lim —————
z—oo 12 4 6
c)
lim
z—oo \ £ —5H
d)

T—00

Megnézem a kapcsol6do epizédot

) 222 + 923 — 6 4
lim
33 + 5z

a) Folytonos-e az alabbi fliggvény az X = % helyen?

4x2 —9z+2 1
fz)={ e haz #0 z#

-7, hax = §

b) Folytonos-e az alabbi fiiggvény az & = % helyen?

322 2z _ 2
ez MaTF -1 zF#3

2, haazzg

flz) =

Megnézem a kapcsoldédé epizddot

a) Folytonos-e az alabbi fiiggvény azx = 1 és & = 6 helyen?

2 _3z—18
5, haz#1 z#6
haz =1

f(x) =145,

9 _
5 haz =6

b) Folytonos-e az alabbi fiiggvény azx = 3 és £ = 4 helyen?

322 —x—24

o T hax#3 x#4
flz)=147, haz =3

%, hax =4

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/fuggveny-hatarertek-vegtelenben
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/feladat-fuggvenyek-folytonossaga
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/feladat-fuggvenyek-folytonossaga-0

52. OLDAL
&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

a) Megadhaté-e az A és B szam értéke gy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen az = 2 és & = 5 helyen?

3 8td  hagp A2 z45

22 —7z+10°
flz) =4 4, ha z = 2

B, hax =5
b) Megadhaté-e az A és B szam értéke agy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = —2ésx = 3
helyen?

2

%, hax# -2 x#3
fz) = A, haz = -2

B, hax =3

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

a) Folytonos-e az alabbi fiiggvény az x = 2 helyen?

_Jx2—1, haz <2
f(m)_{z—m, haz > 2

b) Megadhaté-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fliggvény folytonos legyen azx = 1 helyen?

Az?— Az
flz) =4 2 513> haz <1

Vri4+z+7, haz>1
¢) Megadhat6-e az A szam értéke agy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 4 helyen?

322 —72—20

f(:I:) _ 22 —92+20 haz <4
- 2_ 9.3
-%, haxz >4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Megadhaté6-e az A szam értéke tgy, hogy létezzen végeshatarérték az £ = 3 helyen?

24
f) = %3, haz <3
A- e haz >3
b) Megadhaté-e az A szam értéke ugy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen az = —5 helyen?
2B har< -
f(x)=¢ A+sgnz, haz=-5
%, haz > -5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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53. OLDAL

a) Folytonos-e az alabbi fiiggvény azx = 0 helyen?

sin z+sin 2z
f(g(;) = z2+sin 3z’ ha z 7& 0
5, haz =0

b) Megadhat6-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 0 helyen?

T+sin
=== haz<0

tan x

f(z) =< A, haz =0
Iz—(E

73,0 haz>0

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

a) Megadhaté6-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 0 helyen?

_ e, haz#0
/@) {A, haz =0

b) Megadhaté-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fliggvény folytonos legyen azx = 0 helyen?

1
z)=Jer=, haz#0
f@) {A, haz =0

¢) Megadhaté-e az A szam értéke agy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 0 helyen?

L_ hax+#0
f@)=13 17 #
A, haz =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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a) Megadhaté-e az A és B szam értéke gy, hogy az alabbi figgvény folytonos legyen az = —1ésx = 0
helyen?
221

f(x)=4 Az+ B, ha —1<z<0
T—sin 2z haac>0

ztsinz

b) Megadhat6-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 0 helyen?

22 +sin’ @
z3 —tan (422) ’ haz <0
22 —sin (3z)?

sin? 2z+3z haz >0

¢) Megadhat6-e az A szam értéke agy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 4 helyen?

. _ 2_
sin z—4+x*—16 , hax < 4

tan (z2—16)
flz) =< 124, haz =4
1622 —4a3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Folytonos-e az alabbi fliggvény az £ = 4 helyen?

2216
f(a) = { Foerir haz#1x #4

12, hax =14

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Milyen A paraméter esetén tehets folytonossa az alabbi fliggvény azx = 4 helyen?

z2—16
f@) = Poara hax#1x#4

Ar+1, hazx=4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Milyen Aés B paraméterek esetén tehetd folytonossa az alabbi fliggvény azx = 3 és & = 4 helyeken?

sin (z—4)
== hax#3x#4
flz) = A, hax =3
B, hax =4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Milyen Aés B paraméterek esetén tehetd folytonossa az alabbi fliggvény azx = 3 és & = 4 helyeken?

x-arctan———, haz#0x#4

2 —4x
flz) = A, haz =0
B, hax =14

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Allapitsuk meg az alabbi fliggvényrdl, hogy folytonos-e.

22

f(z) = e haxz <0

sin z+sin 2z , ha0<
I-COS T

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Milyen A paraméter esetén lesz folytonos az alabbi fliggvény?

f(@) A-e* 4 haz<4
T)= sin (z—4)
22 —Tz+12° had<z

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Milyen Aeés B paraméterek esetén lesz folytonos az alabbi fliggvény?
sin (71'-\3/:1:_4)
f(il?) _ 1—cos +/z2
Az + B, ha0<z <1
2 4
L hal<z

221"

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

_ 1 z2-9
f(z) = arctan = + S—

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

z2—bz+6

f(z) = arctan ="

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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56. OLDAL

Hol és milyen tipuslu szakadasa van ennek a fliggvénynek?

sin (77-\4/3?) h 0

—_— ar <
fe)={ v

;jﬁ , haz >0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

f(m) _ |z—4|-sin =

24z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

_ |z—5|-sin (z—4)
f(@) = = gem

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol és milyen tipusu szakadasa van ennek a fliggvénynek?

1
24z

f(z) = 2* - arctan

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

e 2, haz <0

arctan %

le,_

f(z) =
, haxz>0

sin z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

2

sinz haz <0
1—cosz
flz) = arctanmfl, ha0<z <1

A(z+Inz), hal<z <2

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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57. OLDAL

Hol és milyen tipuslu szakadasa van ennek a fliggvénynek?

arctan g, haz <4

fz) =
(@) A-cosh* (x —4), haz >4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Déntsik el, hogy az f(:L’) figgvény mely Z-ekre folytonos.

e*+1, hax <0
flx)=<x+1, hal<z<l1
x2, hal<z

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Déntsik el, hogy az f(:l:) fliggvény mely Z-ekre folytonos.

e’, haxz >0
f(x)_{:ﬁ—i—l, ha z < 0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Déntsik el, hogy az f(:I?) figgvény mely Z-ekre folytonos.

f(z) = 11—z, hazxz>0
22+1, haxz<0

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Adjuk meg az aldbbi hatarérték értékét.

lim, o (v F2 1~ Va? 1)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy az f(:c) faggvény mely -ekre folytonos.

f(x):{mz’ hazr <1

2—22, haz>1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

x5 —322

liml S0

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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58. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

o1 z2+5
lim, (m)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

lim 2z+1 3—1—2
too \ 2z 4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

223 — 3% +62+1

fim. oo (22-1)°

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg az aldbbi hatarérték értékét.

: 3z%+62% -1
lim, o0 223 +425+2+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

25 +322+2

hmw_}OO 25 +4x3+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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59. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

. x2—16x+55
lim
z—5 422 — 162 — 20

. 2 —x—12
lim
z——-3 312 4+ 4z — 15

. 16x2 — 24
lim ——— —
z—4 4$3 — 1633‘2

.z — 522+ 6x
lim
2 xt —16

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

. 24+ Tr+12
lim
z—1 422 — 162 +12
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60. OLDAL

A hatarérték preciz definicidja

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
a)lim,_,5 (5 + 6) = 16
b)lim, 5 (22 +3) =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
: +3 3
a)lim, 3 (iﬁ) =7

b) lim,_,; \/22 + 3z =2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
: 2c—1 | __
lim N ( ~ ) =0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy

a) hmx_>1 % =40
. 122 o

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
lim, ,3 (22 +5) =11

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
lim, ,5 (22 45) =9

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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61. OLDAL

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
lim, ,» (22 +2z+1)=9

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
lim, .3 (22 —2z +5) =38

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
. 42\ _ 4
lim, ., (£57) = 4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
lim, 5 v/x2 + 62 =4

Megnézem a kapcsolddo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy

lim 6 — 1o
z—2 (CC—Z)Z

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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62. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a)(5-£l:3)/=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivalas

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a) (sin (26 4 22)) g
o (3 +Inz)!) =7
o (5°) =7

d) (In (z* + 22)) =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivéljuk az aldbbi fliggvényeket.
a) f(x) =2
b) f(z) = (cosz )2

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/az-xx-tipusu-fuggvenyek-logaritmikus-derivalasa
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63. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.
a)coshx

b) sinh x

c)tanh

d) arcosh x

e) arsinh x

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi implicit fliggvényeket.
a e +y2=a3+Iny
b)y-cosx + In (2z + y) =siny

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényeket.

a) f(z) = 'O + 2" + 7% + /42

b) f(z) = =T

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z)=e*+e-z?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(@) = Ve + Ve*

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) =1n (2° — 22 + 6)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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63. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/a-hiperbolikus-fuggvenyek-es-derivaltjaik
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/implicit-fuggvenyek-derivalasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/konnyu-es-meg-konnyebb-derivalasok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/derivaljuk-ezt-is
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/es-derivaljuk-ezt-is
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/meg-ezt-is
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64. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

_ Inz-3*
(o) = e

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(:I:) _ _ 3=

()

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

fl@) = 2

ver+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

_lg3zte?
f(=@) =9

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

. 64Z—W
f(z) = In (4—2z)+7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = (z° —4%) (lnw — \6/307)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(x) = In’

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(m) — 5:c3+5a:4—7:c

Megnézem a kapcsolédd epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/ja-es-ezt-is
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-5
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65. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

2"
f@) =hyss

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flz) =In /55

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

e4m_\7/m_4
f@)=3 @—20)+7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

o= ()’

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flz) = \5/ (e -5 + (42 +5) —2)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

4

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flz) = = -
C/ (a:5 ~In (23 +2)—6"" -I-\/T_r)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flz) = :

Jors —1g (3-20)-2

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-10
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-11
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-12
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66. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

24427
f(z) =1g 51

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

o 72z+3 _ 43
f(m) - 51n:c+\4/$7-|-$

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

fla) = oz

T+ /14228 +a8

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f(@) = (5" +1g (92> — 1)) (VB2 +47)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

. 6" tHgz
F(@) =\ s

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
fla) =53 - (ew2+x n 4lg:13)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

5
. log\/g z+ed—=
/(=) —ln( T+ /et +ab )

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-13
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-14
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-15
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-16
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-17
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-18
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-19
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67. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

fl@) = ——-e" "
v (71_“ +lg :c)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
— 1 . ot —4x?
f(l‘) g (a3 +a) 3 €

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flx)= J—1— In(z—=

(36_“c +g :c)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

100)

Derivaljuk az alabbi flggvényt.

fla) =tn (55 ’

53 — \7/5

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f@) = In (ke - )

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

T2 _et 4
flz) = \7/ ( 100) ‘o (mwg_mz)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

. 3 Hg?x
f(iB) o \/ In® 22427

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-20
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-21
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-22
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-23
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-24
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-25
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-26
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68. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(z) = (4° +1g* (5% 1)) ( 5/In? (24 — 3) —1—4335)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi flggvényt.

logg (:t:4 +a:) g7

f(l') - 51n? (23 —4)+ /2T +7°

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) =In(lgx)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = In? (lgz?)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) =} (1g2 :c)

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) =Tn* (n*2)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) =n* (1’ 2*)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-27
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-28
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-29
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-30
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-31
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-32
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-33
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69. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flx)= In? \/In® /23

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
. Vz+4
f(z) =tan ( p

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(il?) __ sin(6—z)ttanlnz
~ es?Hntanc

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = arctanz? - tan3 z

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(z) = sin? z + sina? 4 arctan (e* + z) - tanz

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = cos? (Intanz)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(z) = arctan* (coslnz + sine®)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(z) = sin* (tanz) + tan* (sinz)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-34
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-35
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-36
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-37
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-38
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-39
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-40
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-41
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70. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(z) = \7/:1:4 —5% +In (a3 4 62) 4 €7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
— Q1 z
f(z) =sin L + y/tanz

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

In (cos m)

f(x) =tan(e*) +

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
_ 3., p—x? Inz
f(CC) - \/5 € + cos (/)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
— . p—Z Inz
f((l?) o \/5 e+ sin \/z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(z) =sin(e?) + Ci;/sgﬁg

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
1
( ) — cos (2x) + arc an\/x

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(z) =sin(27) + 5%

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-42
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-43
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-44
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-45
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-46
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-47
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-48
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-49
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71. OLDAL

Derivaljuk az alabbi flggvényt.

o) = e 4 52

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
. 3 m
f(z) = 5% -sinz 4 cos (3z + J)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = (sinz)?*3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f(z) = Stan2z -4 —Tln’ @

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

—2sin 2+5- 3z
f(z) = T\/

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

in z-log,
f(z) = Slsng

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(x) = (¢° — 222 + 3z + 5) H

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(z) = /524 — 22 + 10z + (22 + 3)'0 - cos 2

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-50
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-51
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-52
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-53
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-54
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-55
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-56
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-57
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72. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(CC) — ecos3m

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

oy =

5

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(m) _ (.’1325—\/5)621

arctan z3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f@) = (ats)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

2

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(z) =

sin? 2z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = (tanz)m3

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-58
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-59
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-60
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-61
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-62
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/derivalas/feladat-63
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73. OLDAL

Differencialhatésag vizsgalata és az érinté egyenlete

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Milesz az f(x) = @? + 5x — 7 fiiggvények a derivaltia az xg = 2-ben?

b) Mi lesz az f(x) = 23 + 222 — 3z — 1 fuggvények a derivaltja az £y = 1-ben?
c) Milesz az f (z) = —4a? + 5 fuggvények a derivaltia az £y = —3-ban?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Derivélhat6-e az alabbi fliggvény az £y = 2 pontban?

_J9—22, haz<?2
f(m)_{&'z:—l, hax >2

b) Derivalhaté-e az alabbi fuggvény azxy = —3 pontban?

z* —422, haz < -3
flz) = 5
z*+16, hax> -3

c) Derivalhaté-e az alabbi fiiggvény azxy = 2 pontban?

f(z) = 4z —7e*?2 -9, hax <2
~ n(z®-32z—-1), haz>2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Milyen A paraméter esetén derivalhaté az alabbi fliggvény azxy = 1 pontban?

vVInz +6z+10, haz>1
A haz>1

flz) =

z24+4"

b) Megadhaté-e az Aeés B paraméter gy, hogy ez a fiiggvény derivalhaté legyen azxy = —2 pontban?

_ JAz*+4z, haz<-2
f(m)_{w?’—i—BzLQ, haz > —2

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/fuggvenyek-differencialhatosaga
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/differencialhatosag-es-folytonossag-ketoldali-derivalt
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/differencialhatosag-vizsgalata-parameteres-feladatok

74. OLDAL
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Oldjuk meg az alabbi feladatokat:
a) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2% + 1 fuggvényt azyy = 55 pontban érinti.

b) Keressiik annak az érintének az egyenletét, ami az f(a:) =2 —2 + 4 fuggvényt egy olyan pontban érinti,
aminek X koordinataja negativ, Y koordinatéja 24.

c) Keressuk annak az érintének az egyenletét, amely érinti az f(:E) =zt + 5 + 12 fiiggvényt és parhuzamos az
y = —27x + 1 egyenessel.

d) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2e*~% + 5 fuggvényt azyy = 7 pontban érinti.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Vanitteza f[]ggvény:f(:l)) = \3/ inm + 2 | és keressiik az érint6 egyenletét azxy = 1 pontban.

b) Vanittez a f[]ggvény:f(:n) =sin (ln :E) + x, és keressiik az érint6 egyenletét azxy = 1 pontban.
¢) Van itt ez a fiiggvény: f (z) = In (cos z) + €%, és keressiik az érint6 egyenletét azxg = 0 pontban.
d) Van itt ez a fuggvény: f () = arctan x + €7, és keressik az érint6 egyenletét azxy = 0 pontban.
e) Vanittez a f[]ggvény:f(a:) = arctan (1n :13) és keressiik az érint6 egyenletét azxy = 1 pontban.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Derivalhaté-e ez a fiiggvény azxy = 3 és ;1 = 6 pontokban?
f(z) = |2* — 62|

b) Derivalhaté-e ez a fiiggvény azxy = 0 és 1 = 6 pontokban?
f(z) == - |2* — 62|

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:
a) Derivalhaté-e ez a fiiggvény azxy = 0 pontban?
f(z) =|z|-sinz

b) Milyen A paraméter esetén derivalhato ez a fiiggvény azag = 0 pontban?

Az?—
_Jeftrr, hax <0
f@) = {cos(:c2+x), haz >0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Mely pontban, vagy pontokban parhuzamos egymassal az f(x) = (z — 3)? + Tés ag(z) = 3Inz fuggvények
érintéje?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az f(x) = (= + 2)e” fiiggvény esetén az aldbbiakat:
a) paritasat
b) érintd egyenes egyenletétxy — —3 helyen.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Van itt ez a fuggvény: f(z) = 2z - Inx
Es keressilk az érint6 egyenletét az xy = \/E pontban.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Van itt ez a fuggvény: f(z) = (z — 2)e¥ 4

Es adjuk meg az érint§ egyenletét a fiiggvény zérushelyén.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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Koénnyi fiilggvényvizsgalat és szélséértékfeladatok

Végezzilk el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = z* — 423

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) =23 -3z

Megnézem a kapcsolodo epizédot

Hatarozzuk meg az a, b, ¢ valés paramétereket tgy, hogy az f(a:) = a3 + bx? + cx + 28 flggvénynek
= 2-ben zérushelye, € = —4-ben lokalis maximumhelye, £ = —1-ben pedig inflexiés pontja legyen!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy vasuti alaglt épitése soran minél mélyebbre helyezik a nyomvonalat, annal hosszabb alagutat kell farni és
maga az épitkezés is egyre dragabb lesz. Az eredetileg kijel6lt nyomvonal 340 méteres tengerszintfeletti
magassagban halad és az épitési kdltség 5,6 milliard svajci frank. A nyomvonal & méterrel mélyebbre helyezése az
eredeti kltséget ennyivel néveli: a(x) = 40z* + 16023 frank.

A mélyebben futé nyomvonalnak az elénye, hogy az athaladé vonatoknak a hegységben térténd atkelés soran kisebb
szintkilénbséget kell megtenniik. Ennek évenkénti gazdasagi haszna: p(m) — 803 frank.

Hogyha az alagut atadasat kdvetd 40 éves periddust vizsgalunk, hany méterrel lenne érdemes mélyebbre helyezni a
nyomvonalat, hogy a lehet8 legnagyobb legyen a megtérilés?

b) Egy termék arbevétel fiiggvénye R(x) = 1240022 — 400023, a kéltségfiggvénye pedig
Cz) = 40022 + 2000, ahol Z a termék &ra dollarban. Milyen egységar esetén maximalis a profit és mekkora ez
a profit?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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Egy termék keresleti fliggvénye
f(z) = 2000022 — 1000z* — 720002
ahol T a termék arat jeldli eurdban.

a) Milyen ar esetén maximalis az arbevétel?
b) Mekkora a keresleti fliggvény elaszticitdsa 5 eurds ar esetén?

Egy masik termék keresleti figgvénye

f(z) = 260% — 11z*

ahol T a termék arat jeléli eurdban.

A termék fajlagos koltsége (tehat az egy termékre jutd koltség) 12 eurd.

a) Milyen ar esetén lesz maximalis a profit?
b) Mekkora a keresleti fliggvény elaszticitasa 16 eurés és 21 eurds ar mellett?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy 33x18 cm-es kartonlapbol téglatest alaki dobozt készitlink. A doboz kiteritett haldja és méretei itt lathatdak.
a) Mekkora a doboz térfogata, haa = 7 cm?
b) Hogyan kell megvalasztani aza, b, C élek hosszat ahhoz, hogy a doboz térfogata maximalis legyen?

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) = 23 + 322

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) =2* — 1822 + 17

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
fle)=a® - 522 +3x—7

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.

f(x) = 226 — 6z + /37

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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Egy sorsjegybdl havonta atlagosan 5000 darabot értékesitenek. Egy darab sorsjegy ara 500 Ft, de ezt csékkenteni
szeretnék. A sorsjegy ara 10 Ft-os Iépésekben csdkkenthetd. Ha az ar 1i-szer 10 Ft-tal alacsonyabb lesz, akkor
havonta 10n2-tel t8bb sorsjegyet tudnak eladni (n € IN T ). Mi az az 1 érték, amelyre a sorsjegyek eladasabol
szarmazd havi bevétel maximalis?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi fliggvény monotonitasat. Adjuk meg, hol vannak a fliggvénynek lokalis széls6érték pontjai.
— 2,3 7.2 2
f(z) = 32° + 52° — 4z + 3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgdljuk meg az alabbi fliggvény konvexitasat. Hol konvex és konkav a fiiggvény? Adjuk meg, hol vannak a
flggvénynek inflexiés pontjai.

f(x)=e®- (22 -3z +2)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Vizsgaljuk meg ag(x) = x* + 623 — 6022 + 152 — 22 fuggvény konvexitasat. Hol konvex és konkav a
figgvény? Adjuk meg, hol vannak a fliggvénynek inflexiés pontjai.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi figgveny konvexitasat. Hol konvex és konkéav a fuggvény? Adjuk meg, hol vannak a
figgvénynek inflexiés pontjai.

f(x):’%:—:c:‘—%—ﬁx%—%

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi figgvény konvexitasat. Hol konvex és konkav a fliggvény? Adjuk meg, hol vannak a
figgvénynek inflexiés pontjai.

f(m):f—;+%—%+2m—|—7r

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzilk el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) =23 —12z

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = 23 —32?

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) = —x3 + 322

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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Teljes figgveényvizsgalat, gazdasagi feladatok

Végezzilk el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

f@) =+

3)4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = 4zel—®

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy részvény arfolyamanak napi alakulasat az alabbi fliggvény adja meg reggel nyolc és este hat éra kdzétt, ahol
a nap x-edik érajadban az &arfolyam ezer dollarba megadva

flx)=(x—12)02% "2 +10 8<z<18
Mekkora volt a nyitasi és zarasi arfolyam? A nap melyik 6rajaban volt az arfolyam minimalis, illetve maximalis?
b) Egy termék keresleti fliggvénye

61
(w) =10 100+22

ahol x termék egységarat jeléli. Milyen egységar esetén maximalis az arbevétel?
c) Egy termék fajlagos nyeresége dollarban megadva

n(r) = 2

ahol x a hetente eladott mennyiséget jelenti 1000 darabban.
Milyen eladasi szam esetén optimalis a heti teljes nyereség?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = dzeb—"

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f@) = 25

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

1

flx)=z-ex

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(x) =2In(z —3) — (z — 3)?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.

&) = 3%

2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

fl@) ==

(4—c)’

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
fl@)=z+2+ 3
T

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes figgvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
_ 9
f@)=z+2+ =

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

fla) =L

rd

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z)=In(z —1)? +1n(z + 1)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(x) — ele—22

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z)=2lnz

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Végezzik el a teljes figgvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z)=2Inz

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Taylor polinom és Taylor sor

Adjuk meg az f(a:) = cos x fuggvény a = 0 pontban felirt Taylor polinomjat!

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

a) irjuk fel az f(x) = e* Taylor soratx = 0-nal.
b) irjuk fel az f(x) = Inx Taylor soratz = 1-nél.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg a kévetkez§ fliggvények Taylor sorat!
a) f(z) =e*3
) f(z) = sin (z + 4)
(ZE) = et 2 _6z+13
) f(x)=€"2 x=3
(3}') - 42—12

€

0fz) =5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg a kdvetkezd végtelen sorok 6sszegét!

a)

00 gn (1)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki 0,05-nél kisebb hibaval, mennyi/2

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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a) Irjuk fol ennek a fliggvénynek a negyedfoku Taylor-polinomjat aza = 0 helyen, derivalas nélkiil.

f@) =155

22

b) irjuk f6l ennek a fliggvénynek a negyedfokii Taylor-polinomjat aza = 0 helyen, derivalas nélkil.
_ 5

f@) =15

c) irjuk fél ennek a fliggvénynek a negyedfoki Taylor-polinomjat aza = 2 helyen, derivalas nélkiil.
_ 4

fz) =57

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

a) Irjuk 8l aza = 3 helyen ennek a fiiggvénynek a harmadfoki Taylor-polinomjat:

flz) =1

11—z

b) irjuk f6l aza = 0 helyen ennek a fliggvénynek a harmadfok( Taylor-polinomjat:

fl@) ==

CC3
c) irjuk fé6l aza = 0 helyen ennek a fiiggvénynek az 6tddfoki Taylor-polinomjat:
f(z)=2a-¢

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Adjunk €92 értékére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és n = 4. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjunk sin 0, 3 értékére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és 1 = 4. Adjunk hibabecslést is.

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Adjunk cos 0, 2 értékére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és m = 4. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjunk e Ol grtgkére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és n = 3. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjunk cos 0, 1 értékére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és m = 4. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/taylor-sor-es-taylor-polinom-eloallitasa-hatvanysorba-fejtessel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/ujabb-taylor-sorok-es-taylor-polinomok-hatvanysorba-fejtessel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-3

85. OLDAL
&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

Adjunk e 02 grigkére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és n = 3. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-4

86. OLDAL
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L’Hoépital szabaly

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

22— 92420

a) lim, g S50

zt—5z—6

b) hmxﬁ2 423 16z

: z2+4 sin z
¢) llmm_m z+cosz—1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

Vaet+l12 —z

a) lim, 4 5t

3 —4z? +4x

b) lim, 5 x4 —822+16

: T+cos x—e”
c) llmm_m l—cosz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.
28 —e*4cosz

3) hmxﬁo 24 —sinz

: cosr—e*
b) hmz_>0 z2+sinz—z

22 +x4cos z—e®

©) llmm_)() r3+z—sinz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.
\/x2+1 —cos
x2+cosz—1

In (a:4 +a3 )

Z

a) lim,_,g

b) limy, o

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-hatarertekszamitas-csodafegyvere
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-hatarertekszamitas-csodafegyvere
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/ujabb-l-hopital-szabalyos-remtortenetek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/ujabb-l-hopital-szabalyos-remtortenetek
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87. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: e*—cosz
a) lim, 9 —

e*+lnx

In’z

b) lim

z—0T

2e® —x2 —2p—2

c) limm—>0 5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

a)lim,_,., z2e~*

b)lim, o+ zlnx
. a1
¢ lim,_,o z%e=?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.
lim, .o+ 2! -In’x

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

a) hmx_>0 (siricc - %)
mm%%(%_mén)

: 1 1
c) llmmﬁo (sinm o e””—l)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

a)lim,_ o+ z®

3 sin
b)lim, o+

. B
¢ lim, ,; 7=

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/trukkosebb-l-hopital-szabalyos-hatarertekek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-0vegtelen-esetben
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-0vegtelen-esetben
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/tipikus-zh-feladatok-l-hopital-szabaly-temaban
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/a-nulla-a-nulladikon-es-a-vegtelen-a-nulladikon-hatarertek
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88. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

3
lim go Ve
z—0"

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamitsuk ki az aldbbi hatarértékeket.
. 1

a) lim,_, (cosx)=

b)lim,_;+ (sinz)sn®
) 1

c)lim, . (cosx)n?s

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.
lim_ .+ (tanz)sin®

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: r—arctan x
b) lim,, g =200
T—sIn z+sin°

elnz

C) hma:—>oo et

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

. 1 1
hmx_>0 arctan z z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

i arcsin (4z—12)
a) 13 sinh (22 -9)
. sinh (4z—16)
b) limy 4 arccos (z—4)— %

cosh (:c2 —25) -1

o) lim, 5 arctan (z—b)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/a-nulla-a-nulladikon-es-a-vegtelen-a-nulladikon-hatarertek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/ujabb-nulla-a-nulladikon-vegtelen-a-nulladikon-es-tarsai
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/ujabb-nulla-a-nulladikon-vegtelen-a-nulladikon-es-tarsai
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/rondabb-l-hopital-szabalyos-hatarertekek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/rondabb-l-hopital-szabalyos-hatarertekek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/tipikus-nagyon-ronda-l-hopital-szabalyos-zh-feladatok

&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

89. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

4 cosh (a:Z —4a:)

lim, 4 arsinh(z2—16)

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

In®z

a)lim, 50 255

. 3
b) lim,, o, 225
o lim, .+ (sinz)»(+2)

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

lim sinh (4z+3)
3) 700 cosh (5—4x)
z-sinh 4z

b) hmx_>0 cos 2z—1

: z-sin 4z
c) hmmﬁo cosh 2z—1

: ~.cosh 4
)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: 2% —cosx
a) 11m$_>0 arctan z-+sin z
: e*—coszT
b) lim, ¢ In (14+z)+sinz
0) lim sin 2z—x
20 I (z4+1)+6z
. In (2x)—
d) lim o (%2)—e

z—0" I (3z)+z

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/tipikus-nagyon-ronda-l-hopital-szabalyos-zh-feladatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/nehany-nehezebb-l-hopital-szabalyos-hatarertek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-0
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90. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: 1 1

: e’ 1
b) hmm_>0 cos 2z—1
r—sin

e“”2 —COos T

¢) lim,_,9
z2ln

o lim, o =22

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

o3 +a?

hmm_>0 et —cos z—4zx

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lim,, (3z + 1)3e %

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

limy: 2z In3x

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

. sin (3(z—2)) logyz—1
lim, (sin(5(m—2)) T )

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lim, ,3(z —3) - cot (wx)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

eI

hmx—>oo 2

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-7
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91. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

sin (3z+2)

llm_% 6312+2z -1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

ew2 —2z+1 1

liml 529

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

sin (m2 —Zm)

lim2 2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-10
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92. OLDAL

Hatarozatlan integralas, primitiv fliggvény

Végezzik el az alabbi feladatokat.

a)f(z)=2z F(z)=[f(z)dz="
b) f(z) =2 F(z)=[f(z)dz="

c)folx2d:1::?
d)jz)lem de =7

Megnézem a kapcsolodo epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.
1 —

b)f?;dx:?

c)f4wi_5 de ="

d)f6m}r5 de =17

e) [Br+T7)0dx =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [(4z —10)0 dz =7
S S =7
b) [ E— dz =1

c)f59£1_4 dr ="

d) [elr=6 dx =7
e) f5_2$+4 de ="

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/mi-az-integralszamitas-a-hatarozott-es-a-hatarozatlan-integral
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/alapintegralok-es-a-linearis-helyettesites
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/alapintegralok-es-a-linearis-helyettesites
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93. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)cos%dmz?

b)sin% de ="

1 9

© cos? (5z-+6) de =1

; p— ‘?

9 sin? (5—4z) do =1

S S A
1+(6—5z)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [42 2% dz =7

o) [ & dx =7
ofe*+1dr=7

O [ (2 +z) zde="7

e [ (z°+at)- (aH—x—lG) de =1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)f(m4+33)6-(4m3+1) de =17

c)f\?’/lnsa:-%dm:?
d) [Vsin®z - cosz dx =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/alapintegralok-es-a-linearis-helyettesites
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-integralasi-szabalyok-es-egyszerubb-szorzatok-integralasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-10

94. OLDAL
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Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [ (e +24) '™ - (4et 4 403) dz =7
b) [ (22 +3) - 12zdx =7

o [(4a®+5)° - zde ="
d)f(2m2+7)5-3xda::?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [\/(at +222)" - (2® +z) dz =7
b) [ (x* + 2?) 5. (1623 +122?) dz =7

5z +6 doe =7
(z5+6z) °

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [ /(x4 +52)° de =7

3
b) A4S dp =27

¥/ (x4 +5z) 8

c) f—ehﬂ dr =7
(VaTe)

d) 3z3+9 dr = ?

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-10
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-10
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-20
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95. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)fﬁdmz?

MIZ§§%fdx:?

f cos T ?
,5/ 1—cos? z
d [ de =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a:ln T

Végezzik el az aldbbi integralasokat.

=7

) f m-\3/11n4m dz
b) [——L——dz ="

cos? tan z

me——i———dx:?

1+a?)-arctan? z

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [z-e*dr ="
b) [2?-e* dz ="
ofz-lnzde="7
9 [lnz de = ?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

f Inz dx =
mf%%dx:?
c) [18z - €32 dz =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-20
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-20
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/a-parcialis-integralas-s3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/parcialis-integralas-folytatas-s3

96. OLDAL
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [12z -sinh@ de =17

b) [ (42? —5z) - cosh (2z 4+ 1) dx =?
c) farctanz dz =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.
a) [en% .cosx dz =7

b) fcos (22 +1) -2z dx =7
c) f54m2+11 8z dr="

d)f‘i/—‘/;dm:?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) few4+12“” (2® +3) dz =7

b) f 57tanz dm _ ?

cos? z

c)f L dr="7

69”2

32 _
d ) irde="

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

cos _9
a dr =1
) f 1+sin? z

5° _9
) [ g do ="

c) f \/16_:22 de ="

4
d)f\/f_wdw:?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/parcialis-integralas-hiperbolikus-es-arkusz-fuggvenyekre
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
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97. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

100 5
a) f T +4(l}m+6ib‘+1 dr =7

& a4+ /131
o) [ 2V, N de =7
o [ dp =7

e—T.ph

o) [25 do =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.
a) [3 do =7

8z+5 _9
o) [ gorg daz =1

c)fj% de ="

d ftan’z dz =7

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

2z _
a) | %5 de =7

b) [ 2 dp =7

4r+er
cos £—sin @ —9
c) f sin z+cos dz ’
z —?
d)f 22245 dz =1

6z —
e) PN de =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezziik el az alabbi integralasokat.

5z —9
2) ) g do ="

b) [~ dx =7

rlnz

o [ i dz =7

14+22?) arctan z

d) [tanz dz =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/integralas-a-tortek-feldarabolasaval-t1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/integralas-a-tortek-feldarabolasaval-t1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-f-f-tipusu-tortek-integralasa-t2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/az-f-f-tipusu-tortek-integralasa-t2
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

2c+5 9
a) W der =1

b)f \/x+4 —2 de =

evE _9
)f JzevF+ [z de =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

5z —9
3 Jorers 40 ="
b) [ev* dz =7

Tz+6 dr =?
="
) VazT5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[+==—=7

az3+

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

1 __

4e*+1
b) 2e*+1 dz =

C)f\/e:c de ="

Megnézem a kapcsolodoé epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

3) f 1—1-62”” dz =

b)f\/lT?dm:?

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/integralas-helyettesitessel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/gyokos-kifejezesek-helyettesitese-es-a-helyettesiteses-integralas
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/gyokos-kifejezesek-helyettesitese-es-a-helyettesiteses-integralas
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/nehezebb-helyettesiteses-integralasok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/meg-nehezebb-helyettesiteses-integralasok
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[Rt dw =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az aldbbi integralasokat.
\7/1n3 T _9
a) fT dm = !

b) [2?y/1+ 42® dz =7

o [Aze*™? dx =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [4ze”t? dz =7
o) [(2z+3) 5 do =7

c)f\s/;? de="7

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

12 _9
a) [ gpir do ="
4z+12 9
b) f 3x2+12z+15 dz :
52 +14z+5 _9
©) 23 +4x2+-bx dr ="

Megnézem a kapcsolddod epizédot

1422412242

ST axTa "
623 +822+2z dz )

Megnézem a kapcsolédo epizédot

2
f 62~ +20z+15 de =7
(2z+1)(2224+152+7)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f 2% —324 4923 +722 +52+9 de = ?
x4 —423+922 :

Megnézem a kapcsolédo epizddot

&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

99. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/marha-hasznos-integralas-osszefoglalo
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/marha-hasznos-integralas-osszefoglalo
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/racionalis-tortfuggvenyek-integralasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/racionalis-tortfuggvenyek-20
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/racionalis-tortfuggvenyek-30
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/osszefoglalo-feladat-racionalis-tortfuggvenyekbol
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)fﬁdm:?

Cos T )
)J — sin z+cos z+1 z :

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [sinfz-cos®zdz =7
b) [sin*z -cos”z dz =?
o) [sinz dz =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

fe‘”-cosacd:c:?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[y gg—7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

fﬁi% de =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[z! Inzde="

Megnézem a kapcsolédo epizddot

22 -InYrde="7
VT

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[t /64423 de =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[(3z +2) -+ dp =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/trigonometrikus-fuggvenyek-integralasa-a-tangens-ikszfeles-helyettesites
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/trigonometrikus-fuggvenyek-integralasa-20
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/trigonometrikus-fuggvenyek-integralasa-a-sajat-farkaba-harapo-kigyo
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-5
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[ 4a? el % dp =7

Megnézem a kapcsolédo epizédot

[322. 7" dp =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f(3x2+1) -cos(ac3—i—:v) de =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[18z - €312 dx =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[ 18z - e3T'+2 dp =7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

f\/i%dxz?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

[6z -5t do =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[ 6z - 5201 g — 7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

e’ —
| e de="

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f:z:e“*’”2 dr =7

Megnézem a kapcsolddod epizédot

7—6x _9
f 2z+1 dx =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-10
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-11
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-12
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-13
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-14
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-15
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-16

102. OLDAL
&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

22 4+2c+4 _9
f z-(22+1) dz =

Megnézem a kapcsolédo epizddot

fa:3(2334—|—4)3dm:?

Megnézem a kapcsolédé epizddot

5z3 _9
z4 42 dz =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

-?

1 _
f /49— 2542 dz =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

fer -sinzder="7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f 224-2x+4
z-(22+1)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-17
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-18
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-19
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-20
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-21
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozatlan-integralas-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-22

103. OLDAL
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Hatarozott integralas

Végezzik el az alabbi feladatokat.
1
a) [, ¥ dx =

b) Szamoljuk ki, hogy mekkora a teriilete annak a tartomanynak, ami azf (z) = x? — 4z fuggvény és az x tengely
kézétt van a [0, 6] intervallumon.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Integralhaté-e az alabbi fliggvény:

_ /0 haxirracionalis
(z) = 1 hax= g ahol a tort tovabb nem egyszerisithets

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Szamoljuk ki a terilletet, ami az f(x) = x? és g(z) = —x? + 4z + 16 figgvények kozott van.
b) Szamoljuk ki a teriletet, ami az f (z) = x? — 6z + 10 és g(x) = 2z + 10 fuggvények kozott van.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az f(x) = —2? + 3z + 4 figgvény & = 3-nal huzhato érintdje altal hatarolt teriletet.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) [ = S dx =7
b) f_loo e 2de ="

0 [ 42 =7

m‘l—l-l)4
9 Jy 75 de =

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezziik el az alabbi improprius integralasokat

fllda:
b) [} & de

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/a-gorbe-alatti-terulet-hatarozott-integralas-newton-leibniz-formula
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/riemann-integralhatosag-integralfuggveny
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/ket-fuggveny-grafikonja-kozotti-tartomany-terulete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/egy-fuggveny-es-az-erintoje-altal-hatarolt-terulet
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/az-improprius-integral
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/egy-fontos-fuggvenytipus-improprius-integralja

104. OLDAL
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Dontsik el, hogy konvergens vagy divergens.

a) ‘]‘100 sin dx

T2

b) fooo e dz

1 g
C)JE) tan x diB

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az f(x) = 23 fiiggvényt megforgatjuk az x tengely korill. Szamoljuk ki az igy keletkez6 forgastest térfogatat és
felszinét 0-tol 1-ig.

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Az f(x) =3 fuggvényt megforgatjuk az y tengely kéril. Szamoljuk ki az igy keletkezd forgastest térfogatat és
felszinét 0-t6l 3-ig.

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Hatarozzuk meg a p > 0 paraméter értékét tigy, hogy ﬁ)p(3:132 — 24z + 20) dz = O teljesiljén!

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamoljuk ki az f és g fuggveények grafikonjai kdz6tti terlletet.

flz)=2y& glz)=4%

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az f és g fuggveények grafikonjai kdz6tti terlletet.
fl)=(z -1 g(z)=2—(z—1)

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Szamoljuk ki az f és g figgveények grafikonjai kdzotti terlletet.
f(z)=—-2*+18 g(z) =22

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Hatéarozzuk meg azon sikidom terilletének mérészamat, amit az f () = /x + b fiiggény grafikonja, azx = —1
pontban huzott érint6 és az  tengely hatarol!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/improprius-integralok-konvergenciajanak-vizsgalata
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/forgastest-terfogata-es-felszine
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/forgastest-terfogata-es-felszine
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-parameteres-integralas-feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-2

105. OLDAL
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Hatarozzuk meg azon sikidom terilletének mérészamat, amit az f(x) = —x? — 6z — b fuggény grafikonja az &
tengellyel bezar.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hatéarozzuk meg azon sikidom teriletének mérészamat, amelyet az f () = In x fiiggvény grafikonja, azzy = e
abszcisszaju pontjaban hizott érinté és az T tengely hatarol!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hatéarozzuk meg annak a sikidomnak a teriletét, amelyet az f () = x2 — Tx + 14 figgvény grafikonja, a
fliggvény grafikonjahoz az () = 4 abszcisszaju pontjaban hizott érint6 és az Y tengely hatarol!

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Mekkora az a teriilet, amit az f fiiggvény és a koordinatatengelyek hatarolnak?
flz) =

Megnézem a kapcsolddo epizédot

T
ewz

Hatarozzuk meg annak a sikidomnak a teriletét, amelyet az f () = /& + 2 és g(x) = v/3x — 12 figgvények

grafikonjai és az & tengely hatéarol.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az f integralhaté fliggvény a [O, a] intervallumon, és primitiv fliggvénye F'. Szamitsuk ki ezt az integralt:
a
I=[f(z)d=

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi improprius integralasokat.

oo 1
a) JE) T dzx

1 g
b)foﬁdz

1
C)./;)4 \/ﬁ dr

O [, x-e " de
e)folzv-ln:c dx

n % dz

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-hatarozott-integralas-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-improprius-integral
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Végezzik el az alabbi hatarozott integralast.

2 pg?
1 1448 dz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az f és g fuggveények grafikonjai kdzotti terlletet.
fx)=6z—2* g(z)=a®—22z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az aldbbi improprius integralt, ha létezik.

1;32 2—1m dz

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Szamitsuk ki az alabbi improprius integralt, ha létezik.
oo 4
IA Sdz

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Szamitsuk ki az improprius integralt, ha 1étezik.
oo 1
1A ™G dz

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az aldbbi improprius integralt, ha létezik.

| ——

oo Tz+11

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az aldbbi improprius integralt, ha létezik.

2 1
r _ dx

1 Inz

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/hatarozott-integralas/feladat-5
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Parcialis derivalas, iranymenti derivalt, érintésik

a) Adjuk meg az f(z,y) = x° + Y8 + zy3 — 3y* + 12 figgvény T és Y szerinti derivaltait.
b) Adjuk meg az f(z,y) = z* + y? + 2xyS — x3y* tuggvény masodrendd derivaltjait.

Megnézem a kapcsolédé epizddot

a) Adjuk meg az f(:c, ’y) =zt + 4x2y3 + y2 flggvény derivaltvektorat vagy gradiensét.

b) Szamoljuk ki ennek a kétvaltozds fliggvénynek a gradiensét vagy derivaltvektorat a P (2, 3) pontban:

f(z,y) = 3z* —y3 + 23y

c) Van itt ez a haromvéltozos fliggvény:

flx,y,z) =2 —yP+ 22+ 2-2°

Szamoljuk ki a derivaltvektorat a P(3, 2,4) pontban.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Szamoljuk ki av = (3, 4) iranymenti derivaltjat a (2, 1) pontban ennek a fiiggvénynek:
f(z,y) = ' + 2y° +¢°

b) Szamoljuk ki av = (2,2, 1) iranymenti derivaltjat a P (3, 5,4) pontban ennek a figgvénynek:
f(z,y) =z +y* + 222

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Szamoljuk ki a P = (0, 1) pontban milyen iranyban emelkedik a legmeredekebben az
f(z,y) = y* - €® — Iny fiiggvény feliilete és mekkora ez az emelkedss.

b) Az f fliggvény altal megadott feliiletre a P = (3, 6) pontban fligg8legesen cseppentiink egy vizcseppet. Milyen

irdnyban indul el a vizcsepp a fellleten?
f(x,y) — $4 . e2m—y + y2

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/ketvaltozos-fuggvenyek-es-a-parcialis-derivalas
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/derivaltvektor-gradiensvektor-gradiens
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/iranymenti-derivalt
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/gradiens-irany-iranymenti-derivaltak-maximuma-es-minimuma
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a) Szamoljuk ki az f(z,y) = x* — 22y3 + In x fiiggvény iranymenti derivaltjat av = (3,4) irany szerint az
(1,2) pontban.

b) Milyen iranyban emelkedik a legmeredekebben, és melyik iranyban lesz éppen nulla az iranymenti derivaltja a
P(2,5) pontban ennek a fiiggvénynek:

f(z,y) = /2t + 8y?
c) Szamoljuk ki az irdnymenti derivaltjat ennek a fiiggvénynek is a P (%, %) pontban av = (1, 2) irany szerint.

f(z,y) =tan (2z + 3y)

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

a) Adjuk meg az f(z,y) = 3 — x2y* + 4y3 fuggvény (2, 1) pontoeli értintésikjanak egyenletét!

b) Milyen o paraméter esetén halad 4t a P (0,1, 1) pontban az f(z,y) = In (a -+ y2) + ye® figgvényhez
huzott érint6 az (1,0, 1) ponton?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Adjuk meg az f(z,y) = 16 — x2 — y? fiiggvény P(1,2) ponthoz tartozé & szerinti, Y szerinti és 2 szerinti
szintvonalait.

b) Adjuk meg az f(z,y) = ? - y® + & - Iny + y° fuggvény P(4, 1) ponthoz tartoz6 & szerinti, y szerinti és z
szerinti szintvonalait.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Adjuk meg aze® + y2 =23+ In y implicit figgvény derivaltjat!
b) Derivaljuk & és Y szerint:
2 +el+lnz=22+¢"

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Adjuk meg az alabbi kétvaltozés fliggvények T és Y szerinti derivaltjait.

a) f(z,y) =z* + €Y+ Iny+sinz + cosy + tany

b) f(z,y) = =¥
o f(z,y) =Iny- (z* +y*) + e - (22 +3?)
d f(z,y) =In (2! +y°) + e + V/af +ev

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/iranymenti-derivalt-az-erinto-irany
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/az-erintosik-egyenlete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/szintvonalak
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/az-implicit-fuggveny-derivalasa
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/parcialis-derivalas-iranymenti-derivalt-erintosik/parcialis-derivalas-gyakorlas
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Pontok, egyenesek, sikok, szogek, a geometria alapjai

Milyen tipustak az alabbi alakzatok sz6gei?

a)
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Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/pontok-egyenesek-sikok-szogek-a-geometria-alapjai/szogek-es-a-szogek-fajtai

111. OLDAL
&% MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

Jeldljik be ezen az abran az egyenlé szégeket.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

a) Szamoljuk ki az aldbbi abrén az 6sszes szdget (a két vizszintes egyenes parhuzamos).
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/pontok-egyenesek-sikok-szogek-a-geometria-alapjai/szogparok-tipusai
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b) Szamoljuk ki itt is az ismeretlen szdgeket.

&3 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY
112. OLDAL



113. OLDAL
&% MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

Megnézem a kapcsolddd epizddot

a) Az ABC haromszdgben a B csucsnal [évé kiilsé sz6g nagysaga 144°. Az f egyenes az AC oldal felez6mer6legese,
a g pedig a C csucsanal 1évl szdgnek a szogfelezbje. Az f és a g az AB oldalon metszi egymast a P pontban.
Mekkorak a bejeldlt szdgek?

c

b) Az ABC haromszdg B csucsénal 1évd szdg kiegészitd szogének szdgfelezije f. A hdromszdg A cslicsabdl a BC
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/pontok-egyenesek-sikok-szogek-a-geometria-alapjai/a-haromszogek-szogei-szogszamolos-feladatok
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oldal egyenesére bocsajtott merbleges egyenes pedig m. Mekkorak a haromszég szdgei?

c) Az e egyenes az ABC haromszdg A csucsandl 1évl szog kiegészitd szogét felezi. Az f egyenes pedig a haromszog
B cslcsanal 1évs szogét felezi. Az f egyenes a P pontban metszi az AC oldalt, és a Q pontban metszi az e egyenest.
Tudjuk még, hogy PQ = AQ. Mekkorak az ABC hdromszég szbgei?

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/pontok-egyenesek-sikok-szogek-a-geometria-alapjai/trukkos-szogszamolos-feladatok
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Sikidomok, haromszégek, négyszogek, sokszogek

Mennyi egy haromszdg belsd szdgeinek 6sszege?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Mit neveziink a haromszég magassagvonalanak, sulyvonalanak?
b) Milyen aranyban osztja a sulypont a sulyvonalakat?

¢) Mit neveziink a haromszdg kézépvonalanak?

d) Mi a haromszdg koré és a haromszdgbe irhato kér k6zéppontja?

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Osztalyozzuk a négyszogeket, készitsiink egy halmazabrat a kilénbdz8 tulajdonsagaik szerint.

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

a) Egy trapéz alapon fekv@ szbégei kézil az egyik 80 fokos, a masik 40 fokos. Mekkora a masik két szdg?

b) Egy trapéz egyik szaran fekvé két szdgérdl tudjuk, hogy az egyik 40 fokkal nagyobb a masiknal. A masik szaron
fekvl szdgekrdl pedig azt tudjuk, hogy az egyik kétszerese a méasiknak. Mekkorak a trapéz szégei?

c) Itt van aztan ez a paralelogramma, aminek az egyik szége 42°-0s. Mekkora a tébbi szége?
d) Végul itt jon még egy trapéz, amiben annyit tudunk, hogy a szdégeinek aranya 3:4:5:6. Mekkorak a sz6gei?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy paralelogramma @ oldala 16 cm, a hozz4 tartozé magassag pedig 9 cm. Mekkora a terilete?

b) Egy paralelogramma oldalainak hossza 7 cm és 9 cm, a révidebbik oldalhoz tartozé magassag 5 cm. Mekkora a
terllete és a hosszabbik oldalhoz tartoz6 magassag?

c) Egy paralelogramma teriilete 60 cm2, és az oldalaihoz tartozé magasséagok 6 cm és 4 cm. Mekkora a kerilete?

d) Egy templom fliggéleges homlokzata feliil haromszégalakban végzédik. A homlokzat nem szimmetrikus, az egyik
oldalon 23 méter magasan indul a ferde rész, a masik oldalon pedig 14 méter magasan. A homlokzat legmagasabb
pontja, ami a haromszdégszer(i rész csicsa 36 méter magasan van. Ha ezt a csucsot merélegesen dsszekdtjik a
talajjal, akkor ez a vonal a homlokzatot egy 10 méter széles és egy 15 méter széles részre osztja ketté. Mekkora a
homlokzat terilete?

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/haromszogek-tulajdonsagai-es-tipusai
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/haromszogek-nevezetes-pontjai-es-vonalai
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/negyszogek-tipusai-es-tulajdonsagai
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/trapezok-es-paralelogrammak-szogei
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/teglalap-paralelogramma-es-trapez-terulete
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a) Bob 8rillten rajong a papirsarkanyokért. Egy 12 cm hosszl és egy 32 cm hosszl vékony bambusz rudat
felhasznalva épit maganak egy deltoid alaku sarkanyt, ahol a bambusz rudak a deltoid atléi. Mekkora a sarkany teljes
felllete?

b) Bob egy még nagyobb papirsarkanyt szeretne késziteni, amihez egy 112 centiméter hosszd bambusz rudat
haszndl. A rudat 4:3 aranyban kettévagja, és ezek lesznek a deltoid alaku sarkany merevitéi, vagyis a deltoid atl6i.
Hany négyzetcentiméternyi papirbdl &ll a sarkany?

c) Egy deltoid révidebbik oldala 12 centiméter hosszu, és 90 fokos szdget zar be a deltoid hosszabbik, 16
centiméteres oldalaval. A deltoid hosszabbik atléja 20 centiméter. Mekkora a révidebbik atlé?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Egy rombusz atl6i 16 és 12 cm hosszuak, a rombusz magassaga pedig 9,6 cm. Mekkora a rombusz kerllete?

b) Egy paralelogramma atléi mer6legesek egymasra. Az atlok hossza 10 cm és 24 cm. Mekkora a paralelogramma
terlilete?

¢) Egy masik paralelogramma révidebbik atléja 78 cm és 60 fokos szdget zar be a paralelogramma oldalaival. A
hosszabbik atlé 135,1 cm. Mekkora a paralelogramma kertilete és terilete?

d) Egy paralelogramma atl6i merélegesek egymasra. A hosszabbik atlé 8 centiméteres. A paralelogramma egyik
oldala 5 cm hosszu és az ehhez tartozé magassag 1,2 cm-rel rovidebb a révidebbik atlénal. Mekkora a
paralelogramma terilete?

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

a) Mekkora egy szabalyos hétszdg belsd szdgeinek 6sszege?
b) Mekkora egy szabalyos 100-sz6g egy belsé sz6ge?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Hany atléja van egy szabalyos nyolcszégnek?
b) Hany atléja van egy szabalyos 100-sz6gnek?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/deltoid-a-deltoid-terulete-feladatok-deltoidokkal
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/rombuszok-deltoidok-paralelogrammak-vegyes-feladatok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/konvex-sokszogek-belso-szogeinek-osszege
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/konvex-sokszogek-atloinak-szama
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a) Egy haromszog két szdge 65° és 54°. Mekkora a hianyz6 harmadik sz6ge? Mekkorak a kiils§ szdgei?

b) Egy haromszdg két sz6ge 62° és 56°. Mekkora a hianyz6 harmadik sz6ge? Mekkorak a kiils6é szdgei?

¢) Egy egyenl6 szari haromszdg alapon fekv6 szdgei 65°-osak. Mekkora a szarak altal kdzbezart sz6g?

d) Egy masik egyenl§ szarl haromszégben a szarak altal bezart sz6g 48°. Mekkorak az alapon fekv§ szégei?

e) Egy egyenl8szard haromszdgben a szarsz6g 15°-kal kisebb, mint az alapon fekv8 sz6gek. Mekkorak a szdgei?

f) Egy masik egyenl6 szarl haromszoégben az alapon fekv8 szdgek kétszer akkorak, mint a szarszdg. Mekkorak a
szbgei?

g) Egy egyenl8szari haromszdg egyik sz6ge 48°. Mekkora lehet a masik két szdge?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Egy haromszdg két szogét ismerjiik. Az egyik 120 fokos, a masik 126 fokos. Mekkorak a haromszég belsé
szbgei?

b) Egy haromszdg egyik kils6 szége 56° -kal nagyobb, mint a hozza tartoz6 bels§ szdg. Mekkora aztx bels§ szdg?
c) Egy egyenlészaru haromszog egyik kills6 szoge 118° . Mekkorak a belss szogei?

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Dontsiik el, hogy szerkeszthetd-e haromszdg ezekkel az oldalakkal:
aaa=5cm,b=Tcm, c=2cm.

bja=4dm, b=>5dm, c=10dm.
coa=8cm,b=4cm, c=>5cm.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

a) Mekkora a haromszég teriilete, ha az egyik oldalal6 c¢m és a hozza tartozé6 magassaga9 cm?
b) Egy haromszdg teriilete 56 cm? és a b oldalhoz tartozé magassag 7 ¢m. Mekkora a b oldal?
c) Egy haromszég teriilete 64 ¢m? és a ¢ oldal 16 cm. Mekkora a hozz4 tartozé magassag?

d) Egy haromszog b oldala 12 ¢m, a hozza tartozé magassag 10 em. A ¢ oldalhoz tartoz6 magassag 15 em.
Mekkora a ¢ oldal?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/gyakorlas-haromszogek-kulso-es-belso-szogei
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/gyakorlas-meg-mindig-haromszogek-szogei
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/gyakorlas-haromszog-egyenlotlenseg
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/gyakorlas-haromszogek-terulete
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a) Egy paralelogramma @ oldala 16 cm, a hozz4 tartozé magassag pedig 9 cm. Mekkora a terilete?

b) Egy paralelogramma oldalainak hossza 7 cm és 9 cm, a révidebbik oldalhoz tartozé magassag 5 cm. Mekkora a
terllete és a hosszabbik oldalhoz tartoz6 magassag?

c) Egy paralelogramma teriilete 60 cm2, és az oldalaihoz tartozé magassagok 6 cm és 4 cm. Mekkorak az oldalai?

d) Egy paralelogramma a oldala 8 cm és a hozz4a tartoz6 magassag 6 cm. Ab oldalhoz tartoz6 magasséag 4,8 cm.
Mekkora a paralelogramma kertlete?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy paralelogramma oldalai 6 cm és 8 cm. A hosszabbik oldalhoz tartoz6 magassag 1 cm-rel révidebb, mint a
révidebbik oldalhoz tartozé. Mekkora a paralelogramma terllete?

b) Egy paralelogramma oldalainak hossza 8 cm és 10 cm, a rovidebbik oldalhoz tartoz6 magassag 6 cm. Mekkora a
terlilete és a hosszabbik oldalhoz tartozé magassag?

¢) Egy paralelogramma a oldala 8 cm és a hozza tartozé magassag 6,75 cm. Ab oldalhoz tartozé magassag 6 cm.
Mekkora a paralelogramma kerllete?

d) Egy paralelogramma oldalai 12 cm és 8 cm. A révidebbik oldalhoz tartoz6 magassag 2 cm-rel hosszabb, mint a
hosszabb oldalhoz tartoz6. Mekkora a paralelogramma terilete?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

a) Egy paralelogramma hosszabbik oldalhoz tartozé6 magasséga 4 cm-rel révidebb, mint a révidebbik oldalhoz tartozé
magassaga. A hosszabbik oldal éppen kétszerese a révidebbik oldalnak. Mekkora a paralelogramma kertilete, ha a
teriilete 56 cm??

b) Egy masik paralelogramma hosszabbik oldalhoz tartoz6 magassaga 5 cm-rel révidebb, mint a révidebbik oldalhoz
tartoz6 magassag. A hosszabbik oldal éppen kétszerese a révidebbik oldalnak. Mekkora a paralelogramma keriilete,
ha a teriilete 60 cm?2?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/gyakorlas-paralelogrammak-terulete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/gyakorlas-ujabb-paralelogrammak-terulete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/sikidomok-haromszogek-negyszogek-sokszogek/gyakorlas-trukkosebb-paralelogrammas-feladatok
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Trigonometria a sikgeometriaban

a) Egy vilagitotorony teteje 32 fokos emelkedési szdgben latszik abbdl a csénakbdl, ami a torony l1abatél 100 méter
tavolsagban van. Milyen magas a torony?

b) Egy 50 méter magas vilagitétorony tetejérdl egy hajé 14°-nyi depresszié sz6g (vizszinteshez képest lefele mért
sz6g) alatt latszik. A torony alja éppen a tenger szintjében van. Milyen tavol van a hajéa torony aljatél?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Végezziik el az alabbi feladatokat:

a) Egy egyenl8szari haromszdg szarai 12 cm hosszlak, és az alapon fekvg szége 70 fokosak. Mekkora az alap és
mekkora a haromszog terllete?

b) Egy masik egyenlészari haromszdgben az alap 16 cm, a szarak pedig 12 cm-esek. Mekkorak a haromszég szdgei
és a terilet?

c) Egy egyenl6szari haromszdg szarai 10 cm-esek, a szarak altal bezart szdg pedig 50 fokos. Mekkora a haromszdg
terllete és az alapja?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi feladatokat:

a) Egy trapéz két alapja 20 cm és 10 cm, az egyik szara 12 cm és ez a szar 60°-0s szdget zar be a hosszabbik
alappal. Mekkora a trapéz terllete és negyedik oldala?

b) Egy masik trapézban a hosszabbik alapon fekvd szdgek 45 és 60 fokosak, a trapéz magassaga 12 cm, a trapéz
teriilete pedig 156 cm2. Mekkorak a trapéz oldalai?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Mekkora annak az egyenl6 szaru haromszdgnek a terllete, amelynek szérai 12 cm hosszulak, és a szarak ltal
bezart sz6g 30 fok.

b) Egy masik egyenld sz&rl haromszogrél azt tudjuk, hogy az alapon fekvé szdgei 30 fokosak, és a szdrak 10 cm
hosszuak. Mekkora a haromszdg terilete?

c) Egy paralelogramma oldalainak hossza 16 cm és 12 cm, az altaluk bezart szdg 30°. Mekkora a paralelogramma
terllete?

d) Egy paralelogramma egyik atléjanak hossza 7 cm és ez az atlo 40 fokos szbget zar be a paralelogramma 12 cm
hosszu oldalaval. Mekkora a paralelogramma terilete?

e) Egy trapézrdl tudjuk, hogy a két alapja 16 cm és 10 cm, az egyik szdra 8 cm és ez a szar 60 fokos szbget zar be a
hosszabbik alappal. Mekkora a trapéz terllete?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/szinusz-koszinusz-tangens-derekszogu-haromszogekben
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/szinusz-koszinusz-es-tangens-egyenlo-szaru-haromszogekben
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/trapezok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/a-haromszogek-szinusz-gammas-teruletkeplete
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Szamoljuk ki annak a kdrszeletnek a terlletét, amelyet egy 13 cm sugard kérbdl vagunk le a kér kdzéppontjatdl 5 cm
tavolsagban haladé szelével.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy szikla tetején all6 vilagitétoronyhoz vezetd Ut a vizszinteshez képest 14°-0s szégben emelkedik. Az Ut a szikla
aljatél indul és egyenesen halad a torony labdhoz, a hossza 150 méter. Milyen magas a szikla és hany fokos szdgben
latszik a vizszinteshez képest az 50 méter magas torony tetejébdl az Ut eleje?

b) Egy masik vilagitétorony 30 méter magas sziklara épult. A torony teteje 15°-0s emelkedési szégben, az alja 10°-0s
emelkedési sz6gben latszik egy hajordl. Milyen magas a torony?

c) Egy hegycsucs tengerszint feletti magassagat szeretnénk megmérni. A hegycsucs alatt elteriild vélgyben 1800
méteres tengerszint feletti magassagban lézeres méréeszkbézzel megallapitjuk, hogy a hegy csicsa éppen 6854,11
méter tavolsagban van. A l1ézernyalab emelkedési sz6ge 24 fokos. Milyen magas a hegycsucs?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy toronyantennahoz 640 m hosszU egyenes Ut vezet, melynek emelkedési sz6ge 10°. Az (t elejérél az antenna
csucsa az uthoz képest 20° emelkedési szdg alatt latszik. Milyen magas az antenna?

b) Egy hegycsucs 7 fokos emelkedési szogben latszik egy vele szomszédos 3089 méter magas hegyrél. Ha a
hegycsucs irdnyaban elindulunk egy 1 km hosszu 45 fokos lejtén lefelé, akkor a lejté aljardl ugyanennek a
hegycslcsnak a teteje 11,2 fokos emelkedési szégben latszik. Milyen magas a hegycsucs?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Egy torony arnyéka a vizszintes talajon kétszer olyan hosszul, mint a torony magassaga. Hany fokos szdget zar be
ekkor a Nap sugara a vizszintes talajjal?

b) Egy egyenl8szari haromszdg alapja 12 centiméter, a szarai pedig 16 centiméteresek. Mekkorak a haromszdg
szbgei?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy huartrapéz két parhuzamos oldalanak hossza 20 cm és 8 cm, az alapon fekv8 szégeix = 60°. Mekkorak az
oldalak és a trapéz terilete?

b) Egy hartrapéz két parhuzamos oldalanak hossza 10 cm és 6 cm, terleted0cm?. Mekkorék a trapéz szogei?

c) Egy egyenl8szaru trapéz szarai 30 fokos szdget zarnak be az egyik alappal. A szarak hossza 8 cm, a trapéz
terilete 36¢m?. Mekkora a trapéz keriilete?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/korcikk-es-korszelet-terulete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/izgalmasabb-geometria-feladatok-szinusszal-koszinusszal-es-tangenssel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/ujabb-izgalmak-szinusszal-koszinusszal-es-tangenssel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat-0
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Egy flggébleges tartéridra a talajtél 4 m magasan mozgasérzékels lampat szereltek, ami 140°-os nyilasszdgU
forgaskupban vilagit fliggblegesen lefelé.

a) Milyen messze van a lampatdl a legtavolabbi megvilagitott pont?
b) Megvilagitja-e az érzékeld lampaja azt a targyat, amelyik a talajon a tartérdd aljatél 15 m tavolsagra van?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamoljuk ki annak a kérszeletnek a terlletét, amelyet egy 15 cm sugard kdrbél vagunk le a kér k6zéppontjatdl 8 cm
tavolsagban haladé szelével.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Egy egyenl8szaru haromszdgben az alap 10 cm, a szarak pedig 16 cm-esek. Mekkordk a haromszdg szdgei?

b) Egy egyenl8szari haromszdgben az alap és a szar 6sszege 11 cm, az alapon fekv8 szégek 53° nagysaguak.
Mekkorak a haromszdg oldalai, csucsnal fekvd szdge, és terllete?

c) Egy egyenlszara haromszdg teriilete 108 ¢m?, a csticsanal levé szoge 36 °. Mekkora az alapja és a
magassaga?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy derékszdgii haromszégben tan o = %, a haromszdg teriilete pedig24 cm?.
Mekkorak a haromszég oldalai?
Mekkora a kéré irhaté kér sugara?

b) Egy hegyre két dsvény vezet, melyek azonos szintrdl, ellentétes oldalrél, egymastél 500 m tavolsagrél indulnak. Az
Osvények emelkedési sz6ge 32° és 42°. Milyen magas a hegy?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az 6cednban fekvd egyik szigeten a foldrengést kdvetden kialakuld szokbar egy kdrszelet alaku részt tarolt le. A
kérszeletet hatarol6 kériv kdzéppontja a rengés kézéppontja, sugara pedig 18 km. A rengés kézéppontja a sziget
partjatél 17 km tavolsagban volt. Mekkora a szarazféldén elpusztult rész teriilete egész négyzetkilométerre
kerekitve?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Szamoljuk ki az adott deréksz6gl haromszdégekben a hianyzo oldalakat és sz6geket, ha
aja=12,8=48"

byb=14,a = 34°

ca=6,b=38

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat-3
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/trigonometria-a-sikgeometriaban/feladat-6
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Szinusztétel és koszinusztétel

Végezzik el az alabbi feladatokat:

a) Egy haromszogbena = 12, = 30°, 8 = 40° . Mekkorak a haromszdg oldalai és a kérilirt kér sugara?
b) Egy masik haromszégbena = 12, b = 13és a = 50°. Mekkora a ¢ oldal?

¢) Egy harmadik haromszégbena = 8, b = 13és 8 = 60°. Mekkora a ¢ oldal?

d) Es végiil egy negyedik haromszégbena = 12,b = 13,¢c = 8ésy = 37°. Mekkorak a haromszog szogei?

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Végezzik el az alabbi feladatokat:

a) Az ABC haromszégben BC' = 14, AC' = 12, és az AC B sz6g 60°-0s. Mekkorak az AB oldal és a

haromszdg terllete?

b) Egy haromszd6g egyik oldala 5 cm, a szemben levé szég 60°. A masik két oldal 6sszege 8 cm. Mekkora a masik két
oldal és a haromszdg terilete?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi feladatokat:

a) Az ABC haromszégben BC' = 16, AC' = 12, és az AC B sz6g 60°-0s. Mekkora az AB oldal és a

haromszdg terllete?

b) Egy masik haromszégbena = 16, = 30°, 8 = 40°. Mekkorak a haromszdg oldalai és a haromszog
terllete?

c) Es itt jon végiil ez a harmadik haromszdg, amiben a harom oldala = 10, b = 12 és ¢ = 16. Mekkorak a
haromszdg szgei és a haromszdg terllete?

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Egy haromszdg egyik oldala 6 cm, a masik két oldal kilénbsége 4 cm, és a 6 cm-es oldallal szemkdzti sz6g 75°-0s.
Mekkorak a haromszdg ismeretlen oldalai és szdgei?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Az ABC hegyesszdgli haromszdgben legyen az AB oldal felez6pontja Cl. Az AB oldal hossza 36, aCCl
szakaszé 24, tovabba a C; C' B szog 40°-0s

a) Mekkora a haromszdg B csticsnal 16vé belsé szdg?
b) Mekkora a BC oldal hossza?
c) Mekkora a haromszdg terilete?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/szinusztetel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/koszinusztetel
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/mikor-kell-a-szinusztetelt-es-mikor-a-koszinusztetelt-hasznalni
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-0
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Egy haromszdg egyik oldala 10 cm hosszUu. Az ezzel az oldallal szemkdzti szd6g 28,96°. A mésik két oldal
négyzetének dsszege 625 cm?. Mekkorak a haromszdg ismeretlen oldalai és szdgei?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Egy haromszdg harom oldalaa = 5,b = 6 és ¢ = 10.
Mekkora a haromszég legnagyobb szége?
b) Egy haromszdg harom oldalaa = 6,b = 8 ésc = 12.
Mekkora a haromszég legnagyobb szége?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy haromszdg szdgei: ABC szbég 50°-0s, BCA szdég 60°-0s, CAB szdg 70°-0s, és BC=5.
a) Mekkora a haromszdg teriilete?
b) Mekkora a kéré irhaté kdr sugara?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy toronyantenndhoz 230 m egyenes Ut vezet, melynek emelkedése 21°. Az Ut elejérél az Ut sikjdhoz képest az
antenna csucsa 39° szdgben latszik. Milyen magas az antenna?

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Egy hegymészo a hegyoldal valamely pontjabdl a t6le 1657 m tavolsagban levd hegycsucsot 23° emelkedési
szOgben s ugyanennek a hegycsucsnak a tikorképét az alatta elteril§ té tikrében 49°-0s depresszidszdg alatt 1atja.
Milyen magasan van a hegymaszo, s milyen magasan van a hegycsucs a tenger szine felett, ha a t6 felszine 608 m-
nyire van a tenger szine felett?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az ABC hegyesszogii haromszogben BC = 14, AC = 12, és a BC' A sz6g 40°-0s. Mekkora az A B oldal?
Legyen az A B oldal felezépontja C] és a BC oldal felezépontja A;. Mekkora az AC A, C' négyszdg terilete?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy derékszdgi haromszdgben tan o = %, a haromszdg teriilete pedig 24cm?.
a) Mekkorék a haromszdg oldalai?
b) Mekkora a kéré irhaté kor sugara?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-2
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-6
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Az ABC D trapéz oldalainak hossza: AB = 10, BC = 5,CD = 4, DA = 5.

a) Szamitsa ki a trapéz szdgeit!

b) Hatarozza meg az ABC' és AC' D haromszdgek teriiletének aranyat!

c) A trapéz belsd szdgeit egy-egy 5mm sugara kérivvel jeldljik be. Szamitsa ki a négy koriv hosszanak dsszegét!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az ABC' D trapéz oldalainak hossza: AB = 10, C'D = 6, AD = 7. Az A csticsnal fekv bels6 szog 70°-0s.
a) Mekkora tavolsagra van a D pont az AB oldaltol?

b) Szamitsa ki a négyszdg AC atléjanak hosszat!

Az E pontaz AD és BC szarak egyenesének metszéspontja.

c) Szamitsa ki az /D szakasz hosszat!

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy haromszdg egyik oldala 5 cm, a masik két oldal 6sszege 8 cm, és az 5 cm-es oldallal szemben 1év6 szég 60°.
Mekkora a masik két szdg, és a masik két ismeretlen oldal?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az ABC' D harnégyszogben AB = 20, BC = 18, az ABC' sz6g 70°-0s, a C AD szég 50°-0s. Milyen hossz(

a CD oldal és mekkora a hudrnégyszdg terllete?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy haromszog keriilete 598 ¢m, a = 258 em, a = 98°33’. Mekkorak a haromszdg ismeretlen oldalai és
szbgei?

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-10
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/szinusztetel-es-koszinusztetel/feladat-11
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125. OLDAL

Matrixok és vektorok

Végezzik el az alabbi mlveleteket.
23 (5 7 —2)

2 2 1

4 7 3 4

5 3) * (1 5)
o 3 4 . 2 4 7

1 5 1 5 3
4 7 . 3 4
5 3 15

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrixok transzponalt matrixait!

2 3 5
aaA=|1 4 1
2 5 7
b)B:<5 7 —2)
2 2 1
5 1 7
ogC=11 4 2
7 2 6

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
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Végezzik el az alabbi miveleteket.

1
a)3- 3
4
b)
7
4
9(3 2 5)-|1
2
3
dl2]-(4 1 2)
5

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Veégezziik el az aldbbi miveleteket.

2 3 4 1

A=1[4 2 2| 1=|1
2 2 1 1

a)

A-1=2

1T A=

b) Mi térténik, ha beszorozzuk az A matrixot az €, egységvektorral?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/matrixok-es-vektorok/vektorok
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a) Egy aruszallitd cég hat kildonb6z8 orszagba szallit 5-féle terméket. Az A matrix azt irja le, hogy az egyes
orszagokba hany darabot szallitanak a kiildnbdz6 termékekbdl. A B matrix pedig a szallitasi kdltséget adja meg
termékenként és orszagonként EUR-ban.

450 67 765 310 70\ 2 5 3 1 1)
610 87 964 510 88 372 2 2
4_ |40 72 710 321 76| o |58 4 3 3
756 75 864 412 91 2 3 4 2 1
656 96 689 311 56 2 4 3 1 1
340 24 457 233 23/ \3 421 2)

irjuk fol matrixm(veletek segitségével ezeket:

1) A Németorszégba (2. sor) széllitott termékek szdma 6sszesen.

2) A 4-es termékbdl (4. oszlop) Svajcba (3. sor) szallitott mennyiség.

3) A 2-es termék (2. oszlop) Olaszorszagba (5. sor) szallitasanak dsszkéltsége.
4) A Németorszagba (2. sor) szallitott 6sszes termék teljes szallitasi kéltsége.
5) Az 6sszes elszallitott termék.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Van itt néhany vektor, és végezziik el velik a kévetkezd miveleteket.

1 3 1 3
A=12 0 4 b=14
31 7 5
1
(D) o
4
E=<257>
aA-b
byA-C
c)A-C*
db*-d
e)b -d*

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
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128. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi két vektor altal bezart széget.

3 1
a=14] b=11
5 4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Van itt néhany mairix és vektor és el kéne végezni veliik par miveletet.

-2 3 5 5
4 2 1 b=11 C=<321>
6 -5 2 7
a)A+1)-C=?
0) (20 +e;) - b7 =?
0 (C2—1)-A=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Van itt néhany matrix és vektor és el kéne végezni velik par miveletet.

2 3 5 3 -1 2
A=14 1 1 B=|1-4 1 1
2 21 2 3 5

A+I=X+2B X=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Van itt néhany matrix és vektor és el kéne végezni velik par miveletet.

1 3 -2 2 2 1
A=12 —4 1 B=14 1 1
3 1 5 3 -2 4

A24+2X=(B+DHA+X X=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Van itt néhany matrix és vektor és el kéne végezni vellik par m(iveletet.

3 2 -5 7 =2 -3 6
A= 4 7) B=(0 4 5| c=(3] d=|5
-2 0 2 2 1 1 2
aA-B="
by B-A="?
c)A-c ="
d) AT .c =7
T _9

Megnézem a kapcsolddo epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY
129. OLDAL


https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/matrixok-es-vektorok/feladat-muveletek-matrixokkal-2
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Vektorok, egyenesek és sikok egyenletei

Adott egy kocka. Az A cslcsabdl kiindul6 3 oldalvektor segitségével fejezziik ki az alabbi vektorokat.

—
a) AG ="
=
by FH =7
—
c)CE ="

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Milyen hosszti aza = (2, 4) vektor?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Allapitsuk meg T értékét gy, hogy aza = (x,3) és b = (5, 2) vekiorok egymasra merélegesek legyenek.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az @ = (3, 2) vektor +90°-os és -90°-0s elforgatottjt.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

3
irjuk f8l a P(7,8,9) ponton atmené ésv = | 2 | iranyvektord egyenes egyenletét.

0

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) irjuk fol a P(3,5) ponton 4tmend és a4 + Y = 6 egyenlet(i egyenesre meréleges egyenes sikbeli egyenletét.

z—1 _ y—2 _ 2-1

4 6 9

b) irjuk fél a P(3,5, 7) ponton atmend és az
térbeli egyenletét.

egyenletrendszer(i egyenesre merdleges sik

c) irjuk 8l aP(1, 1) és Q(3,5) ponton atmend egyenes sikbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

irjuk fol a P(1,4,1) aQ(3,5,7) és az R(6,5,2) pontokon 4tmen sik térbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY
130. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/vektorok-a-geometriaban
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/vektorok-a-koordinatarendszerben
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/a-skalaris-szorzat-es-hasznossaga
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/a-skalaris-szorzat-es-hasznossaga
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/az-egyenes-es-a-sik-egyenlete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/az-egyenes-es-a-sik-egyenlete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/az-egyenes-es-a-sik-egyenlete
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Szamitsuk ki az alabbi vektorok vektoridlis szorzatat.

2 5
qa=(4] b=|3 axb="7
1 2

b) irjuk fél a P(1,1) és Q(3,5) ponton 4tmens egyenes sikbeli egyenletét.
c) Irjuk 81 a P(1,4,1) aQ(3,5,7) és az R(6,5,2) pontokon atmens sik térbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

a) Adjuk meg ezeknek az egyeneseknek a metszéspontjat.

=T _y-9 _ 24
€11 =75 T3
e =1 ytl 242
279 T 75 T T3

b) Adjuk meg a7 — 4y + 2z = T ésalb — Ty + z = 21 egyenleti sikok metszésvonalanak
egyenletrendszerét.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A2x + 1y — 3z = 2 egyenletii 7 és azx + Ty + 3z = 21 egyenletii So sikokrdl dontsiik el, hogy
a) rajta van-e a P(5; 1; 3) pont az S és az Sy metszésvonalan,
b) meréleges-e egymasra Sy és S ?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

" . . . — 1— —
Atmegy-e az origén az S sik, amely tartalmazza a P(2; —1;4) pontot és az % = Ty = %

egyenletrendszer(i € egyenest?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Tartalmazza-e az R(1; 3;4) pontot az a sik, amelyet a P(1; 7; —1) és aQ(11;9; —5) pontokat dsszekts
egyenes a P-ben merdlegesen dof?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az e egyenesrél tudjuk, hogy merdlegesen défi azx + 2y + 3z = 6 egyenlet(i sikot az (1;1; 1) pontban, az f
egyenesrd| pedig, hogy atmegy az (5;2; —1) ponton és a (13;4; —5) ponton. Déntsik el, hogy e-nek és f-nek
van-e kézds pontja.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/a-vektorialis-szorzat-es-a-sik-egyenlete
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-2
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-3
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Van-e az A(—1; —2;1), B(3;1;3), é6s C(7; 6; 3) pontokat tartalmazé siknak olyan pontja, amely azy-tengelyre
esik? Ha igen, melyik?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

. 3— —

Az e egyenes egyenletrendszere T = % = % az f egyenes egyenletrendszere pedig _i2 = Ty = 2102.
Déntsiik el, hogy € és f parhuzamosak-e. Ha igen, akkor hatarozzuk meg annak a siknak az egyenletét, amely
mindkett6t tartalmazza.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

5 — ., . o
Hatarozzuk megazx — 4 = % = 232 egyenletrendszer(i € egyenes minden olyan PP pontjat, amelyre a P-t a

Q(7;12;4) ponttal 8sszekots f egyenes meréleges e-re.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

A p paraméter milyen értékére esnek egy sikba az A(2;3;3), B(3;4;1), C(4;6;2), és D(p;2;5) pontok?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

4— — .
Parhuzamos-e az 5$1T)3 = 5y =3 22z egyenletrendszer( egyenes a6z + y + 7z = 91, illetve az

5x + 2y = 79 egyenletti sikok metszésvonalaval?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

irjuk fel annak az egyenesnek az egyenletrendszerét, amely atmegy aP(12; 1; 7) ponton és mer8legesen metszi
_o_ Y2 __ 21
azx —3= ==

egyenletrendszerl egyenest.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

irjuk fel annak az egyenesnek a paraméteres egyenletrendszerét, amelyik atmegy azAC szakasz felez6pontjan, és

meréleges az ABC sikra, hogyha adott A(1,0,7), B(2,—4,4) ¢s C(3,—-2,—1).

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hatéarozzuk meg az A(1, —2,3) és B(4, 1, 0) pontok 4ltal adott szakasz felez&pontjan tmen6 és az

a = (—1,2,4) vektorral parhuzamos egyenes egyenletét. Adjuk meg azAB és a vektor szdgét.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-4
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-5
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-6
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-7
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-8
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-9
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-10
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorok-egyenesek-es-sikok-egyenletei/feladat-egyenesek-es-sikok-11
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133. OLDAL

Vektorterek, fliggetlen és dsszefliggd vektorok

Vektorteret alkotnak-e?

a) Komplex szamok

b) Masodfoku polinomok
c) Legfeliebb masodfoku polinomok

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsiik el, hogy az alabbi vektorok linearisan fliggetelenek vagy 6sszefliggéek.

1 2 3
1 0 1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsik el, hogy az alabbi vektorok lineérisan figgetelenek vagy 6sszefliggek.

1 0 0
0 0 4

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Toltsiik ki az alabbi tablazatot.

Vektorok megadhaté-e ennyi vektor |megadhaté-e ennyi vektor,
sz4ma ugy, hogy flggetlen legyen |hogy generator-rendszer
R3 -ban legyen R -ban

1

2

3

4

5

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorterek-vektorter-axiomak
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/a-generatorrendszer-es-a-bazis
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Legyena, b, c € R™ vektorok. Az alabbi 4llitasok kozil melyik igaz?

aa,b, ¢ linearisan fuggetlen, akkora + Q +c, Q + ¢, C is linedrisan flggetlen.

+b+ +c, b + ¢, ¢ generator-rendszer, akkor @, b,cis az.

b) Ha

§S]

c) Ha Q,g linearisan flggetlen, akkora@ — Q Q — C,C — a is linearisan fliggetlen.

13

Q C lineéarisan fliggetlen, akkora — Q Q — C is linearisan fliggetlen.

|§ @

e)H

IQ
|e~

Q linearisan flggetlen, akkora, b, c is linearisan flggetlen.

— b, b — c generator-rendszer, akkor @, b, ¢ is az.

f)H

| Q

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Vizsgaljuk meg, hogy T altere-e R3 -nak, ha igen, adjunk meg egy bazist W -ben.

a
W = b a,beR
a+1
b) Vizsgaljuk meg, hogy W altere-e R4 -nek, ha igen, adjunk meg egy bazist W -ben.
a a,b,c,de R
b a=1>b
W =
C és
d c=3d

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Vizsgaljuk meg, hogy W C V halmaz altére-e V-ben. Ha igen, adjunk meg a dimenzidjat és egy bazisat.

a
W = b a,be R
a—>b

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy vektorteret alkotnak-e...

a) Harmadfoku polinomok a valés szamok felett.

b) Legfeljebb harmadfoki polinomok.

¢) Azok a polinomok, amiknek az x=2 gydke.

d) Azok a legfeljebb harmadfoki polinomok, amiknek az x=2 és az x=3 is gyoke.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorrendszer-rangja-es-egyeb-erdekessegek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/alterek
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/egy-alteres-feladat
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/polinomok-vektortere-generalt-alter
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a) Bontsuk fel av vektort az @, b és ¢ vektorokkal parhuzamos komponensekre.

4 1

b) Egy sikban vannak-e aza, Q
1 2
a=|-2| b=1|-3
1 2 —4

<
|
|
I
IS
I
)

IS2
I
|
w
K¢}
I

0
1
1

C vektorok?

o
I
|

—

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Legyen a, b, ¢ R™-beli vektorok. Az alabbi 4llitdsok kozil melyek igazak?

aa,b, c linedrisan fiiggetlen, akkora + b, b + ¢, ¢ + a is linearisan fuggetlen.

,b, ¢ linearisan sszefiiggs, akkora + b, b + ¢, ¢ + a is linearisan 6sszefliggé.

|€ D

c)Haa + b,b + ¢, ¢ + a generator-rendszer, akkor a, b, C is az.

[ Q

dH Q Q —+ ¢, ¢ + a lineérisan fliggetlen, akkor @, Q Cis az.

| Q

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Vizsgaljuk meg, hogy V altere-e R® -nak, ha igen, adjuk meg a dimenziészamat és egy bazistV-ben.

x
V= y| €R:3x—-Ty+42=0
z
b) Vizsgéljuk meg, hogy W altere-e R -nek, ha igen, adjuk meg a dimenziészamat és egy bazist W -ben.
L1
L2

W= ER':52; —8xy+4x3 — x4 =0
T3

Megnézem a kapcsolddod epizédot

s W linearisan flggetlen vekiorok R"ben. A P valés paraméter milyen értékeire teljesil, hogy az
u+w,c=u+v—wd=p-u-+ v+ W vekiorok szintén linearisan fliggetienek?

Legyenek
=Uu—

||‘D

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorok-eloallithatosaga
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/nehany-erdekesseg-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorokrol
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-0
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Déntstik el, hogy az @, b, ¢ vektorokbdl 4ll6 vektorrendszer bazis-e R3 -ban, és ha igen, akkor hatarozzuk meg ad
vektor koordinatavektorat eszerint a bazis szerint.

1 4
a=1[(3] b=|-1
1 2
7 2
c=138 d=| -7
5 0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hatérozzuk meg az alébbi, R3 -beli vekiorok generalt alterét. Amennyiben ez az eltér egyenes vagy sik, adjuk meg az
egyenletét vagy egyenletrendszerét.

4 5 13
aa= |3 b=12 c=11

0 1 5

1 —4 3
a=|-2] b=| 8 c=| -6

3 ~12 9

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Az R"™belia, b, ¢ vekiorok lineérisan fiiggetlenek. Igaz-e, hogy ekkoraza +b +c,a +b +3c,3a+b + ¢
vektorok is biztosan lineédrisan flggetlenek?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Alteret akot-e R2-ben azon (z,y) vektorok halmaza, melyekre teljesiil, hogy 2 = y2?

b) Alteret akot-e R3 -ban azon (:E, Y, z) vektorok halmaza, melyekre teljesil, hogy TY = y2?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-1
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-2
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-3
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-4
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Adjunk meg R pen egy, az U, U, és W vektorokat tartalmazé bazist, majd irjunk fel ebben a bazisban aza
koordinatavektorat.

2 0
3 1

U = V=

- 4 B 2
4 6
0 8
0 9

u = V=

- 1 - 11
1 -1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/vektorterek-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-5
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138. OLDAL

Linearis egyenletrendszerek, matrixok rangja és inverze

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
T+ 2x9+ 23 =28
201 + 9 —2x3 =1
201 — X9+ 23 =3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformaciéval.

T+ Ty —x3+24 =4
T —x3+ x4 =2
209 + x4 = 8
T1+2x4=05

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert Gauss eliminaciéval.

T+ Ty —x3+24 =4
T —x3+ x4 =2
209 + x4 = 8
1+ x4 =0>5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a bazis transzformacio segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
2x1 + a9 =2

3r, +2xy +23=5
b)
T+ 9+ 13 =3
2x1 + 9 =2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-rangja-es-inverze/gauss-eliminacio-es-elemi-bazistranszformacio
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-rangja-es-inverze/egyenletrendszerek-megoldasa-elemi-bazistranszformacioval
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Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a Gauss eliminacié segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
201 + a9 =2

31 +2x9+23=5
b)
T1+To+x3=3
2z + a9 = 2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformacié segitségével.
21 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — by = 2

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Gauss eliminacio segitségével.
201 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — Sy = 2

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Az O és ﬁ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkez6
egyenletrendszernek? A feladatot a bazis transzformacié segitségével oldjuk meg.

T+ 9+ 13 =4
2x1 + 9+ 23 =25
T+ 2x9 +ax3 =

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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Az aés ﬂ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkezd
egyenletrendszernek? A feladatot a Gauss eliminacié segitségével oldjuk meg.

T, +axy+x3 =4
2 + X9+ 23 =25
T, + 2xy + axs =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az q, ﬂ és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkez§
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg bazis transzformacidval)

T+ xs+2x3+24 =0
Ty+2x3+14 =1

2x9 + 43 +yxy =4
3xy + 623 4+ 314 = @

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az o, 5 és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kévetkez6
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg a Gauss elinimé&cié segitségével)

T+ Xy + 223 + 14 = B
Ty +2x3+ x4 =1

2zy + 4y + yry =4
3xy 4 63 4+ 314 =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Bazis transzformacio segitségével szamitsuk ki a

0o (n
L7119 2713
1) 1)
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2)

vektorokbdl 4ll6 vektorrendszer rangjat, illetve &llapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitségiikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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A Gauss eliminacio segitségével szamitsuk ki a

At
u=|,| u=|,
1) 1
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2

vektorokbol &llé vektorrendszer rangjat, illetve allapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitséglikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Oldjuk meg Gauss-Jordan eliminaciéval az alabbi egyenletrendszereket.
a)

2x + 6xy — 43 =4

3ry + 2x9 + 8x3 = 27
4z + a9 — 323 =T

b)

2x1 +4xy — 623 — 224 =4
3x; + 9 + 63 + 224 = 16
1+ Txy — 18x3 — 624 = —8
c)

T+ 32y — 43 + 524 =9
2x1 +4x9 + 23 — 324 = 10
3y + bxy + 63 — 112y =4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Itt van ez amatrix. Szamoljuk ki a rangjat, és dontsik el, hogy teljes oszloprangl vagy teljes sorrangi-e.

11 2
3 3 8
A=12 1 1
111
4 1 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Szamoljuk ki az A matrix rangjat, keressiik meg az oszlop-vektorterének egy bazisat, és adjuk meg ebben a
bazisban az A matrix oszlopvektorainak koordinatait.

26 4 2 10
A=13 9 1 -4 1
13 -9 8 19

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az a1, ag, ag fuggetlen vektorok, és

v = a; —2a9 + ag
Vg =01+ a3
vy = 3a; + 2a9 + a3

Mekkora a v1, V9, U3 vektorrendszer rangja, illetve el6allithaté-e velik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a bazis transzformacié segitségével végezziik.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az a1, ag, ag fuggetlen vektorok, és
v = a; — 2a9 + ag
V2=01+0a3

3a_1+2a_2—|—a_3

B5
I

Mekkora a vy, V9, U3 vektorrendszer rangja, illetve el6allithaté-e vellik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a Gauss eliminacio segitségével végezzik.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzét a bazis transzformacié segitségével.

3 2 -1
A=111 -1
2 1 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzét a Gauss eliminacié segitségével.

3 2 -1
A=111 1
21 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzeit a bazis transzformécié segitségével.

A:<134)
01 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzeit a Gauss eliminacié segitségével.

A:(134)
01 1

Megnézem a kapcsolodo epizédot

A p és q valds paraméterek minden értékére adjuk meg az alabbi egyenletrendszer megoldasainak a szaméat. Ha az
egyenletrendszernek végtelen sok megoldésa van, akkor a p és g ezen értékeire adjuk meg az 6sszes megoldast.
(Oldjuk meg a bazis transzformacié segitségével)

T+ X9+ 23— Ty =8

4y + 4y + 3 — 284 = 23
521 + 3x9g —x3 — 31y = 14
2, +p-x4=4q

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A p és g valds paraméterek minden értékére adjuk meg az alabbi egyenletrendszer megoldésainak a szaméat. Ha az
egyenletrendszernek végtelen sok megoldésa van, akkor a p és q ezen értékeire adjuk meg az 6sszes megoldast.
(Oldjuk meg a Gauss elinimacio segitségével)

T+ X9+ x5 —Txy =8

4y + 4y + 3 — 284 = 23
51 + 3x9g —x3 — 31y = 14
2z +p-xy=q

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontslk el, hogy a p és g valés paraméterek milyen értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az dsszeset.

(Oldjuk meg a bazis transzformacié segitségével)
ry — 3xy — 145 = —17

221 —6x9 — 2823 +p-ry =q—34

3x; — Taxg — 363 +4p - x4 = 49 — 37

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Dontslk el, hogy a p és g valés paraméterek milyen értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek.
Ha van megoldas, adjuk is meg az dsszeset.

x, — 3xy — 1dxs = —17

2, — 629 — 2823+ p-xy =q— 34

3x; — Txg — 363 +4p - x4 = 49 — 37

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Déntsuk el, hogy a p valés paraméterek mely értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az 6sszeset.

(Oldjuk meg a bazis transzformacio segitsegével)
X1+ 3xy + 523 =17

2x; + 9y + 1623 = 17
T1+p-T2+p-T3=3

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Déntsiik el, hogy a p valés paraméterek mely értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az dsszeset.

(Oldjuk meg a Gauss elinimacio segitségével)
T, +3xy + 523 =7

2x, + 9y + 1623 = 17

Ty +p-Ty+p-T3=05

Megnézem a kapcsolodo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrix inverzét, majd déntsik el, hogy a p valos paraméter mely értékeire nem létezne az
inverzmatrix.

(Oldjuk meg a bazis transzformacié segitségével)

2 4 0
3 6 »p
6 13 1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY
144. OLDAL


https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-rangja-es-inverze/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio-0
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-rangja-es-inverze/feladat-egyenletrendszer-bazistranszformacio-1
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-rangja-es-inverze/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio-1
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matek-1-ybl/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-rangja-es-inverze/feladat-egyenletrendszer-bazistranszformacio-2

145. OLDAL

2

&5 MATEKING.HU - MATEK 1 YBL FELADATGYUJTEMENY

Adjuk meg az aldbbi matrix inverzét, majd déntsik el, hogy a p valés paraméter mely értékeire nem létezne az
inverzmatrix.

(Oldjuk meg a Gauss elinimaci6 segitségével)

2 4 0
3 6 »p
6 13 1

Megnézem a kapcsol6do epizédot

V.
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Determinans, adjungalt, kvadratikus alakok

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

3 5
A=
i (2 7)

2 5 4
bpA=13 1 7
4 1 1

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrix determinansat.

2 3 5 1

4 3 -2 -5
-4 -1 5 7

6 6 3 -4

A=

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

—
w
N

1
0
1
8
1
,)
1
5)
1
)
2

8/

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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Az alabbi matrixnak milyen p paraméter esetén |étezik inverze, milyen p paraméterre lesz a determinansa éppen 0,
illetve milyen p paraméterre lesz az A- T = Q egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa.

1 3 1
A=12 1 1
3 4 p

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Cramer-szabaly segitségével.
3xr; 4+ 229 —x3 =14

T+ X9 +x3="7T

22, + 9 + 223 = 10

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrixok adjungaltjait.

4 1 3
aAaA=12 2 1
31 4

b)A:<3 5)
4 1

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Adjuk meg az alabbi matrix inverzét az adjungalt segitségével.

4 1 3
A=12 1 1
3 11

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert az adjungalt segitségével.
2 —2x9 + 213 =19

T, + 3y + 43 = 16

—x1 + a9+ 13 =—-3

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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Szamoljuk az aldbbi determinansokat.

(1 2 4 8

) det 13 9 27

K1 4 16 64
1

7 49 343

(1 1 1 1
1 3 2 5

1 9 4 25
Kl 27 8 125

1 1 1 1
-1 1 -2 3

1 1 4 9
-1 1 -8 27

b) det

c)det

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Vannak itt ezek a matrixok, déntsik el, hogy milyen definitek.

2 31 -2 3 1
A=11 2 2 B=|1 -4 2
2 1 4 1 -6 1
2 3 1 1 11
C=111 2 D={2 1 2
1 11 1 01

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az A métrixhoz és & vektorhoz tartozé kvadratikus alakokat.

=5 1) == ()
5 1 B To

2 4 7 1
bA=14 3 6 =z,
7 6 5 T3

c) Adott a Q) () kvadratikus alak, hatarozzuk meg ebbél az. A métrixot.
Q(z) = 5a? — 2x2 + 4a? + 8z 2y + T 23 — 6923

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Dontsik el az alabbi kvadratikus alakok definitségét.
a) Q(z) = 322 + 4a2 + 93 + 4a1 29 + 22123 + 102023
b) Q(z) = —ba? — 222 — 822 + 6x1 2y — 221 23 + 22023

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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