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Rémes el6zmények

Adjuk meg az alabbi sz6gek szinuszanak és koszinuszanak pontos értékeit!
0°, 45°, 60°, 90°, 120°, 135°, 180°

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Oldjuk meg az alébbi egyenleteket.

=

a)COST = =

[\

b)sin3x = —

Do =

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Adjuk meg a sebességvektort és szamoljuk ki az aldbbi gérbe ivhosszét a0, 77| intervallumon.
z=cos3t y=sin’t

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi két egyenletet a [0, 277] intervallumba esé szamok halmazén
a)2cosx+1=0
b)2cos2x —cosz =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az inverzét a megadott figgvényeknek.
_ 4x-3
a) f(x) = -

b) f(z) = vx — 3 +2
of(z)=a?+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/remes-elozmenyek/az-egysegkor
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/remes-elozmenyek/szinusz-koszinusz-es-tarsai
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/remes-elozmenyek/parameteres-gorbek-sebessegvektora-es-ivhossza
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/remes-elozmenyek/trigonometrikus-egyenletek-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/remes-elozmenyek/az-inverzfuggveny
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Adjuk meg az f(z) = 16 — &2 fuggvény inverzét, ha
axr R

bz € RT

c)—4<z<0

d—4<x<4

Szamoljuk ki ennek a fiiggvénynek is az inverzét:

a) f(z) = vz +10

b) f(z) =5—+x+4

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/remes-elozmenyek/ujabb-inverzfuggvenyek
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&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Fliggvények és inverz fliggvények

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

(&) = (a2~ 37
(@) = (-2 -2y
HORICETE
f(2) = VE=3 +2
f@)=—va
FOBNE

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Abrazoljuk a kdvetkezé fiiggvényeket.

) f(z) = (2 - 3)2

) f(z) = 2? —
) (@) = (z - 4)2
) f(z) = (5U+2)2
) f(z)=2-22

f f(w):3-(:13—4)2—
f(z)=(-z+3)* -

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
flz)=a?—6z+7

b) f(z) =2®+5z+6
f(z) =322 —122+9

d f(z) = —22% + 2z — 12

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY
4. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/negyzetgyok-fuggveny-abrazolasa
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Abrazoljuk a kovetkez6 fliggvényeket.

f(z) =
f(z) =2
f(z) =
f(z)=2°

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

af(w)Z\/m
) f(z) = 62
) f(@) = 3T F 6
) f@) = VT =4 +3
) f(@) = VEE =12 +1

§f(z)=vI 2z 3

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.

a) f(x) = |z — 5|

b) f(z) = |7 —z|
f(z) = |6 —2z|

d f(x)=|z+5|—

e) f(x) =3z —12|+1
fflz)=2—|4—2z|

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

a) f(z) = |22 —4|
f(e) = |2 —5¢|
9 f() = ||z -3

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/az-abszolut-ertek-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/1x-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/exponencialis-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/logaritmus-fuggveny-abrazolasa
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Szamoljuk ki az inverzét a megadott figgvényeknek.
_ 4x-3
a) f(x) = -

b) f(z) = vz —3 +2
of(z)=a?+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az f(z) = 16 — &2 fuggvény inverzét, ha
axr R

bz € RT

c)—4<z<0

d—4<x<4

Szamoljuk ki ennek a fiiggvénynek is az inverzét:

a) f(z) = vz +10

b) f(x)=5—+x+4

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Abrézoljuk az alabbi figgvényeket.
a) f(z) = e*5

b) f(z) =e*2+3

o f(z) = —e*3 +4

d f(z) =€ +3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(x) =In(z —5)

b) f(z) =ln(z—2)+3

o f(x)=—In(x—3)+4
d fl(z)=In(2—z)+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/az-inverzfuggveny
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/ujabb-inverzfuggvenyek
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-0
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13. Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(z) =vz+4
b) f(x) =v/b—2x

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(z) = |z| -3

b) f(x) = |z — 3

o f(x)=|z—3-5

d f(z)=—|z+1|+2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = |z — 3| — b fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = —|x + 1| 4 2 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Abrazoliuk az f(z) = —(z — 2)2 + 1 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(z) = (z — 2)2 ~+ b5 fliggvényt.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Abrazoliuk az f(x) = —|x + 2| 4 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = x2 — 6z + 13 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Abrazoliuk az f(x) = |z + 2| — 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-2
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-3
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-4
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-5
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-6
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-7
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-8
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-9
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-10
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Abrazoliuk az f(x) = x2 + 2z + 4 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Abrézoliuk az f(x) = x2 — 10z + 20 fuggvényt.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrézoliuk az f(x) = ﬁ fliggvényt.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Abrazoliuk az f(x) = ﬁ + b fliggvényt.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-11
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-12
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-13
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-14
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Komplex szamok

Van itt két komplex szam: 27 = 4 + 31, 29 = 1 4 21.
21 + 29 =7 2129 ="

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Van itt két komplex szam:z; = 2 + 32,29 = 1 — 21.

21+ 29 =7 21 — 29 =1 2129 =7 A =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Alakitsuk szorzatta az aldbbi polinomokat.

a)z2 —9
b)z2 + 4
ozt —81

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az aldbbi masodoku egyenletet.
22+ 6x+13=0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol helyezkednek el a komplex szamsikon azok akomplex szamok, amelyekre
a) |z — 41| < |2+ 2

b) |z —3+4| > 2

c) |z + 6+ 33| > |2z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezziik el az aldbbi miveleteket.

a) (1+4) =7

o) (1—+/30) * (=1 4i)2 =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg a z = 1 + /31 komplex szam 6todik gyokét.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/mik-azok-a-komplex-szamok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/muveletek-komplex-szamokkal
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/faktorizacio
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/faktorizacio
https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/a-komplex-szamok-abszoluterteke-halmazok-a-komplex-szamsikon
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/a-trigonometrikus-alak
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/gyokvonas-komplexben
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z2=1+1 24 =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Vonjunk a z = 1 — /3% komplex szambél harmadik gyskeét.

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/az-exponencialis-alak
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/komplex-szamok/az-exponencialis-alak

11. OLDAL

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Sorozatok

Adjunk meg két olyan végtelenbe tarté sorozatot, amelyek kilénbsége

a) konvergens

b) divergens

c) a klildbnbség hatarértéke 42

d) a kllénbség hatarértéke minusz végtelen

Adjunk meg egy nullahoz és egy végtelenhez tartd sorozatot, amelyek szorzata
a) 42-hoz tart

b) minusz végtelenbe tart

¢) nulldhoz tart

d) végtelenbe tart

Adjunk meg két olyan sorozatot, hogy mindkett§ végtelenbe tart, és a hanyadosuk
a) végtelenbe tart

b) 42-hoz tart

¢) nulldhoz tart

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

n®+4n?+5 2

a) lim nd+5n24+7

s ond—6n’4l 9
b) lim n?+bn+6 )

3
. n?4+5n+3 _9
o) lim ( 2n2+Tn o

5n+2 +2n—3 +32n+1 :?
47 45371 110

. V2142
e) lim n " =7

d) lim

\3/712 +6 —V/n3+4n

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/hogyan-kell-kiszamolni-a-hatarerteket
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a)lim (14 1) =?

b)lim (1+ 1) 29
olim (1+ 1) * =2
dlim (14 3)" =?

li n2+3n dn-T 2
d) im (n2+4n> o

6n+4

. 2 3

e) hm M :?
5n2+42n3

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lim (—1)" 2241 —2
b) lim (—1)" 2L =7
o lim (—1)" 241 =7
¢ lim (—1) 2222 —7

e Y
o) lim ~—o= =7

f lim ( 2= "9
3n—+n?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/az-e-hez-tarto-sorozatok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/kellemetlenebb-e-hez-tarto-sorozatok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/konvergens-divergens-es-oszcillalo-sorozatok
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a) 1 \/n24+142n _ 9

1M — =
\3/712 +6 —\5/7?-1-4n

/nd 41—/t —Bn? +1

b) lim

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Ynb+5nd +9/n8+/Ant —9n o

s?

a)lim /5" 44" + 3" =7

c) lim /6™ — 5" =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lim /6" — 5" —4" =7
. /B —4n 3" _9n _9
b) lim ¢/ =—r——= =1

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

n2

. n24+4n+12 n_?
b)hm( i E ) =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/gyokos-sorozatok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/a-rendor-elv
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/a-rendor-elv-20
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/sorozatok/a-rendor-elv-30
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Fliggvények hatarértéke és folytonossaga

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)
lim 22
z—2
b)
lim 22
z—3
c)
. ox2—4
lim
z—2 T — 2
d)
. ox2 =3z
lim
t—3 x2—9
Megnézem a kapcsol6dod epizédot
Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.
a)
. 4x2—3x—10
lim
z—2 32 —8x +4
b)

. xr41
lim —————
22 22 +x —6

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/mi-a-fuggvenyhatarertek
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/a-hatarertek-kiszamolasa
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Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.
a)

. 4x2+Tx—15
lim
=2 12+ T+ 12

. r—4
lim —
=2 Jx+5—3

. 4x24+Txr—15
lim
t—-3 22+ Te+12

. 4x24+Txr—15
lim
——4 .122 + Tx + 12

2 —1

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/nehany-izgalmasabb-hatarertek
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Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)
o 3x3 — 1222
lim —
z—2 xf — 1622
b)
. 16x2 — 24
lim ———
z—4 4,’.E3 — 16CE2
c)
. x4t —16
lim ———
r—2 13 —8
d)
xt — 323

lim
e—=3 g4 — 5’ + Ta? + bz — 24

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Folytonos-e a kévetkez§ fliggvény a 3-ban?

42?929
f(@) =3 @—Tatiz’ haz#3 z7#4

17, haz=3
b) Adjuk meg az Aeés B paramétereket Ugy, hogy az aabbi fliggvény folytonos legyen 2-ben és 3-ban.

322 —162+20
e hax#2 x+#3
fz) = A, haz =2

B, hax =3
c¢) Folytonossa tehet6-e az alabbi fliggvény az x=1 és az x=3 helyen?

_ (z—1)(122—42?)
@) = = ey

Megnézem a kapcsolddoé epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/bonyodalmak-magasabb-foku-esetekben
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/a-folytonossag

17. OLDAL
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a) Folytonos-e a kévetkez6 fiiggvény azx = 2 helyen?

_J15—2%, haz#2
f(m)_{2ac—|—3, ha z > 2

b) Megadhaté-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fliggvény folytonos legyen azx = 1 helyen?

Az?— Az
flz)={ W—Tia’ haz <1
423 +32+9, haz>1

c) Megadhat6-e az A szam értéke ugy, hogy az alabbi fliggvény folytonos legyen az = 3 helyen?

9Az— Ax3 haz < 3

22—Tr+12°
f(x) =< —36, haz =3
I;_erl , ha3 <z

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)
-2
lipg S0 (x —2)
z—2 xr—2
b)
. sin2zx
lim
z—0 €
c)
. sin2x +sin3x
lim -
z—0 bxr 4+ sindx
d)
. sinbx + sindx
lim -
z—0 422 — 16sin 3z
e)

. 22 — 16z sinz
lim —
t—0 1 —cosx +sin“x

. tanz —sinz
lim —
z—0 :p3

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/fuggvenyek-szakadasanak-tipusai
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/trigonometrikus-hatarertekek

18. OLDAL
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22 —16z+55

3) hmx_>5 422 —162—20

22212

b lim,,_,_3 25—

1622 —az4

€) limmﬁzl 423 1622

23 —5x? 46z

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-0

19. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

A hatarérték preciz definicidja

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
a)lim,_,5 (5 + 6) = 16
b)lim, 5 (22 +3) =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
: +3 3
a)lim, 3 (zﬁ) =7

b) lim,_,; \/22 + 3z =2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
: 2c—1 | __
lim N ( ~ ) =0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy

a) hmx_>1 % =400
2

b) lim,_,_» (a:sz)Q

:+OO

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
lim, ,3 (22 +5) =11

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
lim, ,5 (22 45) =9

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/a-fuggvenyhatarertek-epszilon-deltas-definicioja
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/nehany-remek-fuggvenyhatarertek
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/ujabb-fuggvenyhatarertek
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/veges-helyen-vegtelen-hatarertek
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/feladat-fuggvenyek-hatarerteke
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-0

20. OLDAL
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A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
lim, ,» (22 +2z+1)=9

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
lim, .3 (22 —2z +5) =38

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy
. 42\ _ 4
lim, ., (£57) = 4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

A hatarérték definicidja alapjan igazoljuk, hogy
lim, 5 v/x2 + 62 =4

Megnézem a kapcsolddo epizddot

A hatarérték definicioja alapjan igazoljuk, hogy

lim 6 — 1o
z—2 (CC—Z)Z

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-1
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-5
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-4
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-3
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/a-hatarertek-preciz-definicioja/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-2

21. OLDAL
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Derivalas

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a)(5-£l:3)/=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a) (sin (26 4 22)) g
o (3 +Inz)!) =7
o (5°) =7

d) (In (z* + 22)) =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivéljuk az aldbbi fliggvényeket.
a) f(x) =2
b) f(z) = (cosz )2

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/tanulj-meg-derivalni-10-perc-alatt
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is
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Derivaljuk az alabbi figgvényeket.
a) cosh z

b) sinh x

c)tanh

d) arcosh x

e) arsinh x

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a) f(z) = ' + 27 + 7% + /42

b) f(w) = £ AT

o flz) =z +at- e

d) f(x) = \/x - /3

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(x) ==+ Jx

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi flggvényt.
f(z)=¢€*+e-a?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
flz) = Ve + V&

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) =1n (2° — 22 + 6)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/derivalas/a-hiperbolikus-fuggvenyek-es-derivaltjaik
https://www.mateking.hu/kalkulus-foldtudomany-es-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-2
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-3
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-4
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-5

23. OLDAL
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.

_ Inz-3*
(o) = e

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(:I:) _ _ 3=

()

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

fl@) = 2

ver+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

_lg3zte?
f(=@) =9

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

. 64Z—W
f(z) = In (4—2z)+7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = (z° —4%) (lna: — \6/307)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(x) = In’

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(w) — 5:c3+5a:4—7:c

Megnézem a kapcsolédd epizdédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-6
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-7
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-8
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-9
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-10
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-11
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-12
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-13

24. OLDAL
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flz) =In /55

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

e4m_\7/m_4
f@)=3 @—20)+7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

o= ()’

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flz) = \5/ (e -5 + (42 +5) —2)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

4

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flz) = = -
C/ (a:5 ~In (23 +2)—6"" -I-\/T_r)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flz) = :

Jors —1g (3-20)-2

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-14
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-15
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-16
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-17
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-18
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-19
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-20
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.

24427
f(z) =1g 51

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

o 72z+3 _ 43
f(w) - 51n:c+\4/$7-|-$

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

fla) = oz

T+ /14228 +a8

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f(@) = (5" +1g (92> — 1)) (VB2 +47)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

. 6" tHgz
F(@) =\ s

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
fla) =53 - (6932” n 4lg:13)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

5
. log\/g z+ed—=
/(=) —ln( T+ /et +ab )

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-21
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-22
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-23
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-24
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-25
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-26
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-27
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.

fl@) = ——-e" "
v (71_“ +lg :c)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
— 1 . ot —4x?
f(l‘) g (a3 +a) 3 €

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

flx)= J—1— In(z—=

(36_“c +g :c)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

100)

Derivaljuk az alabbi flggvényt.

fla) =tn (55 ’

53 — \7/5

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f@) = In (ke - )

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

T2 _et 4
flz) = \7/ ( 100) ‘o (mwg_mz)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

. 3 Hg?x
f(iB) o \/ In® 22427

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-28
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-29
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-30
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-31
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-32
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-33
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-34
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = (496 +1g? (5a? — 1)) ( YIn? (x4 — 3) + 4335)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi flggvényt.

logg (:t:4 +a:) g7

f(l') - 51n? (23 —4)+ /2T +7°

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) =In(lgx)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = In? (lgz?)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) =} (1g2 :c)

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) =Tn* (n*2)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) =n* (1’ 2*)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-35
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-36
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-37
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-38
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-39
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-40
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-41
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flx)= In? \/In® /23

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
. Vz+4
f(z) =tan ( p

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(il?) __ sin(6—z)ttanlnz
~ es?Hntanc

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = arctanz? - tan3 z

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = sin? z + sina? 4 arctan (e* + z) - tanz

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = cos? (Intanz)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = arctan* (coslnz + sine®)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = sin* (tanz) + tan* (sinz)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-42
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-43
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-44
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-45
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-46
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-47
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-48
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/derivalas/derivaljuk-ezt-is-49

29. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(z) = \7/:1:4 —5% +In (a3 4 62) 4 €7

Megnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/node/4832

30. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Differencialhatésag vizsgalata és az érinté egyenlete

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Milesz az f(x) = @? + 5x — 7 fiiggvények a derivaltia az xg = 2-ben?

b) Mi lesz az f(x) = 23 + 222 — 3z — 1 fuggvények a derivaltja az £y = 1-ben?
c) Milesz az f (z) = —4a? + 5 fuggvények a derivaltia az £y = —3-ban?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Derivélhat6-e az alabbi fliggvény az £y = 2 pontban?

_J9—22, haz<?2
f(m)_{&'z:—l, hax >2

b) Derivalhaté-e az alabbi fuggvény azxy = —3 pontban?

z* —422, haz < -3
flz) = 5
z*+16, hax> -3

c) Derivalhaté-e az alabbi fiiggvény azxy = 2 pontban?

f(z) = 4z —7e*?2 -9, hax <2
~ n(z®-32z—-1), haz>2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Milyen A paraméter esetén derivalhaté az alabbi fliggvény azxy = 1 pontban?

vVInz +6z+10, haz>1
A

f(z) =
>
FRVE haz >1
b) Megadhaté-e az Aeés B paraméter gy, hogy ez a fiiggvény derivalhaté legyen azxy = —2 pontban?
f(z) = Azt + 4z, hazx < -2
3+ Bx?, hazxz> -2

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/fuggvenyek-differencialhatosaga
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/differencialhatosag-es-folytonossag-ketoldali-derivalt
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/differencialhatosag-vizsgalata-parameteres-feladatok

31. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:
a) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2% + 1 fuggvényt azyy = 55 pontban érinti.

b) Keressiik annak az érintének az egyenletét, ami az f(a:) =2 —2 + 4 fuggvényt egy olyan pontban érinti,
aminek X koordinataja negativ, Y koordinatéja 24.

c) Keressuk annak az érintének az egyenletét, amely érinti az f(:L’) =zt + 5 + 12 fiiggvényt és parhuzamos az
y = —27x + 1 egyenessel.

d) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2e*~% + 5 fuggvényt azyy = 7 pontban érinti.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/az-erinto-egyenlete

32. OLDAL

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Fliggvényvizsgalat

Végezzilk el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

f(.’l}) — _ 4=z

(z—3)*

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = 4zel—®

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) = 4zeb—"

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Végezziik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

@) = 525

(3+z)?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

1

flx)=z-ex

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) =2In(z — 3) — (z — 3)2

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

f@) = 3%

12

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/a-fuggvenyvizsgalat-lepesei
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/meg-egy-fuggvenyvizsgalat-vicces-hatarertekkel
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-0
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-1
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-2
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-3

33. OLDAL
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Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

flo) =

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
fl@y=z+2+%
T

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgdalatat az alabbi figgvénynek.
— 9
flx)=z+2+ —=

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
I
flz) ==

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z)=ln(z —1)2 +1n(z +1)2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes figgvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(.’l}) — a2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) =2?Inz

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) =2?Inz

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-4
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-5
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-6
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-7
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-8
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-9
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-10
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/fuggvenyvizsgalat/feladat-11

34. OLDAL
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L'Hospital-szabaly, Taylor-sor, Taylor-polinom

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

22— 92420

a) lim, g S50

zt—5z—6

b) hmxﬁ2 4a3 —16x

z2+4 sin z

¢) 11m$_>0 z+cosz—1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

Vaet+l12 —z

a) lim, 4 5t

3 —4z? +4x

b) lim, 5 x4 —822+16

T+cos x—e”

c) 11m$_>0 l—cosz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

a)lim,_ ., r2e~*

b)lim, o+ zlnx
) 1
¢ lim,_ .o z2e=?

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lim, .o 2! In’z

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Adjuk meg az f(zc) = cos x fuggvény a = 0 pontban felirt Taylor polinomjat!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) irjuk fel az f(x) = e* Taylor soratx = 0-nal.
b) irjuk fel az f(x) = Inx Taylor soratz = 1-nél.

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/l-hospital-szabaly-taylor-sor-taylor-polinom/a-l-hopital-szabaly-a-hatarertek-szamitas-csodafegyvere
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/l-hospital-szabaly-taylor-sor-taylor-polinom/a-l-hopital-szabaly-a-hatarertek-szamitas-csodafegyvere
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/l-hospital-szabaly-taylor-sor-taylor-polinom/a-l-hopital-szabaly-ujabb-alkalmazasi-lehetosegei
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/l-hospital-szabaly-taylor-sor-taylor-polinom/a-l-hopital-szabaly-ujabb-alkalmazasi-lehetosegei
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/l-hospital-szabaly-taylor-sor-taylor-polinom/a-taylor-polinom-es-a-taylor-sor
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/l-hospital-szabaly-taylor-sor-taylor-polinom/taylor-sorok

35. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Szamoljuk ki 0,05-nél kisebb hibaval, mennyi/2

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/l-hospital-szabaly-taylor-sor-taylor-polinom/a-lagrange-fele-maradektag

36. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Hatarozatlan integralas

Végezzik el az aldbbi feladatokat.
a)f(z)=2z F(z)=[f(z)dz="
b) f(z) =2 F(z)=[f(z)dz="
0) fol x2dx="7

d) ﬁ)l eCdr="

Megnézem a kapcsolodo epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.
1 —

b)f?;dx:?

c)f4wi_5 de ="

d)f6m}r5 de =17

e) [Br+T7)0dx =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.
a) [(4z —10)0 dz =7

b)fﬁdw:?

c)f59£1_4 dr =7
d) [elr=6 dx =7
e) f5_2$+4 de ="

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/mi-az-integralas
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/alapintegralok-es-egyszerubb-integralasok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/alapintegralok-es-egyszerubb-integralasok

37. OLDAL
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)cos%dmz?

b)sin% de ="

1 9

© cos? (5z-+6) de =1

; p— ‘?

9 sin? (5—4z) do =1

S S A
1+(6—5z)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [42 2% dz =7

o) [ & dx =7
ofe*+1dr=7

O [ (2 +z) zde="7

e [ (z°+at)- (w+x—16) de =1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)f(m4+33)6-(4m3+1) de =17

c)f\?’/lnsm-%dm:?
d) [Vsin®z - cosz dx =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/alapintegralok-es-egyszerubb-integralasok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/az-integralasi-szabalyok
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/egyszerubb-szorzatok-integralasa-s1

38. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [ (e +24) '™ - (4et 4 403) dz =7
b) [ (22 +3) - 12zdx =7

o [(4a®+5)° - zde ="
d)f(2m2+7)5-3xda::?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [\/(at +222)" - (2® +z) dz =7
b) [ (x* + 2?) 5. (1623 +122?) dz =7

5z +6 doe =7
(z5+6z) °

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [ /(x4 +52)° de =7

3
b) A4S dp =27

¥/ (x4 +5z) 8

c) f—ehﬂ dr =7
(VaTe)

d) 3z3+9 dr = ?

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/egyszerubb-szorzatok-integralasa-s1
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/egyszerubb-szorzatok-integralasa-s1
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/video-sorszama-pl-01-02-03-stb

39. OLDAL
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)fﬁdwz?

MIZ§§%fdx:?

f\%coc%dm:?
d [

de ="
Megnézem a kapcsolddo epizédot

a:ln:c

Végezzik el az aldbbi integralasokat.

=7

) f m-\3/11n4m dz
b) [——L——dz ="

cos? tan z

c)f(;da::?

1+a?)-arctan? z

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.
a) [z-e*dr ="

b) [2?-e* dz ="
ofz-lnzde="7

d [Inzde="7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

fln:t: de =7
mf%%dx:?
c) [18z - €32 dz =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/video-sorszama-pl-01-02-03-stb
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/video-sorszama-pl-01-02-03-stb
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/a-parcialis-integralas-s3
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/parcialis-integralas-folytatas-s3

40. OLDAL
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [en® .cosx dz =7
b) fcos (22 +1) -2z dr =7
c) f54m2+11 8z dr="

d)f‘i/—‘/;dm:?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) fe””4+12“” - (2* +3) dz =7

b) f 57tanz dm _ ?

cos?

c)f Z dr="

69”2

32 _
d ) rde="

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

COS T _9
a _— dm = !
)f 1+sin? z

5° _9
) [ g do ="

c) f \/16_:22 dr =7

4
d)f\/f_wdw:?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

100 5

a) j‘ T +4:cx—|—6:c—|—1 dr =7
- Ya+4- B+ _ o

b) [ N dr =
—z 4

o [t dp =7

e—T.ph

o) [25 do =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/hatarozatlan-integralas/jonnek-a-tortek-t1

41. OLDAL
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

3r+4
a)f%d:c:?

8xz+5 _9
b) f 2243 dr =1

c)fj% de ="

d ftan?z dz =7

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

2z _
a) 219 de =7

4+e* _9
b) ) i der ="

) f cos £—sin @ de =7

sin z+cos x

&z —
9 [ 222 +5 dz =7

6z —9
DN der =1

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

5z —9
2) ) g Ao ="

b) [+ dz =7

zlnz

o[ i dz =7

1422?) arctan z

d) [tanz dz =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

2c+5 9
a) W der =1

z —7?
b)f\/mﬁ de =7

ev®

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)lex-sinh@ de =17

b) [ (42? —5z) - cosh 2z 4+ 1) dx =?

o) farctanz dz =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

12 _9
a) [ g do ="
4z+12 —9
b) f 3z2+12z+15 dz :
52 +14z+5 _9
€) 23 +4224-bx dr =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

1422412242

— ?
623 +8x2 +2z dz '

Megnézem a kapcsolddod epizédot

dr ="

f 622 +20z+15
(22+1)(2224+15247)

Megnézem a kapcsolédd epizdédot

f 2° — 324 +92% + 722 +5x+9 de = ?
4 — 423 +9x2 :

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a)f si;m dr =7

b) COS T
— sin z+cos z+1

de ="

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.
a) [sinfz-cos®zdz =7

b) [sin*z -cos”z dz =?

o) [sinz dz =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

fet-coszdr="1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

o) [ e g — 7
b) [@?/1+4a® dz =7
o) [dze*t? dz =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az aldbbi integralasokat.

a) [4zer’ 2 dx =7

o) [(2z +3)75 do =7

C)IEV;W de ="

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

5z _9
a)f VT +16+4 de =1

b) eV dz =7

7z+6 9
c de ="
' YAz +5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

\5/133+4 dz

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Végezzik el az alabbi integraldsokat.

1 —

4e*+1
b) 2er+1 dz =

c) f \/e”” dx =

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Végezziik el az alabbi integralasokat.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[ dn ="

Megnézem a kapcsol6do epizédot

[y g — 2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f6%1/15a: dx =

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[zt Inzde="

Megnézem a kapcsolédo epizddot

22 -InYrde="7
\/_

Megnézem a kapcsolddod epizédot

[z?- /64 42% dx ="

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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[(8z +2) -+ dp =7

Megnézem a kapcsolédo epizédot

[ 4a? cel= dp =7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

[322. 7" do =7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

f(3m2—|—1) -cos(a:3+w) de =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[18z - €312 dx =7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

[ 18z - e3P +2 dp =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f\/i%d:c:?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[6z -5t dp =1

Megnézem a kapcsolddod epizédot

[ 6z - 522°+1 dp — ?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[+i=dz="

e

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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Hatarozott integralas

Végezzik el az alabbi feladatokat.
a) fol 2dr="

b) Szamoljuk ki, hogy mekkora a teriilete annak a tartomanynak, ami azf (z) = x? — 4z fuggvény és az x tengely
kézétt van a [0, 6] intervallumon.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az f(z) = —x? + 3z + 4 fiiggvény T = 3-nal huzhat6 érintGje altal hatérolt teriiletet.

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

a)fooid.r:?

1 4

00 48 _
c) _LOO " de ="

d)folﬁdazz?

Megnézem a kapcsolodod epizédot

Végezzik el az alabbi improprius integralasokat
11
o 1

b) fl T dzx

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az Arkhimédészi spiral paraméteres gorbe képletét.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Adjuk meg a ciklois paraméteres gorbe képletét.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Kétvaltozoés fuggvények

Derivaljuk a kdvetkez6 fliggvényeket.
a) f(z,y) = 2° +yb + zy® — 23yt + 12
b) f(z,y) = z* + y? + 2zy® — 23y*

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Keressiik a kdvetkez6 fiiggvény lokalis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.

f(z,y) =2+ y> — 3zy

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

KeressUk a kévetkez6 fliggvények lokalis szélséértékhelyeit és nyeregpontjait.
a) f(z,y) = = +y* —day
o) f(2,y) = €2 —z+In(y* +1)

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy Gzemben kétféle terméket allitanak el6. Ha azA tipusy eladasi ara $x a B tipusué $y, akkor az alkalmazott
araktol fiigg6en az A tipusbél f(z,y) = 29 — 3z + y, a Btipusbdl pedig g(,y) = 16 + = — 4y, az
eladhaté heti mennyiség 1000 darabban van megadva. Milyen eladasi arakat kell alkalmazni, hogy a profit maximalis
legyen, ha az A tipust termék elSallitasi kéltése $2/darab mig a B tipusté $1/darab?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Adjuk meg az f(z,y) = x3 — z2y* 4 4y? fuggvény (2, 1) pontbeli értintdsikjanak egyenletét!

b) Milyen o paraméter esetén halad 4t a P (0,1, 1) pontban az f(z,y) = In (a - T+ yz) + ye® figgvényhez
huzott érint6 az (1,0, 1) ponton?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az f(x,y) = x* — 22y3 + In z iranymenti derivaltjat av = (3,4) irany szerint az (1, 2) pontban.
Y Yy v

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az e* + y2 =23 + In g implicit fiiggvény derivaltjat!

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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Keressiik a kdvetkez6 fiiggvény lokalis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.
f@y)=22+2y+ 5+

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

KeressUk a kévetkez6 fliggvény lokdlis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.

fl@,y) =2> +y* + 5

2242

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Keressuk a kdvetkezd fuggvény lokalis széls6értékhelyeit és nyeregpontjait.
f(z,y) = (2? —6z) - (y2 —4y) z,y >0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

KeressUk a kévetkez6 fliggvény lokdlis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.
f(z,y) =22% +y2 + 6y + 4

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Keressik a kdvetkez6 fliggvény lokalis szélséértékhelyeit és nyeregpontjait.
f(z,y) = —2% + 30zy — 30y + 10

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Keressiik a kdvetkez6 fliggvény lokalis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.
f(z,y) =22y + 22y — 3y% + 10

Megnézem a kapcsolédd epizddot

KeressUk a kévetkez6 fliggvény lokdlis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.
f(z,y) = 23 + 22y — 4% — y?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Keressuk a kdvetkezd fuggvény lokalis széls6értékhelyeit és nyeregpontjait.

f(z,y) = zy? —y? — 2In (xy)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Keressiik a kdvetkez6 fiiggvény lokalis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.
f(z,y) = -8z +y+ -
Y Y 22y

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

KeressUk a kévetkez6 fliggvény lokdlis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.
_ 2 3
f(z,y) = 6xy — 32y —y

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Differencialegyenletek

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenletet.
yl e \/g(w —|_ el‘)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenleteket.
a)y' = 2zy — 2’y
by +y?=e" (1+y%) -1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdévetkez§ differencidlegyenleteket.
a) (22 4+ y?) dz = zydy

by z’y’ = 2 + Yy + ¥’

o) (z* + 5y*) dx = 4zy’dy

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenleteket.

a) (43y® + e?) dz + (3z*y? + 3y?) dy =0

b) (2zeY + 42°) dxx + (z%e¥ —siny) dy =0

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenleteket.
a) (3zy + 2)dz + 22dy =0
b) (¥° —z) dx + 3y2dy =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

50. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialegyenletek/a-szeparabilis-differencialegyenlet
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialegyenletek/a-szeparabilis-differencialegyenlet
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialegyenletek/a-homogen-fokszamu-differencialegyenlet
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialegyenletek/egzakt-differencialegyenlet
https://www.mateking.hu/kalkulus-fizika-alapszak/differencialegyenletek/egzakt-differencialegyenlet-az-integralo-tenyezo-10

51. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FOLDTUDOMANY ES FIZIKA ALAPSZAK FELADATGYUJTEMENY

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenleteket.

a) (Y + cos® ) dzx + sinz coszdy = 0

o) (v +cos ) do+ 2y =0
o) dzydr + (2 +1) dy =0
o) dzy?: dz + (z2 4+ 1) Yy idy =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenleteket.
a)y' +ytanx = e* cosx

o)y’ +y =2’

3

0y + 4x3y = 23

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenleteket.
a)y' +4y =cosx
by + 2y = 4x? + 12

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenleteket.
a)y — 2y = cosdx + &>
by —4dx =x + € 4 e¥*

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenleteket.
a)2y”’ —9%' +4y=0

b)y" — 12y’ + 36y =0

oy’ —4y' +13y=0

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenleteket.

y" — 10y’ + 16y = 422 + 12

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenleteket.

a)y’ +4y —12y =4z + e*
b)y" — 4y’ + 13y = 4z + e*

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenletet.
Y (22 +1) =2y

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg a kdvetkez6 differencialegyenletet.
yl(e(l,‘ + 1) — e.’liy

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenletet.
y" — 5y’ + 6y = 2sin (2z)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenletet.
y"(x? +1) = 2zy’

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Oldjuk meg a kévetkez6 kezdetiérték problémat!
. 08
sin"z-y — S Iy—1 y(I)=1736

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenletet.
y" — 6y’ + 9y = 2 cosh (3z)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenletet azy' — Z helyettesitéssel.

yll(e:c _|_ 1) — e:z:yl

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez8 kezdetiérték problémat!

cosdx .y + L2y —1 y (5) = 1000

sin

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez8 kezdetiérték problémat!
Yy + (sinz)y =sinz y(0) =3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenletet.
. sinh® (2y) 5/5—o—
~ cosh (2y) 3+ 8z

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez8 kezdetiérték problémat!
' 2y=322 y(1)=4
Y +2y=3z" y(1)=

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez6 differencialegyenletet.
y" —y' — 6y = 4cosh (3x)

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg a kdvetkez6 differencialegyenletet.
y(3) +3y +2y ==z

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencialegyenletet.
Y =02y+1)%1n3z

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenletet.

yl _ %e2w2+3y y > 0

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez§ differencidlegyenletet.
y' + 2xy = 4x

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez6 differencialegyenletet.
.’By’ —y= e (21’32 + 3'33)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg a kdvetkez6 differencialegyenletet.
y”—y:m2—x—|—1+e’”

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Oldjuk meg a kévetkez6 kezdetiérték problémat!
y' +y=—4cosz+z y(0)=2 ¢'(0)=2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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