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Grafok bejarasa és grafalgoritmusok

Adjuk meg ennek a grafnak a minimalis sulyu feszitéfajat a Kruskal-algoritmus segitségével.

5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/minimalis-feszitofa-es-a-kruskal-algoritmus

&% MATEKING.HU - SZAMITASTUDOMANY ALAPJAI FELADATGYUJTEMENY

Térképezzlk f6l az aldbbi grafot a szélességi bejaras (BFS) segitségével.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Térképezzik f6l az alabbi grafot a mélységi bejaras (DFS) segitségével.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/grafok-szelessegi-keresese-bfs
https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/grafok-melysegi-keresese-dfs
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a) ime, egy graf két kildnbdz6 kezddpontjabdl készitett BFS faja:

Adjuk meg az eredeti grafot.

b) Egy grafban minden csucs fokszama paros, és két kiildnb6z6 kezdbpont alapjan készitett BFS faja:

O O O

E F E

Adjuk meg az eredeti grafot.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/bfs-fa-es-dfs-fa
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a) Létezik-e az aldbbi grafban Hamilton kér?

b) Létezik-e az alabbi grafban Hamilton ut?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Bizonyitsuk be, hogy minden 4-nél nagyobb n sz&mra van olyan n csucsu G graf, hogy G-ben és a
komplementerben is van Hamilton kor.

b) Egy 100 csucsu egyszerd grafban két nem szomszédos csucs foka 49, az 6sszes tdbbi csics foka legaldbb 50.
Bizonyitsuk be, hogy van a grafban Hamilton Gt.

¢) Mit mondhatunk arrél a 101 pontl grafrél, amiben minden csucs foka legaldbb 50. Van-e a grafban Hamilton Gt?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Deritslk ki, hogy van-e az alabbi grafban Hamilton kér. Ha nincs, akkor minimum hany Gjabb élt kell hozzavenniink
ahhoz, hogy legyen?
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https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/a-hamilton-kor-es-hamilton-ut-szukseges-feltetelei
https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/dirac-tetel-es-ore-tetel-a-hamilton-kor-elegseges-feltetelei
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b) Deritslk ki, hogy van-e az alabbi grafban Hamilton kér. Ha nincs, akkor minimum hany Gjabb élt kell hozzavennlink
ahhoz, hogy legyen?

0O

¢) Minimum hany élt kell behtznunk ebben a grafban, hogy legyen benne Hamilton kér?
o O
O

d) Adott egy 100 csucsl egyszeri graf, amiben két szomszédos csucs foka 49, az 6sszes tdbbi csucs foka pedig
legalabb 50. Bizonyitsuk be, hogy van a grafban Hamilton ut.
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Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg az alabbi grafban az A és D csucsok tavolsagat.

B 1 C

Megnézem a kapcsolédo epizddot

TérképezzUk fol az aldbbi grafot a Dijkstra algoritmus segitségével.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/hamilton-korrel-kapcsolatos-feladatok
https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/a-dijkstra-algoritmus-legrovidebb-ut-sulyozott-grafokban
https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/dijkstra-algoritmus-20
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a) A BFS algoritmus az alabbi abra grafjanak cslcsait a kévetkez6 sorrendben jartabe: S, _, _, ,H,_,F,C, _
Egészitsiik ki a sorozatot a hidnyz6 cslcsok neveivel és adjuk meg a bejarashoz tartozé BFS fat.

S A B

E F G H

b) Az abran lathatd graf egyik élét elhagytuk. Az él elhagyasa elétt S-bél inditott BFS algoritmus a graf csucsait az
alabbi sorrendben jarta be:

i)S,B,I,C,A,F,H,E,D
ii)S,1,B,E,D,H,C, A F

Megallapithaté-e egyértelmlen, hogy melyik élt hagytuk el? Ha igen, akkor adjuk meg a bejarashoz tartoz6 BFS-fat
is.

A

S i

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Dontsik el, hogy az aldbbi grafnak van-e Hamilton kére, illetve Hamilton dtja.
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https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/feladat-bfs-algoritmus
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b) Van-e az alabbi grafban olyan Hamilton kér...
i) ami nem tartalmazza az {A,B} élt?

ii) ami nem tartalmazza a {C,D} élt?

A &
B D

c) Doéntsik el, hogy az alabbi grafnak van-e Hamilton kore, illetve Hamilton Utja.
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d) 1001 pontd graf minden cslcsa legalabb 501 foku, kivéve egyetlen cslcsot, aminek a fokszama 500. Bizonyitsuk
be, hogy a grafban van Hamilton kér.

e) Dontsiik el, hogy az aldbbi grafnak van-e Hamilton kére, illetve Hamilton dtja.

Q o

X
20N
X

Megnézem a kapcsolddd epizddot

&% MATEKING.HU - SZAMITASTUDOMANY ALAPJAI FELADATGYUJTEMENY


https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/feladat-hamilton-korok-es-hamilton-utak
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a) A G egyszeri graf csicshalmaza legyen V(G) = {1,2,...,10}. Azz,y € V(G), x # y cstcsok
pontosan akkor legyenek szomszédosak G-ben, ha |z — y |< 2.

Van-e G-nek olyan feszitéféja, hogy ésszes éle olyan, amelyre |z — y |= 2 teljesiil?

b) A G egyszeri graf csicshalmaza legyen V(G) = {1,2,...,10}. Azz,y € V(G), x # y cstcsok
pontosan akkor legyenek szomszédosak G-ben, ha | — Yy |= 2 vagy [z —y |= 3.

Van-e G-ben Hamilton ut, illetve Hamilton kor?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy 100 csucsu G Osszefliggd graf éleit az 1 és 2 sulyokkal sulyoztuk agy, hogy az 1 sulyu élek részgrafja (vagyis
az a graf, melynek cslcsai azonosak G csucsaival, de annak csak az 1 sulyu éleit tartalmazza) 7 komponensbdl all.

Hatarozzuk meg G egy minimalis 6sszslyt feszitéfajanak sulyat.

b) Egy 100 csucsu 6sszefligg6, egyszeri grafnak 101 éle van. Mutassuk meg, hogy ekkor van a grafban 3 paronként
klldénb6z6 feszit6fa. (Két feszitéfa akkor kilénbdz8, ha nem pontosan ugyanazon élek alkotjak.)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/feladat-grafalkotas-hamilton-ut-hamilton-kor
https://www.mateking.hu/szamitastudomany-alapjai/grafok-bejarasa-es-grafalgoritmusok/feladat-feszitofa

