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Fliggvények abrazolasa, fliiggvénytranszformaciok

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

f(z) = (z - 3
(2) = (-2 -2
fl@) = (@~ 4P -
f@)= Va3 +2
fl@) =&
FORNE:

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Abrazoljuk a kdvetkezé fiiggvényeket.

) f(z) = (2 - 3)2

) f(z) = 2? —
) (@) = (z - 4)2
) f(z) = (5U+2)2
) f(z)=2-22

f f(w):3-(:13—4)2—
f(@)=(—=+3)" -

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
flz)=a?—6z+7

b) f(z) =2®+5z+6
f(z) =322 —122+9

d f(z) = —22% + 2z — 12

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/a-masodfoku-fuggveny-abrazolasa
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3. OLDAL

Abrazoljuk a kovetkez6 fliggvényeket.

f(z) =
f(z) =2
f(z) =
f(z)=2°

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

af(w)Zx/m
) f(z) = 62
) f(@) = 3T F 6
) f@) = VT =4 +3
) f(@) = VEE =12 +1

0 f(z) = I 2z 3

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.

a) f(x) = |z — 5|

b) f(z) = |7 —z|
f(z) = |6 —2z|

d f(x)=|z+5|—

e) f(x) =3z —12|+1
fflz)=2—|4—2z|

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

2 f(z) = |22 —4
f(z) = |2? — 5z|
o) f(x) = [|z[ — 3|

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/hatvanyfuggvenyek-abrazolasa-fuggvenyek-paritasa
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/negyzetgyok-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/abszolutertek-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/trukkosebb-abszolutertekes-fuggvenyek
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4. OLDAL

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(x) = e*®

b) f(z) =e*%+3

o f(z) = —e*3 +4

d f(z) =€ +3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
a) f(x) =1In(z —5)

b) f(x) =ln(z—-2)+3

o f(x)=—In(x—3)+4
d f(z)=In(2—-z)+3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoljuk az f(x) = —L + 5 fiiggvényt.

+2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = —L_ fiiggvényt.

z—3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(x) = |z| -3

b) f(x) = |z — 3

o) f(z) = [z —3[ -5

d f(z)=—|z+1|+2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = |z — 3| — b fuggvényt.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrazoliuk az f(x) = —|z + 1| + 2 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/az-ex-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/a-logaritmus-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok/feladat
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok/feladat-0
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-0
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-1
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5. OLDAL

Abrazoliuk az f(z) = —(x — 2)2 + 1 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Abrazoljuk az f(x) = (x — 2)% + 5 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Abrézoliuk az f(x) = —|x + 2| + 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Abrézoliuk az f(x) = x2 — 6x 4 13 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Abrézoliuk az f(x) = |z + 2| — 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = x% + 2 + 4 figgvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Abrazoljuk az f(x) = 22 — 102 + 20 figgvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-2
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-3
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-4
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-5
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-6
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-7
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/fuggvenyek-es-inverz-fuggvenyek/feladat-8
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Osszetett fliggvény és inverzfiiggvény

a) lit ez a két figgvény:

fl@)=vz+5 glx)=a*+1

Es gyartsuk le bel6liik ezeket:

fog=? gof=" fof=" gog="

b) Nézzik meg a két fliggvény és azf O g dsszetett figgvény értelmezési tartomanyat.
f@)=logy(z—3) g(z)=vz 1

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

a) Itt ez a két figgveny:

fl@)=vE  gl@) =

Adjuk meg ezeket az dsszetett fliggvényeket és értelmezési tartomanyukat:

z+4
z—3

fog gof

b) it ez a két fliggvény:
fl)=lgz  g(z) =22

Adjuk meg ezeket az dsszetett fliggvényeket és értelmezési tartomanyukat:

fog gof

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Szamoljuk ki az inverzét a megadott fliggvényeknek.
a) f(il?) _ 4mg3

b) f(x) = vz -3 +2

o f(z)=a?+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/az-osszetett-fuggveny
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/osszetett-fuggvenyek-es-ertelmezesi-tartomanyuk
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/az-inverzfuggveny
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7. OLDAL

Adjuk meg az f(z) = 16 — x2 fuggvény inverzét, ha

axr R
byz € RT
c)—4<z<0

d—4<zx<4

Szamoljuk ki ennek a fliggvénynek is az inverzét:

a) f(z) = v& +10
b) f(x) =5—vz+4

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Milyen A paraméter esetén invertélhat6 az alabbi figgvény a [O; 5] intervallumon?

22, ha0 <z <2
f(x)_{A—m, ha2 <z <5

b) Milyen A paraméter esetén invertalhaté az alabbi fiiggvény a [0; 4] intervallumon?

_Jx2—A, ha0<z<2
f(w)_{m—l—A, ha2<z <4

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Mi az inverzfliggvénye?

) f(z) = /o2

e) f(z)=el"2 +4
) f(z) =1+1g(x —5) x>b

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/ujabb-inverzfuggvenyek
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/parameteres-fuggvenyek-inverze
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat-inverz-fuggveny-feladatok
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8. OLDAL

Adjuk meg ennek a fliggvénynek az inverzét, ha létezik. Ha nem létezik inverz, akkor sz(ikitsik le a figgvény

értelmezési tartomanyat agy, hogy a fliggvény invertalhaté legyen, és adjuk meg az inverzét.

4—x ha —2<z<0
a)f(x)=<4—22 halO<z<2
2r+2 ha2<zx<3

5 ha —2<2<0

b) f(z) = T+

44+ +/x+4 hal<z <5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg, hogy milyen A paraméter esetén invertalhat6 a [O; 4] intervallumon, és szamoljuk ki az inverzét.

_ JAr+2 haO<xz<2
f(x)_{2A+a; ha2<x<4

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Adjuk meg, hogy milyen A paraméter esetén invertalhat6 a [—2; 3] intervallumon, és szamoljuk ki az inverzét.

_ JAx24+2 ha —-2<z<0
f(x)_{2A—:c ha0<z <3

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Mi az inverzfliggvénye?
f(z)=1—2? —1<z<0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Mi az inverzfliggvénye?

flx)=vi—z +2 x <4

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Mi az inverzfliggvénye?
fl@)y=8-22 —-1<z<0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Mi az inverzfiggvénye?

fle)=v3+2z+1 x>-3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat-inverz-fuggveny-feladatok-0
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat-inverz-fuggveny-feladatok-1
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat-0
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat-1
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat-2
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/osszetett-fuggveny-es-inverzfuggveny/feladat-3
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Konvergencia és divergencia definicidja, kiisz6bindex keresése

Igazoljuk a konvergencia definiciéjaval, hogy ennek a sorozatnak a hatérértéke% és adjuk meg aze = 10*2-hoz
tartozo kiiszdbindexet.

_ ntl
an = n+2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) lgazoljuk a konvergencia definicidjaval, hogy ennek a sorozatnak a hatérértéke% és adjuk meg az€e = 10*2-hoz
tartozé kiiszébindexet.

_ 3n2+1
n 2n2+5

b) Igazoljuk a konvergencia definiciéjaval, hogy ez a sorozat konvergens, és adjuk meg aze = 10~2-hoz tartoz6
kiszbbindexet.

_ 4n345
An = n3+4

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lgazoljuk a konvergencia definiciéjaval, hogy ez a sorozat konvergens, és adjuk meg aze = 10~3-hoz tartozé
klszobindexet.

— 4n8+5
n né+4

b) Igazoljuk, hogy ez a sorozat plusz végtelenbe tart, és adjuk meg azM = 102%-hoz tartozé kiiszobindexet.

a, = 5B +6

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

a) Szamoljuk ki ennek a sorozatnak a hatarértékét, és ha konvergens, akkor adjuk meg aze = 103-hoz tartozé
kiszdbindexet.

_ 6—n
an = 8n2 —600

b) Szamoljuk ki ennek a sorozatnak a hatarértékét, és ha konvergens, akkor adjuk meg aze = 1073 -hoz tartoz6
kiiszdbindexet.

—( . nt—5h
An = ( 1)n \3/ 5 000 000—n8

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/konvergens-sorozatok-definicioja-es-a-kuszobindex-kiszamolasa
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/epszilon-sugaru-kornyezet-a-konvergencia-veges-sok-tag-os-definicioja
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/divergens-sorozatok
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/erdekesebb-konvergens-sorozatok
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]
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A konvergencia definiciéjaval igazoljuk, hogy ez a sorozat konvergens, és adjunk tetszéleges pozitive-hoz 1y
kliszO6bindexet.

_ n8—5nt—6 1
An = 2né+n - 2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

/
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https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/konvergencia-es-divergencia-definicioja-kuszobindex-keresese/a-kuszobindex-kiszamolasa-izgalmasabb-sorozatok-eseteben
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11. OLDAL

Monotonitas és korlatossag

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat.

o= 25
o = 22
o= 452
d)a, = 2n2n;iri—f—6

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgdljuk meg az alabbi sorozatok monotonitédsat és korlatossagat.

__ 6bn+l
2n+7

2
o) a,, = (~1)" 21

n+1
o)a, = (—1)" 55“:73

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat és korlatosséagat.

_ 3n2-7
A 0n = 9575
_ n24n
b) ap, = 2n2+1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat és korldtossagat.

)6, = (-1)" 55
3n+-2
b)a, = (—1)" L

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgdljuk meg az alabbi sorozatok monotonitésat és korlatossagat.
o n 3n—|—5
( 1) n+1

b) ay, = (—1)" 2~

a) a,

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/sorozatok-monotonitasa
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/sorozatok-korlatossaga-infimum-es-szupremum
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-0
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-1
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Vizsgaljuk meg az alabbi sorozatok monotonitasat és korlatosséagat.

_ 3n34+8
Q) n = 5513
4n+1 -1

b) an = 22n

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgaljuk meg az alabbi sorozat monotonitésat és korlatossagat.

— n?—1
n Tn2+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Vizsgdljuk meg az alabbi sorozatok monotonitédsat és korlatossagat.

o 4n+1 -5
N = gy
22n+1
b)a, =
) n 4n+1 _|_3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mennyi lesz az € = 0, 01-hoz tartozé 1y, ha

_ 3n+2
T bn—1

ap

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mennyi lesz az € = 0, 01-hoz tartoz6 13, ha

2245
nTT op2-3

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-2
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-3
https://www.mateking.hu/analizis-1/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-monotonitasa-korlatossaga-konvergenciaja-4
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-konvergenciaja
https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/monotonitas-es-korlatossag/feladat-sorozatok-konvergenciaja-0
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Polinomok, polinomosztas, polinomfliggvények

Abrazoljuk a kovetkez6 fliggvényeket.

f(z) =
f(z) ==
f(z) =
f(@)=a°

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Reducibilisek vagy irreducibilisek-e az alabbi polinomokQ illetve R felett?

a)P(zx) =2? -9
b) P(z) =2? — 9
o) P(z) =a? —2

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi polinomosztasokat.

25 —324 4923 4+ 722 +52+9
x4 —423+922

a)

24 53+ 722 +5x—24
)
z—3

224 4-5z2+6
z24z+1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletet.
2 — 42 +3x+2=0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Alakitsuk szorzattéd a p(z) = xt + 423 4 322 — 2 — 1 polinomot, ha tudjuk, hogy az egyik gydke —1.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Bontsuk elséfoku tényez8k szorzatara a a kdvetkezd kifejezést:
p(z) =12 -4z + 2+ 6

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matematika-a1a/polinomok-polinomosztas-polinomfuggvenyek/polinomok-polinomfuggvenyek
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/polinomok/test-feletti-polinomok-az-algebra-alaptetele
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/polinomok/polinomosztas
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/polinomok/polinomok-szorzatta-alakitasa-racionalis-gyok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/polinomok/feladat
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/polinomok/feladat-0
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Bontsuk elséfoku tényez8k szorzatara a kdvetkez§ kifejezést:
p(z) = 2® + 42 + 6z + 4

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/polinomok/feladat-1
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15. OLDAL

Sorozatok hataréertéke

Adjunk meg két olyan végtelenbe tarté sorozatot, amelyek kilénbsége

a) konvergens

b) divergens

c) a klildbnbség hatarértéke 42

d) a kllénbség hatarértéke minusz végtelen

Adjunk meg egy nullahoz és egy végtelenhez tartd sorozatot, amelyek szorzata
a) 42-hoz tart

b) minusz végtelenbe tart

¢) nulldhoz tart

d) végtelenbe tart

Adjunk meg két olyan sorozatot, hogy mindkett§ végtelenbe tart, és a hanyadosuk
a) végtelenbe tart

b) 42-hoz tart

¢) nulldhoz tart

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

n®+4n?+5 2

a) lim nd+5n24+7

s ond—6n’4l 9
b) lim n?+bn+6 )

3
. n?4+5n+3 _9
o) lim ( 2n2+Tn o

5n+2 +2n—3 +32n+1 :?
47 45371 110

. V2142
e) lim n " =7

d) lim

\3/712 +6 —V/n3+4n

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/sorozatok-hatarerteke/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/sorozatok-hatarerteke/hogyan-kell-kiszamolni-a-hatarerteket
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16. OLDAL

a)lim (14 1) =?

b)lim (1+ 1) 29
olim (1+ 1) * =2
dlim (14 3)" =?

li n2+3n dn-T 2
d) im (n2+4n> o

6n+4

. 2 3

e) hm M :?
5n2+42n3

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lim (—1)" 2241 —2
b) lim (—1)" 2L =7
o lim (—1)" 241 =7
¢ lim (—1) 2222 —7

e Y
o) lim ~—o= =7

f lim ( 2= "9
3n—+n?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/sorozatok-hatarerteke/az-e-hez-tarto-sorozatok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/sorozatok-hatarerteke/kellemetlenebb-e-hez-tarto-sorozatok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-1/sorozatok-hatarerteke/konvergens-divergens-es-oszcillalo-sorozatok




