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Linearis tér, fliiggetlenség

Vektorteret alkotnak-e?

a) Komplex szamok

b) Masodfoku polinomok
c) Legfeliebb masodfoku polinomok

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsiik el, hogy az alabbi vektorok linearisan fliggetelenek vagy ésszefliggek.

1 2 3
v=|1 vp= 1|3 3= 1|4
1 0 1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsik el, hogy az alabbi vektorok lineérisan figgetelenek vagy 6sszefliggek.

1 0 0
0 0 4

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Toltsiik ki az alabbi tablazatot.

Vektorok megadhaté-e ennyi vektor |megadhaté-e ennyi vektor,
sz4ma ugy, hogy flggetlen legyen |hogy generator-rendszer
R3 -ban legyen R -ban
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Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/vektorterek
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/a-generatorrendszer-es-a-bazis
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Legyena, b, c € R™ vektorok. Az alabbi 4llitasok kozil melyik igaz?

aa,b, ¢ linearisan fuggetlen, akkora + Q +c, Q + ¢, C is linedrisan flggetlen.

+b+ +c, b + ¢, ¢ generator-rendszer, akkor @, b,cis az.

b) Ha

§S]

Q,g linearisan flggetlen, akkora@ — Q Q — C,C — a is linearisan fliggetlen.

c) Ha

13

Q C lineéarisan fliggetlen, akkora — Q Q — C is linearisan fliggetlen.

|§ @

e)H

IQ
|e~

Q linearisan flggetlen, akkora, b, c is linearisan flggetlen.

— b, b — c generator-rendszer, akkor @, b, ¢ is az.

f)H

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

| Q

a) Vizsgaljuk meg, hogy T altere-e R3 -nak, ha igen, adjunk meg egy bazist W -ben.

a
W = b a,beR
a+1
b) Vizsgaljuk meg, hogy W altere-e R4 -nek, ha igen, adjunk meg egy bazist W -ben.
a a,b,c,de R
b a=1>b
W =
C és
d c=3d

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Legyena, Q ¢ R™beli vekiorok. Az aldbbi allitasok kdzil melyek igazak?

a) Haa, b, c linearisan fuggetlen, akkora + b, b 4 ¢, ¢ + a is linearisan fiiggetlen.

,b, ¢ linearisan 6sszefiiggs, akkora + b, b + ¢, ¢ + a is linearisan 6sszefliggé.

|§ Q

+ b,b + ¢, ¢ + a generator-rendszer, akkor @, b, c is az.

[ Q

d)Haa + b, b + ¢, ¢ + a linearisan fuggetlen, akkor a, b, ¢ is az.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

IS

Vizsgaljuk meg, hogy W C V halmaz altére-e V-ben. Ha igen, adjunk meg a dimenziojat és egy bazisat.

a
W = b a,bce R
a—>b

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/vektorrendszer-rangja-es-egyeb-erdekessegek
https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/alterek
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/nehany-erdekesseg-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorokrol
https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/egy-alteres-feladat
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Az aldbbi bazist alakitsuk at ortogonalis bazissa a Gram-Schmidt-ortogonalizacio segitségével.

1 3 2
b= |1 by=1|1 by =| 2
2 1 1

Megnézem a kapcsolédé epizddot

a) Vizsgaljuk meg, hogy V altere-e R3 -nak, ha igen, adjuk meg a dimenziészamat és egy bazist V-ben.

x
V= y| €R:3x—-Ty+42=0
z
b) Vizsgéljuk meg, hogy W altere-e R -nek, ha igen, adjuk meg a dimenziészamat és egy bazist W -ben.
L1
L2

W = ER':5x; —8xy+4x3 — 24 =0
T3

Megnézem a kapcsolddo epizédot

és W linearisan fliggetlen vekiorok R"-ben. A P valos paraméter milyen értékeire teljesil, hogy az
uU+w,c=u+v—wd=p-u-+ v+ w vekiorok szintén linearisan fliggetienek?

Legyenek
a=u-—

|
I

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Déntstik el, hogy az @, b, ¢ vektorokbdl 4ll6 vektorrendszer bazis-e R3 ban, és ha igen, akkor hatarozzuk meg ad
vektor koordinatavektorat eszerint a bazis szerint.

1 4
a=1[(3] b=|-1
1 2
7 2
c=138 d=| -7
5 0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/a-gram-schmidt-ortogonalizacio
https://www.mateking.hu/gtk-matek-2/linearis-ter-fuggetlenseg/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
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Hatarozzuk meg az alabbi, R3 -beli vekiorok generalt alterét. Amennyiben ez az eltér egyenes vagy sik, adjuk meg az
egyenletét vagy egyenletrendszerét.

4 5 13
aa= |3 b=12 c=1|1

0 1 )

1 —4 3
ba=| -2 b=1 8 c=| -6

3 —12 9

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az R"-belia, b, c vekiorok linearisan fuggetlenek. Igaz-e, hogy ekkoraza +b +c¢,a +b +3¢,3a +b + ¢
vektorok is biztosan lineérisan fliggetlenek?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Alteret akot-e R2-ben azon (z,y) vektorok halmaza, melyekre teljesil, hogy 2 = y2?

b) Alteret akot-e R3-ban azon (z,y, 2) vekiorok halmaza, melyekre teljesll, hogy Ty = Yz?
) y7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjunk meg R* ben egy, az U, U, és W vektorokat tartalmazo bazist, majd irjunk fel ebben a bazisban aza
koordinatavektorat.

2 0
3\ 1

U = V=

- 4 - 2
4) 6
0\ 8

u— 0 . 9
1 11
1) -1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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