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2. OLDAL

Linearis egyenletrendszerek

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
T+ 2x9+ 23 =28
201 + 9 —2x3 =1
201 — X9+ 23 =3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformaciéval.
T+ Ty —x3+24 =4

T —x3+ x4 =2

209 + x4 = 8

T1+xTy=95

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert Gauss eliminaciéval.
T+ Ty —x3+24 =4

T —x3+ x4 =2

209 + x4 = 8

T1+xT4=0>5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a bazis transzformacio segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
2x1 + a9 =2

3r, +2xy +23=5
b)
T+ 9+ 13 =3
2x1 + 9 =2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/gauss-eliminacio-es-elemi-bazistranszformacio
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/egyenletrendszerek-megoldasa-elemi-bazistranszformacioval
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/egyenletrendszerek-megoldasa-gauss-eliminacioval
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/vegtelen-sok-megoldas-nulla-megoldas-szabadsagfok-bazistranszf
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Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a Gauss eliminacié segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
201 + a9 =2

31 +2x9+23=5
b)
T1+To+x3=3
2z + a9 = 2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformacié segitségével.
21 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — by = 2

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Gauss eliminacio segitségével.
201 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — Sy = 2

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Az O és ﬁ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkez6
egyenletrendszernek? A feladatot a bazis transzformacié segitségével oldjuk meg.

T+ 9+ 13 =4
2x1 + 9+ 23 =25
T+ 2x9 +ax3 =

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/vegtelen-sok-megoldas-nulla-megoldas-szabadsagfok-gauss
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https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/egy-parameteres-egyenletrendszer-bazistranszf
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Az aés ﬂ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkezd
egyenletrendszernek? A feladatot a Gauss eliminacié segitségével oldjuk meg.

T, +axy+x3 =4
2¢; +x9+x3=">5
T, + 2xy + axs =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzét a Gauss eliminécié segitségével.

3 2 -1
A=111 -1
21 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az a, 5 és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldésa a kovetkez§
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg bazis transzformaciéval)

T+ Ty + 223+ 14 = B
Ty +2x3+ x4 =1

2xy + 4y + yry =4
3xy + 63 4+ 324 = @

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzeit a Gauss eliminaci6 segitségével.

A:<134)
01 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az @, ﬁ és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kévetkezé
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg a Gauss elinimacid segitségével)

T+ Xy + 223 + T4 = B
Ty+2x3+x14 =1

2x9 + 43 +yxy =4
3xy + 623 4+ 314 = @

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/egy-parameteres-egyenletrendszer-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-gauss
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Bazis transzformacio segitségével szamitsuk ki a

At
u=|,| u=|,
1) 1
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2

vektorokbol &llé vektorrendszer rangjat, illetve allapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitséglikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

A Gauss eliminacio segitségével szamitsuk ki a

0o [r
u=|l,] 2=,
1} 1)
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2)

vektorokbol &llé vektorrendszer rangijat, illetve allapitsuk meg, hogy eléallithato-e segitségiikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az a4, a9, ag fuggetlen vekiorok, és

i~

UL =01 — 203 + a3
Vg =01 +0a3
v3 = 3a; + 2a9 + ag

Mekkora a v1, V9, U3 vektorrendszer rangja, illetve elallithaté-e veliik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a bazis transzformacié segitségével végezzik.

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-bazistranszf
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/vektorrendszer-rangja-es-vektorok-eloallithatosaga-bazistranszf
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Az a1, ag, ag fuggetlen vektorok, és

v =0 —20 ta
V2 =01+03
v3 =3a; +2a3 +a3

Mekkora a v1, V9, V3 vektorrendszer rangja, illetve eléallithaté-e velik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a Gauss eliminacio segitségével végezzlk.

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Szamoljuk ki az alabbi matrix inverzét a bazis transzformacio segitségével.

3 2 -1
A=111 -1
21 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az alabbi matrix inverzét a Gauss eliminacié segitségével.

3 2 -1
A=111 -1
2 1 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzeit a bazis transzformécié segitségével.

A::<1 3 4)
01 1

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzeit a Gauss eliminacié segitségével.

A::(l 3 4)
01 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/vektorrendszer-rangja-es-vektorok-eloallithatosaga-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-bazistranszf
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-gauss-0
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/az-inverz-nem-negyzetes-matrixoknal-bazistranszf
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/az-inverz-nem-negyzetes-matrixoknal-gauss-0
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A p és g valds paraméterek minden értékére adjuk meg az alabbi egyenletrendszer megoldésainak a szamét. Ha az
egyenletrendszernek végtelen sok megoldésa van, akkor a p és g ezen értékeire adjuk meg az sszes megoldast.
(Oldjuk meg a bazis transzformacié segitségével)

T+ X9+ 23— T2y =8

4y + 4y + 3 — 284 = 23
521 + 319 —x3 — 31y = 14
20, +p-x4=4q

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A p és g valds paraméterek minden értékére adjuk meg az alabbi egyenletrendszer megoldésainak a szamét. Ha az
egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa van, akkor a p és q ezen értékeire adjuk meg az 6sszes megoldast.
(Oldjuk meg a Gauss elinimaci6 segitségével)

T+ X9+ 123 — T2y =8

4z, 4 4xy 4+ 23 — 2814 = 23
5x; + 3xg —x3 —3lxy = 14
20, +p-x4=4q

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Déntsuk el, hogy a p és g valés paraméterek milyen értékeire van megoldésa az aldbbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az 6sszeset.

(Oldjuk meg a bazis transzformacio6 segitségével)
x] — 3xy — 1dxg = —17

2x¢; —6xy — 283 +p-xy =q—34

3x; — Ty — 363 +4p - x4y = 49 — 37

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Déntsuk el, hogy a p és g valés paraméterek milyen értékeire van megoldésa az alabbi egyenletrendszernek.
Ha van megoldas, adjuk is meg az 6sszeset.

xy — 3xy — 145 = —17

221 —6x9 — 2823 +p-ry =q—34

3x; — Taxg — 363 +4p- x4 = 49 — 37

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/feladat-egyenletrendszer-bazisztanszformacio
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/feladat-egyenletrendszer-bazisztanszformacio-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio-0
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Dontslk el, hogy a p valés paraméterek mely értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az dsszeset.

(Oldjuk meg a bazis transzformacio6 segitségével)
T+ 329+ 523 =T

2x, + 92y + 1623 = 17

T +p-Tat+p-T3=>5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontslk el, hogy a p valés paraméterek mely értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az 6sszeset.

(Oldjuk meg a Gauss elinimaci6 segitségével)
21+ 329 +523="7T

2x, + 92y + 1623 = 17

Ty +p-Ty+p-T3=95

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az alabbi matrix inverzét, majd déntsik el, hogy a p valés paraméter mely értékeire nem létezne az
inverzmatrix.

(Oldjuk meg a bazis transzformacié segitségével)

2 4 0
3 6 »p
6 13 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrix inverzét, majd déntsik el, hogy a p valos paraméter mely értékeire nem létezne az
inverzmatrix.

(Oldjuk meg a Gauss elinimaci6 segitségével)

2 4 0
3 6 »p
6 13 1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/linearis-egyenletrendszerek/feladat-egyenletrendszer-bazisztanszformacio-1
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Matrixok és vektorok

Végezzik el az alabbi mlveleteket.
23 (5 7 —2)

2 2 1

4 7 3 4

5 3) * (1 5)
o 3 4 . 2 4 7

1 5 1 5 3
4 7 . 3 4
5 3 15

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrixok transzponalt matrixait!

2 3 5
aaA=|1 4 1
2 5 7
b)B:<5 7 —2)
2 2 1
5 1 7
ogC=11 4 2
7 2 6

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
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Végezzik el az alabbi miveleteket.

1
a)3- 3
4
b)
7
4
9(3 2 5)-|1
2
3
dl2]-(4 1 2)
5

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi két vektor altal bezart szdget.

3 1
a= 1|4 b=11
5 4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/matrixok-es-vektorok/vektorok-altal-bezart-szog-kiszamolasa
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Van itt néhany vektor, és végezziik el velik a kdvetkezd miveleteket.

1 3 1 3
A=12 0 4 b=114
31 7 5
1
(317 o
4
E=<25T7>
a)A-b
byA-C
c)A-C*
db*-d
eb-d*
f) A2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/matrixok-es-vektorok/feladat-muveletek-matrixokkal-es-vektorokkal
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A determinans

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

3 5
A=
i (2 7)

2 5 4
bpA=13 1 7
4 1 1

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrix determinansat.

2 3 5 1

4 3 -2 -5
-4 -1 5 7

6 6 3 -4

A=

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

—
w
N

1
0
1
8
1
,)
1
5)
1
)
2

8/

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
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Az alabbi matrixnak milyen p paraméter esetén |étezik inverze, milyen p paraméterre lesz a determinansa éppen 0,
illetve milyen p paraméterre lesz az A- T = Q egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa.

1 3 1
A=12 1 1
3 4 p

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Cramer-szabaly segitségével.
3xr; 4+ 229 —x3 =14

T+ X9 +x3="7T

22, + 9 + 223 = 10

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/a-determinans/szingularis-es-regularis-matrixok
https://www.mateking.hu/kalkulus/a-determinans/a-cramer-szabaly
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Sorozatok

Adjunk meg két olyan végtelenbe tarté sorozatot, amelyek kilénbsége

a) konvergens

b) divergens

c) a klildbnbség hatarértéke 42

d) a kllénbség hatarértéke minusz végtelen

Adjunk meg egy nullahoz és egy végtelenhez tartd sorozatot, amelyek szorzata
a) 42-hoz tart

b) minusz végtelenbe tart

¢) nulldhoz tart

d) végtelenbe tart

Adjunk meg két olyan sorozatot, hogy mindkett§ végtelenbe tart, és a hanyadosuk
a) végtelenbe tart

b) 42-hoz tart

¢) nulldhoz tart

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

n®+4n?+5 2

a) lim nd+5n24+7

s ond—6n’4l 9
b) lim n?+bn+6 )

3
. n?4+5n+3 _9
o) lim ( 2n2+Tn o

5n+2 +2n—3 +32n+1 :?
47 45371 110

. V2142
e) lim n " =7

d) lim

\3/712 +6 —V/n3+4n

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/hogyan-kell-kiszamolni-a-hatarerteket
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15. OLDAL

a)lim (14 1) =?

b)lim (1+ 1) 29
olim (1+ 1) * =2
dlim (14 3)" =?

li n2+3n dn-T 2
d) im (n2+4n> o

6n+4

. 2 3

e) hm M :?
5n2+42n3

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lim (—1)" 2241 —2
b) lim (—1)" 2L =7
o lim (—1)" 241 =7
¢ lim (—1) 2222 —7

e Y
o) lim ~—o= =7

f lim ( 2= "9
3n—+n?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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15. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/az-e-hez-tarto-sorozatok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/kellemetlenebb-e-hez-tarto-sorozatok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/konvergens-divergens-es-oszcillalo-sorozatok
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16. OLDAL

a) 1 \/n24+142n _ 9

1M — =
\3/712 +6 —\5/7?-1-4n

3
V/ni+1—/9nt—Bn? +1 2

Ynb+5nd +9/n8+/Ant —9n o

Megnézem a kapcsolédd epizddot

b) lim

a)lim /5" 44" + 3" =7

c) lim /6™ — 5" =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) lim /6" — 5" —4" =7
. /B —4n 3" _9n _9
b) lim ¢/ =—r——= =1

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

n2

. n24+4n+12 n_?
b)hm( i E ) =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg a torlédési pontokat, haa,, = C0S (n

Megnézem a kapcsolddod epizédot

S|

a)limn® + 4n3 + 12n =7
b) imn® —4n? — 12n =?

o) lim4n?® +n?2 —n® +16 =7
d)lim 4/4n% + 5 —n* =7
e)lim\/4n?2 +5n — 1/3n2 +7 =7

flim/3n2 +4n —4/3n2 4+ 7 =7

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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16. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/gyokos-sorozatok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/a-rendor-elv
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/a-rendor-elv-20
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/a-rendor-elv-30
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/torlodasi-pont-limesz-inferior-limesz-szuperior
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/divergens-sorozatok

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

17. OLDAL

. /M7 —n?+
a) IImM =

n2+6n—v/nt N

3/nt _8n+n2+3n

b) lim =7

VOnt+1 —/nd+nt +n—n?

. /AT 302+

n2+4n—/n?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

n?

on _4_3n+2 _?

a)lim =2 __ =
) 5_3n—1 +2n+5

5 _4.6n+2 _?

b) ]'lm 32n+1 +5n+2 -

((~1)"+4) " —2:3~+2

=7
437142

c) lim

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

s 3n’4bn—6 __9
a) lim == =7

: 2ty
b) hm(—l)"% =7

. 21—
o lim (1) &=l 7

: 2n+1
d lim (—1)" 2= =7

. (<1)'mtn

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

. A/n2+1+4/n2+2n 2
1m =

a)l VInt2+/Bntl
. 241 —/n242
o) lim V/n24+1—y/n2+2n _9
V/3n+2 +4/3n+1

lim V241 —4/n2+2n _9

V342 —/3n+1

c)

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

17. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-egyszerubb-sorozatok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-ronda-gyokos-sorozatok
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18. OLDAL

1)n 2n2+4n 6 _9

a) lim (—

b) lim (—1)" 22‘;2 =7

. -1 n, 9 3 -1 n+2
c) lim ) i )" g
(=1)""'n3+n2+(-1)"n

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a)limyn—-5 —42n+4 =7
b) lim y/n? +7 — \/n2 + 3n =?
olim/2n2 —5 —1/2n2 +3n—4 =?

d) lim 1 =7
\/3n2 +n — \/3n2 —n+6

Megnézem a kapcsol6do epizédot

. 28 \/n?+3n4
a) lim v Vit =7

\/3n2 +n — \/3n2 —n+6
b) lim n? (\/n2 +4 —\/n?+ 5n) =7
c)limn (\/n2 —9 —\/n? +n—4) =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

-~

VT —n2+4n

a)limyY——— —— =7
) n2+6n—/nt

3/nt _8n+n2+3n _9

\/9n4+ — P nt 4n—n2 -

4n+1 -5 _9
22n+1 41 e

c) lim

. 3/24n5—12n8+3n  _ 9
d) lim s =

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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18. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-4
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-7
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-8
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19. OLDAL

2
: 2n’+9n®—6 _92
a) lim ( 8+ 5 ) =7

12
: 2n’ —4n—6 _9

. 20n3—4n  __9
€) lim \/ 5n3+10m2

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

n
: 2n—7 _9

3n
: 3n—5 _9
b) lim (W) =7

o
g
/N
%
[\
N———"
%
|
~

2n
alim (—1) (22) ™ =2
by lim (—1)" (gzﬁ ) "9
n—>
oylim (—1) (T2 ) " =7
n+3
@lim (520)" =
—3n+4
ol (—1) (125) T =

4dn—5

lim (-1 (243) ° =2

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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19. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-9
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-10
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-11
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20. OLDAL

B _gn__3n *

s o/ N3 9
b) lim , [ =

: n/nt—nl=8" __ 9
c)llm,/—,zn_ﬁn_y, =7

lim o/ (1345 )" 5n 9
d) lim s +n- =

li ol [ 12n+4 n on 9
e) lim Il +n- =

ﬂum\n/(l;yj;) ne3n =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) lim

n2+4
2
o lim (Z2Et4 )"
) 2+4 -
(n+2)! \" _o
e)l (n!-n2 -

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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20. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-12
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-13
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21. OLDAL

alim (7" =
ot (7)<
otim (323 =7

d) lim (gzt?) e

o lim (230" ) "y

2n
flim (—1) (22) 7 =2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.
lim,, o (\/n2 +1—4/n2 - 2)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.
m<2" +3"+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lim o (/21 — /o257

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.
2

li 2n%+1 o
1mn—>oo Mm2_3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

li 2n+2 nﬁ+5n
1mn—>oo 2n+3

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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21. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-14
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-15
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-16
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-17
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-18
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-19

22. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

. 3n +2n
limy, o0 S

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

43

].].mn_>oo w

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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22. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-20
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorozatok/feladat-sorozatok-hatarerteke-21
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23. OLDAL

Sorok dsszege és konvergenciaja

Konvergensek vagy divergensek-e az alabbi sorok?
a) > o (3) !

b) D22 (—1)"

0) Dy 2"

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez6 végtelen sorok.
o0 n o0 n
3 3
>s(3) (5
n=0 o

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

a)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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23. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/konvergens-es-divergens-sorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/a-mertani-sor
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/a-mertani-sor
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24. OLDAL

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

a)
io: 2n
n:1n+1

b)
nzlm

c)

i<n+3)"

— n+ 2

d)
y 5
— n!

e)

o0

X, 2" . nl nn n?+3
Z n" Z (2n+1)" Zn5 +5n

n=1 n=1 n=1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Dontsiik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

a)

S

iln

n=1

El

Sl
nt—nd+Yn

n=1

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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24. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/a-sorok-konvergenciajara-vonatkozo-konvergencia-kriteriumok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/az-osszehasonlito-kriterium
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25. OLDAL

Mi lesz az 6sszege az alabbi végtelen soroknak?

a)
; n(n+1)
b)
S 1
; an? —1
c)

= 1
; 4n? + 16n+ 15

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Mi lesz az 6sszege az alabbi végtelen soroknak?

a)
“~ n(n+ 1) (n+2)
b)
in-i—l
n=0 2

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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25. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/sorok-osszegenek-kiszamolasa-1-resz
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/sorok-osszegenek-kiszamolasa-2-resz
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26. OLDAL

Itt van egy hatvanysor, és deritstik ki, hogy mely x-ekre konvergens.

a)
> ey
n=1
b)
i (z+2)"
—~ n23"
c)
> o
= 2"n!
d)

oo5n +12n
e

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kévetkez§ végtelen sorok.

i(_nn In (1 + %) i(— 1) :/F:

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Déntsik el, hogy konvergensek-e a kévetkez§ végtelen sorok.

> (—1)*(n+ 1)» = 2n)!

n=1 n=1
Megnézem a kapcsolddd epizddot
Dontsiik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.
[ele) [ele] n+1 [ee)
Z s1nn Z —2
n=1 n=1 n+ 5 n=1

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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26. OLDAL


https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/hatvanysorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-1
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27. OLDAL

Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.

— (2n)n — 2"nln — (2n+1)!
Megnézem a kapcsolddé epizddot
Dontsik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez§ végtelen sorok.
G Inn >, (—100)" G Inn \"
_1 n _1 n
;( ) n—Inn ; n! ;( ) <lnn2)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Itt van egy hatvanysor, és deritstik ki, hogy mely x-ekre konvergens.

>\ nz"
20:n+2

n=|

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Itt van egy hatvanysor, és deritstik ki, hogy mely x-ekre konvergens.
Z"" (z —2)"
n=1 \/ﬁ

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Dontsiik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.
o0 n o0 n2
Zn:l (sin 1)2" En:l (tan 1)2"

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Dontsiik el, hogy konvergensek-e a kdvetkez8 végtelen sorok.
ZOO 2" -n! ZOO arctan® n
n=1 g1 . pntl n=1 pn24]

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg a sor dsszegét.

S (1

n=1 5n—1

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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27. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-2
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-3
https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-hatvanysorok
https://www.mateking.hu/analizis-2/sorok-hatvanysorok-taylor-sorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-hatvanysorok-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-4
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-5
https://www.mateking.hu/kalkulus/sorok-osszege-es-konvergenciaja/feladat-sorok-konvergenciaja-6
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28. OLDAL

Fluggvényhatarérték és folytonossag

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)
lim 22
z—2
b)
lim 22
z—3
c)
. ox2—4
lim
z—2 T — 2
d)
. ox2 =3z
lim
t—3 x2—9
Megnézem a kapcsol6dod epizédot
Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.
a)
. 4x2—3x—10
lim
z—2 32 —8x +4
b)

Megnézem a kapcsolédd epizddot

. xr41
lim —————
22 22 +x —6
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28. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/mi-a-fuggvenyhatarertek
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/a-hatarertek-kiszamolasa

29. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.
a)

. 4x2+Tx—15
lim
=2 12+ T+ 12

. r—4
lim —
=2 Jx+5—3

. 4x24+Txr—15
lim
t—-3 22+ Te+12

. 4x24+Txr—15
lim
——4 .’122 + Tx + 12

2 —1

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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29. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/nehany-izgalmasabb-hatarertek
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30. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)
o 3x3 — 1222
lim —
z—2 xf — 1622
b)
. 16x2 — 24
lim ———
z—4 4,’.E3 — 16CE2
c)
. x4t —16
lim ———
r—2 13 —8
d)
xt — 323

lim
e—=3 g4 — 5’ + Ta? + bz — 24

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Folytonos-e a kévetkez§ fliggvény a 3-ban?

42?929
f(@) =3 @—Tatiz’ haz#3 z7#4

17, haz=3

b) Adjuk meg az Aeés B paramétereket Ugy, hogy az aabbi fliggvény folytonos legyen 2-ben és 3-ban.

322 —162+20
e hax#2 x+#3
fz) = A, haz =2

B, hax =3
c¢) Folytonossa tehet6-e az alabbi fliggvény az x=1 és az x=3 helyen?

_ (z—1)(122—42?)
@) = = ey

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

30. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/bonyodalmak-magasabb-foku-esetekben
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/a-folytonossag
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31. OLDAL

Dontsik el, hogy az alabbi fliggvények mely T-ekre folytonosak.

—2x+1, hax< -2

a) f(z) = { 8, ha —2<2<2
12—-22, ha2<=z
e’ +1, hax <0

b) f(x) = { L=do ha0 <z <2

3 —222 )

28 —T7x%, ha2<cz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Folytonos-e a kdvetkez6 fliggvény azx = 2 helyen?

_J15—2%, haz#2
f(w)_{2m—|—3, ha z > 2

b) Megadhat6-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 1 helyen?

Ax?— Az
flz)={ W—Tia’ haz <1
422 +3x+9, haxz>1

c) Megadhat6-e az A szam értéke agy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 3 helyen?

M haw<3

z2—Tz+12°
f(x) =< —36, haz =3
“;_—T, ha3 <z

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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31. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/fuggvenyek-folytonossaganak-vizsgalata
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/fuggvenyek-szakadasanak-tipusai
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32. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarértékek értékeit.

a)

sin 22 + sin 3z

lim

z—0 bxr 4+ sindx

. sinbx + sindx
lim

z—0 422 — 165sin 3z

. 22 — 16z sinz
lim

2—0 1 — cosz -+ sin?

tanz —sinx

T

lim
z—0 :p3
Megnézem a kapcsolddé epizddot
Folytonosak-e az alabbi figgvények?
_ 2
( cosmxgos iE’ hax<0
a) f(z) = { 22, ha0 <z <2
1
[ f(z—-1)!, ha2<z
( —1*‘;0” , hax <0
6 4
z° 45 ha0<zx <1
b) f(m) =9 A2 ’
—, hal<z <2
e —T
e 241, ha2<cz

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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32. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/trigonometrikus-hatarertekek
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/egeszen-ronda-fuggvenyek-folytonossaga

33. OLDAL
&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

22 —16z+55

3) hmx_>5 422 —162—20

22212

b lim,, ,_3 25—

1622 —az4

€) lim$%4 423 1622

23 —5x? 46z

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Megadhat6-e az A és B szam értéke ugy, hogy az alabbi fliggvény folytonos legyen azz = —1ésx = 0
helyen?

z2—1

313 hax < —1

f(x)=< Az+ B, ha —-1<2<0

z-sin2e - pax >0
T+sin x

b) Megadhaté-e az A szam értéke tgy, hogy az alabbi fliggvény folytonos legyen azx = 0 helyen?

22 +sin’ @
23 —tan (422) ’ haz <0
f(x) =< A4, haz =0
2 2
w,:lﬂ, ha z >0
sin” 2z+3x

¢) Megadhat6-e az A szam értéke agy, hogy az alabbi fiiggvény folytonos legyen azx = 4 helyen?

sin z—4+22—16

f(x) =14 124, haz =4
1622 — 423
—241 4 hag >4

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Folytonos-e az alabbi fiiggvény az & = 4 helyen?

2_
f(z) = F o harAlzid

12, hax =14

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Milyen A paraméter esetén tehetd folytonossa az alabbi fiiggvény azx = 4 helyen?

z2—
f(z) = ﬁ, hax#1x#4

Ar+1, hazxz=14

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-folytonossaga-6
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-0
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34. OLDAL

Milyen Aés B paraméterek esetén tehetd folytonossa az alabbi fliggvény azx = 3 és & = 4 helyeken?

sin (z—4)

== hax#3x#4
flz) = A, hax =3
B, hax =4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Milyen Aés B paraméterek esetén tehetd folytonossa az alabbi fliggvény azx = 3 és & = 4 helyeken?

z-arctan—=—, haz#0z#4

22—
flz) = A, haz =0
B, hax =14

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Allapitsuk meg az alabbi fliggvényrdl, hogy folytonos-e.

z2 <
f(z) = el haz <0
sin z+sin 2z
— hal0<zx

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Milyen A paraméter esetén lesz folytonos az alabbi fliggvény?

f(@) A-e %, hazx<4
)= sin (z—4)
22 —Tz+12 had <z

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Milyen Aeés B paraméterek esetén lesz folytonos az alabbi figgvény?
sin (71'-\3/:1:_4)
f(m) _ 1—cos +/z2
Az + B, ha0<z<1
2 4
L hal<z

z2—1"

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

_ 1 z2-9
f(z) = arctan = + S —

Megnézem a kapcsol6do epizédot

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

34. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-2
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-3
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-4
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-5
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-6
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35. OLDAL

Hol és milyen tipuslu szakadasa van ennek a fliggvénynek?

22 —5z+6

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

sin (w-{l/x_?’) b <0

— ) a I
fly={ @

ﬁ, haxz >0

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Hol és milyen tipusu szakadasa van ennek a fliggvénynek?

f(m) _ |z—4|-sin =

22 —4x

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

__ |z—5|-sin (z—4)
@)= —Fm

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hol és milyen tipusi szakadasa van ennek a fliggvénynek?

1
24z

f(z) = 2? - arctan

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Hol és milyen tipusu szakadasa van ennek a fliiggvénynek?

e 2, haz <0
f(m) - arctan X

sin

HNI,_

, haz>0

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Hol és milyen tipusu szakadasa van ennek a fiiggvénynek?

2

1sin z , haz <0
—COos T
f(z) = arctan —*-, ha0<z <1

A(z+Inz), hal<z <2

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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35. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-7
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-8
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-9
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-10
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-11
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-12
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-13
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36. OLDAL

Hol és milyen tipuslu szakadasa van ennek a fliggvénynek?

arctan Z=> ha z < 4

fCC — z—4?
(@) A-cosh* (x —4), haz >4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Déntsik el, hogy az f(:L’) figgvény mely Z-ekre folytonos.

e*+1, hax <0
flx)=<x+1, hal<z<l1
x2, hal<z

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Déntsik el, hogy az f(:l:) fliggvény mely Z-ekre folytonos.

e, haxz >0
f(x)_{:ﬁ—i—l, ha z < 0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Déntsik el, hogy az f(:I?) fuggvény mely Z-ekre folytonos.

f(z) = 11—z, hazxz>0
22+1, haxz<0

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Adjuk meg az aldbbi hatarérték értékét.

lim, o (v F2 1~ Va? 1)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy az f(:c) faggvény mely -ekre folytonos.

] 22, hazr <1
f(x)_{2—:132, haz >1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

x5 —322

liml 9o

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-14
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-15
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-16
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-17
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-18
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-19
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-20
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37. OLDAL

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

o1 z2+5
lim, (m)

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

lim 2z+1 3—1—2
+oo \ 224

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

223 — 3% +62+1

fim. oo (22-1)°

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg az aldbbi hatarérték értékét.

: 3z%+62% -1
Lm0 223 +425+2+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az alabbi hatarérték értékét.

25 +322+2

hmw_}OO 25 +4x3+1

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-21
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-22
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-23
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-24
https://www.mateking.hu/analizis-1/fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga
https://www.mateking.hu/kalkulus/fuggvenyhatarertek-es-folytonossag/feladat-fuggvenyek-hatarerteke-es-folytonossaga-25

38. OLDAL
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Elemi figgvények

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

) f(z) = (z —3)?

(@) = (-2 -2y
HORICETE
f(2) = VE=3 +2
f@)=—va
0f@) = v

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Abrazoljuk a kdvetkezé fiiggvényeket.

a) f(z) = (x — 3)2

) f(z) = 2? —
) (@) = (z - 4)2
) f(z) = (€U+2)2
) f(z)=2-22

f f(w):3-(:13—4)2—
) f(@) = (2 +3)° -

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
yf(z)=2®— 62+ 7
b) f(z) =2®+5z+6
f(z) =322 —122+9
d f(z) = —22% + 2z — 12

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/a-masodfoku-fuggveny-abrazolasa
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39. OLDAL

Abrazoljuk a kovetkez6 fliggvényeket.

f(z) =
f(z) =2
f(z) =
f(z)=2°

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

af(w)Zx/m
) f(z) = 62
) f(@) = 3T F 6
) f@) = VT =4 +3
) f(@) = VEE =12 +1

0 f(z) = I 2z 3

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.

a) f(x) = |z — 5|

b) f(z) = |7 —z|
f(z) = |6 —2z|

d f(x)=|z+5|—

e) f(x) =3z —12|+1
fflz)=2—|4—2z|

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

2 f(z) = |22 —4
f(z) = |2? — 5z|
o) f(x) = [|z[ — 3|

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/hatvanyfuggvenyek-abrazolasa-fuggvenyek-paritasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/negyzetgyok-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/abszolutertek-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/trukkosebb-abszolutertekes-fuggvenyek
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40. OLDAL

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

a) f(m) = Lg
b) f(z) = %
o f(z) = %53

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoljuk az alabbi figgvényeket.
a) f(x) = 3%7°

b) f(z) =3""2+3

o) f(z) = —227% +-4

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
a) f(z) = e*°

b) f(z) =e*%+3

o f(z) = —e*3 +4

d f(z) =e>*+3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(x) =1In(z —5)

b) f(x) =ln(z—2)+3

o) f(z)=—-In(zx—3)+4
d f(z)=In(2-z)+3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

13. Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
a) f(x) =vz+4
b) f(z) =vb—=

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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40. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/az-1x-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/az-exponencialis-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/az-ex-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/a-logaritmus-fuggveny-abrazolasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-gyokos-fuggvenyek
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41. OLDAL

Abréazoljuk az alabbi fiiggvényeket.
a) f(z) = |z| -3

b) f(x) = | — 3

o f(z) =|z—3[-5

d f(z)=—|z+1|+2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = |z — 3| — b fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = —|x + 1| 4 2 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoljuk az f(x) = —(x — 2)% + 1 fuggveényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(z) = (z — 2)2 + b fliggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrézoliuk az f(x) = —|x 4 2| 4 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = 22 — 6z + 13 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolodoé epizédot

Abrazoliuk az f(x) = | + 2| — 3 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Abrazoliuk az f(x) = 22 + 2z + 4 fuggvényt.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrézoliuk az f(x) = x2 — 10z + 20 fuggvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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41. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-abszolutertekes-fuggvenyek
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-2
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-3
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-4
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-5
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-9
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-6

42. OLDAL
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Abrazoljuk az f () = —L5 fuggveényt

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrézoliuk az f(x) = 9H1_2 + 5 fliggvényt.

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-7
https://www.mateking.hu/kalkulus/elemi-fuggvenyek/feladat-8
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43. OLDAL

Komplex szamok

Van itt két komplex szam: 27 = 4 + 31, 29 = 1 4 21.
21 + 29 =7 2129 ="

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Van itt két komplex szam:z; = 2 + 32,29 = 1 — 21.

. z
21+ 29 =7 2] — 29 =1 2129 =1 =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Alakitsuk szorzatta az aldbbi polinomokat.

a)z2 —9
b)z2 + 4
ozt —81

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az aldbbi masodoku egyenletet.
22+ 6x+13=0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol helyezkednek el a komplex szamsikon azok akomplex szamok, amelyekre
a) |z — 41| < |2+ 2

b) |z —3+4| > 2

c) |z + 6+ 33| > |2z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezziik el az aldbbi miveleteket.

a) (1+4) =7

o) (1—+/30) * (=1 4i)2 =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg a z = 1 + /31 komplex szam 6todik gyokét.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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43. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/komplex-szamok/mik-azok-a-komplex-szamok
https://www.mateking.hu/kalkulus/komplex-szamok/muveletek-komplex-szamokkal
https://www.mateking.hu/kalkulus/komplex-szamok/faktorizacio
https://www.mateking.hu/kalkulus/komplex-szamok/faktorizacio
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44. OLDAL

Adjuk meg a 8-adik egységgyokoket

Megnézem a kapcsolédo epizddot

z2=1+1 24 =7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Vonjunk a z = 1 — /34 komplex szambél harmadik gyskat.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mennyi lesz az 1i-edik egységgy6kok szorzata és 6sszege?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a kdvetkezd m(iveleteket.

5/ —2461
1+2¢

o) (1+4)4(v/3+14)

2
© 1+4/3i

a)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket a komplex szamok halmazan!

a) (6 — )2z + 9+ 2% = 22
b)422 +42+17=0
0)22 +6i=0

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Végezziik el a kdvetkez6 miveleteket.
o (=18 10
4-3i
4/ 16 (1 _ 3
b) \/ 35 " (—1—1)

¢) 2 - (cos80° 4 isin80°) - (v/5 —i1/T5) "

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Oldjuk meg az alabbi egyenleteket akomplex szamok halmazan!
a) (24 —1) - (22+7)=0

b) (2+1/3%) - 2° +2—/3i= -3

)220 + 44223 +8=0

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Adjuk meg exponenciélis alakba: —\/§+ 7

b) Hatarozzuk meg az alabbi komplex szam valds és képzetes részének 6sszegét.

12 V3+i
9"+

. 999
c) Adjuk meg a ( 21%_1) komplex szamot kanonikus alakban!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy a komplex szamsikon elhelyezked§ szabalyos hdromszdg kézéppontja az origd, egyik csicsaz| = 1+
Adjuk meg a tovabbi csucsait!

b) irjuk fel a komplex sikon annak a szabalyos haromszdgnek a cslcsait algebrai alakban, amelynek kézéppontja az
origo, és egyik csticsa a 21 = 1 + 27 pont!

¢) Adjuk meg az dsszes olyan komplex szamot, amelynek az egyik hetedik gydke megegyezik az egyik harmadik
gyoOkével!

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket akomplex szamok halmazan!

a)izd = 1. (1148

b) (1431901 + 4.2+ 2)(22 4+ 224+ 10) =0

6 _ 3=1,2 _
©) 2"~ 953 0

d)26 4+ 723 —-8=0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket akomplex szamok halmazan!
a)z—|z| =141
b)[2| +2=2+1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Oldjuk meg a2y - 29 - 2° — (21 + 22) = Oegyenletet a komplex szadmok halmazan, ahol 2; = —4 — 44 és
2o = 8(cos 90" 4 2sin90°).

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adottak a z; = €'2 , 2o = 4+/2(cos225° +isin225"), és z3 = 1 + % komplex szadmok. Végezzik el a
kdvetkez8 miveletet.

22
23

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adottak a z; = €'2 , 2o = 4+/2(cos225° +isin225"), és z3 = 1 + % komplex szadmok. Végezzik el a
kovetkez6 miiveletet.

321 — 29

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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47. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a)(5-£l:3)/=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivalas

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a) (sin (26 4 22)) g
o (3 +Inz)!) =7
o (5°) =7

d) (In (z* + 22)) =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivéljuk az aldbbi fliggvényeket.
a) f(x) =2
b) f(z) = (cosz )2

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a) f(z) = 2! + 2" + 7% + /42

25—zt
b) f(aj) = %

o) f(x) = E+ a2 JE

d) f(z) = \/x - /23

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(x) = /z3- Yz -lgx

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(x) =23+ J/z

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z)=e*+e-a?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
flz) = V& + /&

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) =1n (2° — 22 + 6)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

_ Inz-3*
I)= s

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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49. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flo) =

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

fx) = 2

Nes:

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(m) _ lg 3z+€?

Vs

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

e4w_€/97
f@)=3 @—20)+7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
flz) = (° —4%) (ln:v — \6/:107)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
flx)= In’x

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.
f(m) — 5w3+5m4—7a:

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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50. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flz) =In /55

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

. 64Z—W
f(z) = In (4—2z)+7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
— Q1 T
f(z) =sin X + y/tanz

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

In (cos )

f(x) =tan(e*) + ———

T

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
_ 3. p—a? Inz
flg)=vz-e @ + cos (/)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(z) =@ e + e

Megnézem a kapcsolédé epizodot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

— ai x cos z-2°
f(x) =sin(e®) + 13

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
o . arctan ,/z
f(x) =cos(2%) + —

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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51. OLDAL

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

. z In ¥z
f(x) =sin (2 )erz_j1

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

fle) =25+ 53

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) =5" -sinz + cos (3z + %)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = (sinz)?*3

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(z) = Jtan2z -45 — T’z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

—2sin 2+5- 3z
f(z) = T\/

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

in z-logs
f(z) = 51573

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(z) = (2° — 22% + 3z +5) "

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(x) = /52t — 22+ 10z + (2z + 3)10 - cos 22

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(ZIJ) — ecos%

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

oy =¥

5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f(x) _ (m257\/5)621

arctan z3

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f@) = (atz)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

2

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

f(.’l?) _ 223+ B

sin? 2z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(z) = (tanz)n3

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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53. OLDAL

Differencialhatésag vizsgalata és az érinté egyenlete

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Milesz az f(x) = @? + 5x — 7 fiiggvények a derivaltia az xg = 2-ben?

b) Mi lesz az f(x) = 23 + 222 — 3z — 1 fuggvények a derivaltja az £y = 1-ben?
c) Milesz az f (z) = —4a? + 5 fuggvények a derivaltia az £y = —3-ban?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Derivélhat6-e az alabbi fliggvény az £y = 2 pontban?

_J9—22, haz<?2
f(m)_{&'z:—l, hax >2

b) Derivalhaté-e az alabbi fuggvény azxy = —3 pontban?

z* —422, haz < -3
flz) = 5
z*+16, hax> -3

c) Derivalhaté-e az alabbi fiiggvény azxy = 2 pontban?

f(z) = 4z —7e*?2 -9, hax <2
~ n(z®-32z—-1), haz>2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Milyen A paraméter esetén derivalhaté az alabbi fliggvény azxy = 1 pontban?

vVInz +6z+10, haz>1
A haz>1

flz) =

z24+4"

b) Megadhaté-e az Aeés B paraméter gy, hogy ez a fiiggvény derivalhaté legyen azxy = —2 pontban?

_ JAz*+4z, haz<-2
f(m)_{w?’—i—BzLQ, haz > —2

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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Oldjuk meg az alabbi feladatokat:
a) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2% + 1 fuggvényt azyy = 55 pontban érinti.

b) Keressiik annak az érintének az egyenletét, ami az f(a:) =2 —2 + 4 fuggvényt egy olyan pontban érinti,
aminek X koordinataja negativ, Y koordinatéja 24.

c) Keressuk annak az érintének az egyenletét, amely érinti az f(:E) =zt + 5 + 12 fiiggvényt és parhuzamos az
y = —27x + 1 egyenessel.

d) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2e*~% + 5 fuggvényt azyy = 7 pontban érinti.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Vanitteza f[]ggvény:f(:l)) = \3/ inm + 2 | és keressiik az érint6 egyenletét azxy = 1 pontban.

b) Vanittez a f[]ggvény:f(:n) =sin (ln :E) + x, és keressiik az érint6 egyenletét azxy = 1 pontban.
¢) Van itt ez a fiiggvény: f (z) = In (cos z) + €%, és keressiik az érint6 egyenletét azxg = 0 pontban.
d) Van itt ez a fuggvény: f () = arctan x + €7, és keressik az érint6 egyenletét azxy = 0 pontban.
e) Vanittez a f[]ggvény:f(a:) = arctan (1n :13) és keressiik az érint6 egyenletét azxy = 1 pontban.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Derivalhaté-e ez a fiiggvény azxy = 3 és ;1 = 6 pontokban?
f(z) = |2* — 62|

b) Derivalhaté-e ez a fiiggvény azxy = 0 és 1 = 6 pontokban?
f(z) == - |2* — 62|

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:
a) Derivalhaté-e ez a fiiggvény azxy = 0 pontban?
f(z) =|z|-sinz

b) Milyen A paraméter esetén derivalhato ez a fiiggvény azag = 0 pontban?

Az?—
_Jeftrr, hax <0
f@) = {cos(:c2+x), haz >0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Mely pontban, vagy pontokban parhuzamos egymassal az f(x) = (z — 3)? + Tés ag(z) = 3Inz fuggvények
érintéje?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az f(x) = (= + 2)e” fiiggvény esetén az aldbbiakat:
a) paritasat
b) érintd egyenes egyenletétxy — —3 helyen.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Van itt ez a fuggvény: f(z) = 2z - Inx
Es keressilk az érint6 egyenletét az xy = \/E pontban.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Van itt ez a fuggvény: f(z) = (z — 2)e¥ 4

Es adjuk meg az érint§ egyenletét a fiiggvény zérushelyén.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/feladat-erinto-egyenlete-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/feladat-erinto-egyenlete-2
https://www.mateking.hu/kalkulus/differencialhatosag-vizsgalata-es-az-erinto-egyenlete/feladat-erinto-egyenlete-3
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L’Hoépital szabaly

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

22— 92420

a) lim, g S50

zt—5z—6

b) hmxﬁ2 423 16z

: z2+4 sin z
¢) 11m$_>0 z+cosz—1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

Vaet+l12 —z

a) lim, 4 5t

3 —4z? +4x

b) lim, 5 x4 —822+16

: T+cos x—e”
c) llmm_m l—cosz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.
28 —e*4cosz

3) hmxﬁo 24 —sinz

: cosr—e*
b) hmz_>0 z2+sinz—z

22 +x4cos z—e®

©) llmm_m r3+z—sinz

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.
\/x2+1 —cos
x2+cosz—1

In (a:4 +a3 )

Z

a) lim,_,g

b) limy, o

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-hatarertekszamitas-csodafegyvere
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-hatarertekszamitas-csodafegyvere
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/ujabb-l-hopital-szabalyos-remtortenetek
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/ujabb-l-hopital-szabalyos-remtortenetek
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57. OLDAL

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: e*—cosz
a) lim, 9 —

e*+lnx

In’z

b) lim

z—0T

2e® —x2 —2p—2

c) limm—>0 5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

a)lim,_,., z2e~*

b)lim, o+ zlnx
. a1
¢ lim,_,o z%e=?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.
lim, .o+ 2! -In’x

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

a) hmx_>0 (siricc - %)
mm%%(%_mén)

: 1 1
c) llmmﬁo (sinm o e””—l)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

a)lim,_ o+ z®

3 sin
b)lim, o+

. B
¢ lim, ,; 7=

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

57. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/trukkosebb-l-hopital-szabalyos-hatarertekek
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-0vegtelen-esetben
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/a-l-hopital-szabaly-a-0vegtelen-esetben
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/tipikus-zh-feladatok-l-hopital-szabaly-temaban
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/a-nulla-a-nulladikon-es-a-vegtelen-a-nulladikon-hatarertek-0
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Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

3
lim go Ve
z—0"

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamitsuk ki az aldbbi hatarértékeket.
. 1

a) lim,_, (cosx)=

b)lim,_;+ (sinz)sn®
) 1

c)lim, . (cosx)n?s

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.
lim_ .+ (tanz)sin®

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: r—arctan x
b) lim,, g =200
T—sIn z+sin°

elnz

C) hma:—>oo et

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

. 1 1
hmx_>0 arctan z z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

i arcsin (4z—12)
a) 13 sinh (22 -9)
. sinh (4z—16)
b) limy 4 arccos (z—4)— %

cosh (:c2 —25) -1

o) lim, 5 arctan (z—b)

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/a-nulla-a-nulladikon-es-a-vegtelen-a-nulladikon-hatarertek-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/ujabb-nulla-a-nulladikon-vegtelen-a-nulladikon-es-tarsai
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/ujabb-nulla-a-nulladikon-vegtelen-a-nulladikon-es-tarsai
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/rondabb-l-hopital-szabalyos-hatarertekek
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/rondabb-l-hopital-szabalyos-hatarertekek
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/tipikus-nagyon-ronda-l-hopital-szabalyos-zh-feladatok
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Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

4 cosh (a:Z —4a:)

lim, 4 arsinh(z2—16)

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

In®z

a)lim, 50 255

. 3
b) lim,, o, 225
o lim, .+ (sinz)»(+2)

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

lim sinh (4z+3)
3) 700 cosh (5—4x)
z-sinh 4z

b) hmx_>0 cos 2z—1

: z-sin 4z
c) hmmﬁo cosh 2z—1

: ~.cosh 4
)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: 2% —cosx
a) hm‘”_m arctan z-+sin z
: e*—coszT
b) lim, ¢ In (14+z)+sinz
0) lim sin 2z—x
20 I (z4+1)+6z
. In (2x)—
d) lim o (%2)—e

z—0" I (3z)+z

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/tipikus-nagyon-ronda-l-hopital-szabalyos-zh-feladatok
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/nehany-nehezebb-l-hopital-szabalyos-hatarertek
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-0
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Szamitsuk ki az alabbi hatarértékeket.

: 1 1

: e’ 1
b) hmm_>0 cos 2z—1
r—sin

e“”2 —COos T

¢) lim,_,9
z2ln

o lim, o =22

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

o3 +a?

hmm_>0 et —cos z—4zx

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lim,, (3z + 1)3e %

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

limy: 2z In3x

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

. sin (3(z—2)) logyz—1
lim, (sin(5(m—2)) T )

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

lim, ,3(z —3) - cot (wx)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

eI

hmx—>oo 2

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-2
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-3
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-4
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-5
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-6
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-7
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Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

sin (3z+2)

llm_% 6312+2z -1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

ew2 —2z+1 1

liml 529

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi hatarértéket.

sin (m2 —Zm)

lim2 2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-8
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-9
https://www.mateking.hu/kalkulus/l-hopital-szabaly/feladat-l-hopital-szabaly-10
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62. OLDAL

Taylor polinom és Taylor sor

Adjuk meg az f(a:) = cos x fuggvény a = 0 pontban felirt Taylor polinomjat!

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

a) irjuk fel az f(x) = e* Taylor soratx = 0-nal.

b) irjuk fel az f(x) = Inx Taylor soratz = 1-nél.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki 0,05-nél kisebb hibaval, mennyi/2

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Adjuk meg a kévetkez6 fliggvények Taylor sorat!

a) f(z) =e*3

o) f(z) = =%

f) f(aj) = _1

6932 —8x

Megnézem a kapcsolddo epizédot

irjuk fel a nulla kérdli hatvanysorukat!

(@) = g

x4
b) f(¢) = 370

0 f(2) = g

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjunk €02 ériekére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és 1 = 4. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjunk sin 0, 3 értékére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és . = 4. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/a-taylor-polinom-es-a-taylor-sor
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/taylor-sorok
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/a-lagrange-fele-maradektag
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/furmanyos-taylor-soros-feladatok
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/fuggvenyek-hatvanysorba-fejtese
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-0
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&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY

Adjunk cos 0, 2 értékére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és m = 4. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjunk e~ O grigkére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és @ = 3. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjunk cos 0, 1 értékére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és m = 4. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjunk e 02 grigkére becslést, hasznaljuk a Taylor polinomot, ahola = 0 és 7 = 3. Adjunk hibabecslést is.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-2
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-3
https://www.mateking.hu/kalkulus/taylor-polinom-es-taylor-sor/feladat-4
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Szélséértékfeladatok, egyszeriibb fliggvényvizsgalatok

Végezzilk el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = z* — 423

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) =23 -3z

Megnézem a kapcsolodo epizédot

Hatarozzuk meg az a, b, ¢ valés paramétereket tgy, hogy az f(a:) = a3 + bx? + cx + 28 flggvénynek
= 2-ben zérushelye, € = —4-ben lokalis maximumhelye, £ = —1-ben pedig inflexiés pontja legyen!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy vasuti alaglt épitése soran minél mélyebbre helyezik a nyomvonalat, annal hosszabb alagutat kell farni és
maga az épitkezés is egyre dragabb lesz. Az eredetileg kijel6lt nyomvonal 340 méteres tengerszintfeletti
magassagban halad és az épitési kdltség 5,6 milliard svajci frank. A nyomvonal & méterrel mélyebbre helyezése az
eredeti kltséget ennyivel néveli: a(x) = 40z* + 16023 frank.

A mélyebben futé nyomvonalnak az elénye, hogy az athaladé vonatoknak a hegységben térténd atkelés soran kisebb
szintkilénbséget kell megtenniik. Ennek évenkénti gazdasagi haszna: p(m) — 803 frank.

Hogyha az alagut atadasat kdvetd 40 éves periddust vizsgalunk, hany méterrel lenne érdemes mélyebbre helyezni a
nyomvonalat, hogy a lehet8 legnagyobb legyen a megtérilés?

b) Egy termék arbevétel fiiggvénye R(x) = 1240022 — 400023, a kéltségfiggvénye pedig
Cz) = 40022 + 2000, ahol Z a termék &ra dollarban. Milyen egységar esetén maximalis a profit és mekkora ez
a profit?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/a-teljes-fuggvenyvizsgalat-lepesei
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/meg-egy-teljes-fuggvenyvizsgalat-lepesei
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/parameteres-feladat-fuggvenyvizsgalattal
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/szoveges-szelsoertek-feladatok-megoldasa
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Egy termék keresleti fliggvénye
f(z) = 2000022 — 1000z* — 720002
ahol T a termék arat jeldli eurdban.

a) Milyen ar esetén maximalis az arbevétel?
b) Mekkora a keresleti fliggvény elaszticitdsa 5 eurds ar esetén?

Egy masik termék keresleti figgvénye

f(z) = 260% — 11z*

ahol T a termék arat jeléli eurdban.

A termék fajlagos koltsége (tehat az egy termékre jutd koltség) 12 eurd.

a) Milyen ar esetén lesz maximalis a profit?
b) Mekkora a keresleti fliggvény elaszticitasa 16 eurés és 21 eurds ar mellett?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy 33x18 cm-es kartonlapbol téglatest alaki dobozt készitlink. A doboz kiteritett haldja és méretei itt lathatdak.
a) Mekkora a doboz térfogata, haa = 7 cm?
b) Hogyan kell megvalasztani aza, b, C élek hosszat ahhoz, hogy a doboz térfogata maximalis legyen?

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) = 23 + 322

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) =2* — 1822 + 17

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
fle)=a® - 522 +3x—7

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.

f(x) = 226 — 6z + /37

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/gazdasagi-szelsoertek-feladatok-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/szoveges-szelsoertekfeladat
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/feladat-tejes-fuggvenyvizsgalat
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/feladat-tejes-fuggvenyvizsgalat-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/feladat-tejes-fuggvenyvizsgalat-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/szelsoertekfeladatok-egyszerubb-fuggvenyvizsgalatok/feladat-tejes-fuggvenyvizsgalat-2
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Teljes fiiggvényvizsgalat

Végezzilk el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

f@) =+

3)4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = 4zel—®

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy részvény arfolyamanak napi alakulasat az alabbi fliggvény adja meg reggel nyolc és este hat éra kdzétt, ahol
a nap x-edik érajadban az &arfolyam ezer dollarba megadva

flx)=(x—12)02% "2 +10 8<z<18
Mekkora volt a nyitasi és zarasi arfolyam? A nap melyik 6rajaban volt az arfolyam minimalis, illetve maximalis?
b) Egy termék keresleti fliggvénye

61
(w) =10 100+22

ahol x termék egységarat jeléli. Milyen egységar esetén maximalis az arbevétel?
c) Egy termék fajlagos nyeresége dollarban megadva

n(r) = 2

ahol x a hetente eladott mennyiséget jelenti 1000 darabban.
Milyen eladasi szam esetén optimalis a heti teljes nyereség?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = dzeb—"

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f@) = 25

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-fuggvenyvizsgalat-lepesei
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/meg-egy-fuggvenyvizsgalat-vicces-hatarertekkel
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/gazdasagi-feladatok
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-04-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-05-feladat-megoldasa
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67. OLDAL

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

1

flx)=z-ex

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(x) =2In(z —3) — (z — 3)?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.

&) = 3%

2

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

fl@) ==

(4—c)’

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
fl@)=z+2+ 3
T

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes figgvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
_ 9
f@)=z+2+ =

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

fla) =L

rd

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z)=In(z —1)? +1n(z + 1)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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67. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-06-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-07-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-08-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-09-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-10-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-11-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-12-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-13-feladat-megoldasa

68. OLDAL
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Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(x) — ele—22

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z)=2lnz

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Végezzik el a teljes figgvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z)=2Inz

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-14-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-15-feladat-megoldasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/teljes-fuggvenyvizsgalat/a-16-feladat-megoldasa
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69. OLDAL

Hatarozatlan integral, primitiv fliggvény

Végezzik el az aldbbi feladatokat.
a)f(z)=2z F(z)=[f(z)dz="
b) f(z) =2 F(z)=[f(z)dz="
0) fol x2dx="7

d) ﬁ)l eCdr="

Megnézem a kapcsolodo epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.
1 —

b)f?;dx:?

c)f4wi_5 de ="

d)f6m}r5 de =17

e) [Br+T7)0dx =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [(4z —10)0 dz =7
S S =7
b) [ E— dz =1

c)f59£1_4 dr ="

d) [elr=6 dx =7
e) f5_2$+4 de ="

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/mi-az-integralszamitas-a-hatarozott-es-a-hatarozatlan-integral
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/alapintegralok-es-a-linearis-helyettesites
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/alapintegralok-es-a-linearis-helyettesites
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70. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)cos%dmz?

b)sin% de ="

1 9

© cos? (5z-+6) de =1

; p— ‘?

9 sin? (5—4z) do =1

S S A
1+(6—5z)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [42 2% dz =7

o) [ & dx =7
ofe*+1dr=7

O [ (2 +z) zde="7

e [ (z°+at)- (aH—x—lG) de =1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)f(m4+33)6-(4m3+1) de =17

c)f\?’/lnsa:-%dm:?
d) [Vsin®z - cosz dx =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/alapintegralok-es-a-linearis-helyettesites
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-integralasi-szabalyok-es-egyszerubb-szorzatok-integralasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-10

71. OLDAL
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Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [ (e +24) '™ - (4et 4 403) dz =7
b) [ (22 +3) - 12zdx =7

o [(4a®+5)° - zde ="
d)f(2m2+7)5-3xda::?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [\/(at +222)" - (2® +z) dz =7
b) [ (x* + 2?) 5. (1623 +122?) dz =7

5z +6 doe =7
(z5+6z) °

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [ /(x4 +52)° de =7

3
b) A4S dp =27

¥/ (x4 +5z) 8

c) f—ehﬂ dr =7
(VaTe)

d) 3z3+9 dr = ?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

&5 MATEKING.HU - KALKULUS FELADATGYUJTEMENY
71. OLDAL


https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-10
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-10
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-20
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72. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)fﬁdmz?

MIZ§§%fdx:?

f cos T ?
,5/ 1—cos? z
d [ de =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a:ln T

Végezzik el az aldbbi integralasokat.

=7

) f m-\3/11n4m dz
b) [——L——dz ="

cos? tan z

me——i———dx:?

1+a?)-arctan? z

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

a) [z-e*dr ="
b) [2?-e* dz ="
ofz-lnzde="7
9 [lnz de = ?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

f Inz dx =
mf%%dx:?
c) [18z - €32 dz =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-20
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-s2-integralasi-modszer-faf-tipusu-szorzatokra-20
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/a-parcialis-integralas-s3
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/parcialis-integralas-folytatas-s3
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73. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) [12z -sinh@ de =17

b) [ (42? —5z) - cosh (2z 4+ 1) dx =?
c) farctanz dz =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.
a) [en% .cosx dz =7

b) fcos (22 +1) -2z dx =7
c) f54m2+11 8z dr="

d)f‘i/—‘/;dm:?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a) few4+12“” (2® +3) dz =7

b) f 57tanz dm _ ?

cos? z

c)f L dr="7

69”2

32 _
d ) irde="

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

cos _9
a dr =1
) f 1+sin? z

5° _9
) [ g do ="

c) f \/16_:22 de ="

4
d)f\/f_wdw:?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/parcialis-integralas-hiperbolikus-es-arkusz-fuggvenyekre
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/osszetett-fuggvenyek-integralasa-s4
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74. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

100 5
a) f T +4(l}m+6ib‘+1 dr =7

& a4+ /131
o) [ 2V, N de =7
o [ dp =7

e—T.ph

o) [25 do =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.
a) [3 do =7

8z+5 _9
o) [ gorg daz =1

c)fj% de ="

d ftan’z dz =7

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

2z _
a) | %5 de =7

b) [ 2 dp =7

4r+er
cos £—sin @ —9
c) f sin z+cos dz ’
z —?
d)f 22245 dz =1

6z —
e) PN de =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezziik el az alabbi integralasokat.

5z —9
2) ) g do ="

b) [~ dx =7

rlnz

o [ i dz =7

14+22?) arctan z

d) [tanz dz =7

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/integralas-a-tortek-feldarabolasaval-t1
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/integralas-a-tortek-feldarabolasaval-t1
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-f-f-tipusu-tortek-integralasa-t2
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/az-f-f-tipusu-tortek-integralasa-t2
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75. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

2c+5 9
a) W der =1

b)f \/x+4 —2 de =

evE _9
)f JzevF+ [z de =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

5z —9
3 Jorers 40 ="
b) [ev* dz =7

Tz+6 dr =?
="
) VazT5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

[+==—=7

az3+

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

1 __

4e*+1
b) 2e*+1 dz =

C)f\/e:c de ="

Megnézem a kapcsolodoé epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.

3) f 1—1-62”” dz =

b)f\/lT?dm:?

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/integralas-helyettesitessel
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/gyokos-kifejezesek-helyettesitese-es-a-helyettesiteses-integralas
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/gyokos-kifejezesek-helyettesitese-es-a-helyettesiteses-integralas
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/nehezebb-helyettesiteses-integralasok
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/meg-nehezebb-helyettesiteses-integralasok
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76. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.
Th3,
a) [ 0'e g — 2

b) [2?y/1+ 42® dz =7

o [dze*t? dz =7

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Végezziik el az alabbi integralasokat.

a) [4ze”’ 2 dx =7

o) [(2z+3) 5 do =1

C)f{r‘/;ﬁ de =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

12 _9
a) [ g do ="
4z+12 _9
b)f 322 +12x+15 dr =
52 +14z+5 _9
c) 23 +4224-bx dr =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

1422 +122+2 _9
623 +8x2 +2x dz =1

Megnézem a kapcsol6do epizédot

2
f 62~ +20z+15 de =7
(22+1)(2224+15247)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f 2° — 324 4+92% + 722 +5x+9 de = ?
4 — 423 +9x2 :

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/marha-hasznos-integralas-osszefoglalo
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/marha-hasznos-integralas-osszefoglalo
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/racionalis-tortfuggvenyek-integralasa
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/racionalis-tortfuggvenyek-20
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/racionalis-tortfuggvenyek-30
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/osszefoglalo-feladat-racionalis-tortfuggvenyekbol
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77. OLDAL

Végezzik el az alabbi integraldsokat.

a)fﬁdm:?

Cos T )
)J — sin z+cos z+1 z :

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.
a) [sinfz-cos®zdz =7

b) [sin*z -cos”z dz =?

o) [sinz dz =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

fe‘”-cosacd:c:?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

fa:el+””2 dr =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

7—6x _9
f 2z+1 dz =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

2242244 _9
f z-(22+1) dz =

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

f:v3(2:134—|—4)3d:1::?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

53 _9
i) der ="

Megnézem a kapcsolédo epizddot

?

1 _
f /49—2522 de =1

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/trigonometrikus-fuggvenyek-integralasa-a-tangens-ikszfeles-helyettesites
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/trigonometrikus-fuggvenyek-integralasa-20
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/trigonometrikus-fuggvenyek-integralasa-a-sajat-farkaba-harapo-kigyo
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-0
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-1
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-2
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-3
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-4

78. OLDAL
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fet -sinecdr="7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

f 22 +22-+4
z-(22+1)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-5
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozatlan-integral-primitiv-fuggveny/feladat-hatarozatlan-integralas-6
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Hatarozott integralas

Végezzik el az alabbi feladatokat.
1
a) [, ¥ dx =

b) Szamoljuk ki, hogy mekkora a teriilete annak a tartomanynak, ami azf (z) = x? — 4z fuggvény és az x tengely
kézétt van a [0, 6] intervallumon.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Integralhaté-e az alabbi fliggvény:

_ /0 haxirracionalis
(z) = 1 hax= g ahol a tort tovabb nem egyszerisithets

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Szamoljuk ki a terilletet, ami az f(x) = x? és g(z) = —x? + 4z + 16 figgvények kozott van.
b) Szamoljuk ki a teriletet, ami az f (z) = x? — 6z + 10 és g(x) = 2z + 10 fuggvények kozott van.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az f(x) = —2? + 3z + 4 figgvény & = 3-nal huzhato érintdje altal hatarolt teriletet.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) [ = S dx =7
b) f_loo e 2de ="

0 [ 42 =7

m‘l—l-l)4
9 Jy 75 de =

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezziik el az alabbi improprius integralasokat

fllda:
b) [} & de

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozott-integralas/a-gorbe-alatti-terulet-es-a-hatarozott-integralas
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozott-integralas/riemann-integralhatosag-integralfuggveny
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozott-integralas/ket-fuggveny-grafikonja-kozotti-tartomany-terulete
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozott-integralas/egy-fuggveny-es-az-erintoje-altal-hatarolt-terulet
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozott-integralas/az-improprius-integral
https://www.mateking.hu/kalkulus/hatarozott-integralas/egy-fontos-fuggvenytipus-improprius-integralja

80. OLDAL
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Az f(x) = 23 fiiggvényt megforgatjuk az x tengely korill. Szamoljuk ki az igy keletkez6 forgastest térfogatat és
felszinét 0-tol 1-ig.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az f(x) =23 fuggvényt megforgatjuk az y tengely koéril. Szamoljuk ki az igy keletkezd forgastest térfogatat és
felszinét 0-t6l 3-ig.

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Az f integralhatd fliggvény a [O, a] intervallumon, és primitiv fliggvénye F'. Szamitsuk ki ezt az integralt:
a
I=[f(z)dz

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hatérozzuk meg a p > 0 paraméter értékét tigy, hogy fop(3x2 — 24z + 20) dz = O teljesiljén!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az f és g fuggvények grafikonjai kdz6tti terlletet.

fl@)=2yz g(z)=4

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Szamoljuk ki az f és g figgveények grafikonjai kdzotti terlletet.
f@)=(x -1 g(z)=2—(z—1)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az f és g fuggveények grafikonjai kdzotti terlletet.
f(z)=—-2*+18 g(z) =22

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hatérozzuk meg azon sikidom teriletének mérészamat, amit az f () = /x + b fiiggény grafikonja, azx = —1
pontban huzott érint6 és az T tengely hatarol!

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Hatérozzuk meg azon sikidom terlletének mérdszamat, amit azf(:l:) =—22—62—-5 flggény grafikonja az
tengellyel bezar.

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Hatérozzuk meg azon sikidom terilletének mérészamat, amelyet az f () = In x fiiggvény grafikonja, az Ty = e
abszcisszaju pontjaban hlzott érinté és az & tengely hatarol!

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Hatarozzuk meg annak a sikidomnak a teriiletét, amelyet az f (z) = x? — T + 14 fiiggvény grafikonja, a
fliggvény grafikonjahoz az &y = 4 abszcisszaji pontjdban hlzott érint6 és azy tengely hatarol!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Mekkora az a terilet, amit azf flggvény és a koordinatatengelyek hatarolnak?

fla) =2

6982

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Hatarozzuk meg annak a sikidomnak a terilletét, amelyet az f(z) = v/ + 2 és g(z) = +/3x — 12 fuggvények

grafikonjai és az & tengely hatarol.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi hatdrozott integralast.

2 pg?
1 T3 dr

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Szamoljuk ki az f és g figgveények grafikonjai kdzotti terlletet.
flz)=6z—2* g(z)=2%-2z

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi improprius integrélt, ha létezik.

led:c

0 2—2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamitsuk ki az aldbbi improprius integralt, ha létezik.
o 4
A = dz

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Szamitsuk ki az improprius integralt, ha létezik.

[* 2 da

1 z./z

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi improprius integrélt, ha létezik.

fj T dx

oo Tz+11

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamitsuk ki az aldbbi improprius integralt, ha létezik.

2 iﬂ_l
1 Inz dz

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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