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Oszthatóság

Végezzük el az alábbi feladatokat:

a) Az 5728 osztható-e 3-mal?

b) A 4758 osztható-e 3-mal?

c) Az 52742 osztható-e 4-gyel?

d) A 61524 osztható-e 4-gyel?

e) A 3714 osztható-e 6-tal?

f) A 4326 osztható-e 9-cel?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mennyi a 36 és 25 legnagyobb közös osztója?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Bizonyítsuk be, hogy a 3-nál nagyobb ikerprímszámok összege osztható 12-vel!

b) Melyek azok a  prímszámok, amelyekre  és  is prím?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Adjuk meg az 1960 prímtényezős felbontását!

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Hogyan bontható fel a 360 a  alakú számok világában?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Igazoljuk, hogy ha egy derékszögű háromszög oldalainak mérőszámai egészek, akkor az egyik befogó mérőszáma
osztható 3-mal.

b) Igazoljuk, hogy ha egy derékszögű háromszög oldalainak mérőszámai egészek, akkor van köztük legalább egy
öttel osztható.

c) Igazoljuk, hogy bármely páratlan szám négyzetéből 1-et elvéve 8-cal osztható számot kapunk.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/oszthatosag-maradekos-osztas
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/legnagyobb-kozos-oszto-relativ-primek
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/primek
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/a-szamelmelet-alaptetele
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/a-primekrol-szakszeruen
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/negyzetszamok


a) Igazoljuk, hogy ha  páratlan szám, akkor 9 osztója -nek.

b) Milyen  természetes szám esetén osztható az alábbi kifejezés 16-tal?

c) Igazoljuk, hogy ha  páratlan, akkor 37 osztója az alábbi kifejezésnek.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Milyen pozitív egész -re lesz a 6 osztója az -nek?

b) Bizonyítsuk be, hogy 7 osztója -nak.

c) Bizonyítsuk be, hogy 9 osztója -nek.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Bizonyítsuk be, hogy ha egy 5-nél nagyobb prímszám négyzetét 30-cal osztjuk, akkor maradékul 1-et vagy 19-et
kapunk.

b) Határozzuk meg a  prímeket úgy, hogy a  kifejezés értéke szintén prím legyen.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Bizonyítsuk be, hogy ha  prímszám, akkor  is prímszám!

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/trukkosebb-tortenetek-oszthatosaggal
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/feladat-oszthatosag
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/feladat-primek
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/oszthatosag/feladat-primek-0


Euklideszi algoritmus

Az Euklideszi algoritmus használatával állapítsuk meg a következő számok legnagyobb közös osztóját.

a) 161 és 119

b) 221 és 299

c) 189 és 161

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi Diofantoszi egyenleteket.

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Bizonyítsuk be, hogy  és  relatív prímek bármely  egész számra.

b) Van itt ez a tört:

Létezik-e olyan  egész szám, amire ez a tört egyszerűsíthető 5-tel?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi Diofantoszi egyenletet.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi Diofantoszi egyenletet.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi Diofantoszi egyenletet.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/euklideszi-algoritmus/az-euklideszi-algoritmus
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/euklideszi-algoritmus/diofantoszi-egyenletek
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/euklideszi-algoritmus/a-legnagyobb-kozos-oszto
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/euklideszi-algoritmus/feladat-diofantoszi-egyenletek
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/euklideszi-algoritmus/feladat-diofantoszi-egyenletek-0
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/euklideszi-algoritmus/feladat-diofantoszi-egyenletek-1


Oldjuk meg az alábbi Diofantoszi egyenletet.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi Diofantoszi egyenletet.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Kongruenciák

a) Bizonyítsuk be, hogy 

b) Bizonyítsuk be, hogy 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mennyi  ?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mennyi ,  és  ?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Bizonyítsuk be az Euler-Fermat tételt.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Mi az utolsó két számjegye a -nak?

b) Mi az utolsó két számjegye az alábbi számnak?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Keressük azokat az  egész számokat, amikre

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Keressük azokat az  egész számokat, amikre

a) 

b) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/muveletek-kongruenciakban
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/maradekosztaly-redukalt-maradekosztaly
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/az-euler-fele-fi-fuggveny
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/az-euler-fermat-tetel
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/a-kis-fermat-tetel-es-az-euler-fermat-tetel
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/linearis-kongruenciak-megoldasa
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/linearis-kongruenciak-megoldasa-2


Keressük azokat az  egész számokat, amikre

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi Diofantoszi egyenleteket.

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi kongruencia rendszereket

a)

b)

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi kongruencia rendszert

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/diofantoszi-egyenletek-megoldasa
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/szimultan-kongruencia-rendszerek
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/kinai-maradektetel


a) Milyen maradékot ad 66-tal osztva ez a szám?

b) Milyen maradékot ad 1023-mal osztva ez a szám?

c) Milyen maradékot ad 65-tel osztva ez a szám?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mi lesz az utolsó két számjegye ennek az alábbi számoknak?

a) 

b) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Mi lesz az utolsó két számjegye ennek az alábbi számoknak?

a) 

b) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Oldjuk meg az alábbi lineáris kongruenciákat.

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Egy  egész szám 115-szöröse 110-zel nagyobb maradékot ad 344-gyel osztva, mint maga az  szám. Milyen
maradékot adhat  344-gyel osztva?

b) Az  pozitív egész számra  utolsó két számjegye megegyezik  utolsó két számjegyével. Mi ez a
két számjegy?

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/feladat-kongruenciak
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/feladat-kongruenciak-0
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/feladat-kongruenciak-1
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/feladat-kongruenciak-2
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/kongruenciak/feladat-kongruenciak-3


Mely egész számokra teljesül, hogy 7-tel osztva 2, 9-cel osztva 3 maradékot adnak?

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Mátrixok és vektorok

Végezzük el az alábbi műveleteket.

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Adjuk meg az alábbi mátrixok transzponált mátrixait!

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/matrixok-es-vektorok/nehany-specialis-matrix


Végezzük el az alábbi műveleteket.

a) 

b) 

c) 

d) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Számítsuk ki az alábbi két vektor által bezárt szöget.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/matrixok-es-vektorok/vektorok-altal-bezart-szog-kiszamolasa


Van itt néhány vektor, és végezzük el velük a következő műveleteket.

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/matrixok-es-vektorok/feladat-muveletek-matrixokkal-es-vektorokkal


Koordinátageometria a térben

Adott egy kocka. Az A csúcsából kiinduló 3 oldalvektor segítségével fejezzük ki az alábbi vektorokat.

a) 

b) 

c) 

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Milyen hosszú az  vektor?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Állapítsuk meg  értékét úgy, hogy az  és  vektorok egymásra merőlegesek legyenek.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Adjuk meg az  vektor +90°-os és -90°-os elforgatottját.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Írjuk föl a  ponton átmenő és  irányvektorú egyenes egyenletét.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Írjuk föl a  ponton átmenő és a  egyenletű egyenesre merőleges egyenes síkbeli egyenletét.

b) Írjuk föl a  ponton átmenő és az  egyenletrendszerű egyenesre merőleges sík
térbeli egyenletét.

c) Írjuk föl a  és  ponton átmenő egyenes síkbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Írjuk föl a  a  és az  pontokon átmenő sík térbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/koordinatageometria-a-terben/vektorok-a-geometriaban
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/koordinatageometria/vektorok-a-koordinatarendszerben
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/koordinatageometria/a-skalaris-szorzat-es-hasznossaga
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/koordinatageometria/a-skalaris-szorzat-es-hasznossaga
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/koordinatageometria/az-egyenes-es-a-sik-egyenlete
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/koordinatageometria/az-egyenes-es-a-sik-egyenlete
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/koordinatageometria/az-egyenes-es-a-sik-egyenlete


Számítsuk ki az alábbi vektorok vektoriális szorzatát.

a) 

b) Írjuk föl a  és  ponton átmenő egyenes síkbeli egyenletét.

c) Írjuk föl a  a  és az  pontokon átmenő sík térbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Adjuk meg ezeknek az egyeneseknek a metszéspontját.

b) Adjuk meg a  és a  egyenletű síkok metszésvonalának
egyenletrendszerét.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

A  egyenletű  és az  egyenletű  síkokról döntsük el, hogy

a) rajta van-e a  pont az  és az  metszésvonalán,

b) merőleges-e egymásra  és ?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Átmegy-e az origón az  sík, amely tartalmazza a  pontot és az 
egyenletrendszerű  egyenest?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Tartalmazza-e az  pontot az a sík, amelyet a  és a  pontokat összekötő
egyenes a -ben merőlegesen döf?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Az  egyenesről tudjuk, hogy merőlegesen döfi az  egyenletű síkot az  pontban, az 
egyenesről pedig, hogy átmegy az  ponton és a  ponton. Döntsük el, hogy -nek és -nek
van-e közös pontja.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Van-e az , , és  pontokat tartalmazó síknak olyan pontja, amely az -tengelyre
esik? Ha igen, melyik?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Az  egyenes egyenletrendszere , az  egyenes egyenletrendszere pedig .

Döntsük el, hogy  és  párhuzamosak-e. Ha igen, akkor határozzuk meg annak a síknak az egyenletét, amely
mindkettőt tartalmazza.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Határozzuk meg az  egyenletrendszerű  egyenes minden olyan  pontját, amelyre a -t a 
 ponttal összekötő  egyenes merőleges -re.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

A  paraméter milyen értékére esnek egy síkba az , , , és  pontok?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Párhuzamos-e az  egyenletrendszerű egyenes a , illetve az 
 egyenletű síkok metszésvonalával?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Írjuk fel annak az egyenesnek az egyenletrendszerét, amely átmegy a  ponton és merőlegesen metszi

az  egyenletrendszerű egyenest.

Megnézem a kapcsolódó epizódot
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Független és összefüggő vektorok

Vektorteret alkotnak-e?

a) Komplex számok

b) Másodfokú polinomok

c) Legfeljebb másodfokú polinomok

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Döntsük el, hogy az alábbi vektorok lineárisan függetelenek vagy összefüggőek.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Döntsük el, hogy az alábbi vektorok lineárisan függetelenek vagy összefüggőek.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

Töltsük ki az alábbi táblázatot.

vektorok
száma

megadható-e ennyi vektor
úgy, hogy független legyen 

-ban

megadható-e ennyi vektor,
hogy generátor-rendszer
legyen -ban

1

2

3

4

5
Megnézem a kapcsolódó epizódot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorterek
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/a-generatorrendszer-es-a-bazis


Legyen , ,  vektorok. Az alábbi állítások közül melyik igaz?

a) Ha  lineárisan független, akkor , ,  is lineárisan független.

b) Ha , ,  generátor-rendszer, akkor , ,  is az.

c) Ha  lineárisan független, akkor , ,  is lineárisan független.

d) Ha  lineárisan független, akkor ,  is lineárisan független.

e) Ha ,  lineárisan független, akkor , ,  is lineárisan független.

f) Ha ,  generátor-rendszer, akkor , ,  is az.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Bontsuk fel a  vektort az  és  vektorokkal párhuzamos komponensekre.

b) Egy síkban vannak-e az  vektorok?

Megnézem a kapcsolódó epizódot

a) Vizsgáljuk meg, hogy  altere-e -nak, ha igen, adjunk meg egy bázist -ben.

b) Vizsgáljuk meg, hogy  altere-e -nek, ha igen, adjunk meg egy bázist -ben.

Megnézem a kapcsolódó epizódot

é
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorrendszer-rangja-es-egyeb-erdekessegek
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorok-eloallithatosaga
https://www.mateking.hu/bevezetes-a-szamitaselmeletbe-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/alterek



