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Linearis algebra

Végezzik el az alabbi mlveleteket.
23 (5 7 —2)

2 2 1

4 7 3 4

5 3) * (1 5)
o 3 4 . 2 4 7

1 5 1 5 3
4 7 . 3 4
5 3 15

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrixok transzponalt matrixait!

2 3 5
aaA=|1 4 1
2 5 7
b)B:<5 7 —2)
2 2 1
5 1 7
ogC=11 4 2
7 2 6

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/nehany-specialis-matrix
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Végezzik el az alabbi miveleteket.

1
a)3- 3
4
b)
7
4
9(3 2 5)-|1
2
3
dl2]-(4 1 2)
5

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi két vektor altal bezart szdget.

3 1
a= 1|4 b=11
5 4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy az alabbi vektorok lineérisan figgetelenek vagy 6sszefliggek.

1 2 3
1 0 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Dontsiik el, hogy az alabbi vektorok linearisan fliiggetelenek vagy dsszefliggbek.

1 0 0
0 0 4

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorok-altal-bezart-szog-kiszamolasa
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
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Toltsiik ki az alabbi tablazatot.

vekiorok megadhato6-e ennyi vektor |megadhaté-e ennyi vektor,
s74ma ugy, hogy fuggetlen legyen |hogy generator-rendszer
R3 -ban legyen R -ban
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3

4

5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Legyena, b, c € R™ vekiorok. Az alabbi 4llitasok kozil melyik igaz?

aa,b, ¢ linearisan fuggetlen, akkora + Q +c, Q + ¢, ¢ is lineérisan flggetlen.

+b+ +c, b + ¢, ¢ generator-rendszer, akkor @, b,cis az.

b) Ha
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e
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¢ linedrisan fiiggetlen, akkora — b, b — ¢, ¢ — a is linearisan fuggetlen.

c)

Q C lineédrisan fliggetlen, akkora — Q Q — C is linearisan fliggetlen.

|€ Q

IQ
|®'

Q C linedrisan fuggetlen, akkora, b, c is linearisan figgetlen.

e)H

i H

— b, b — c generator-rendszer, akkor @, b, ¢ is az.

| Q

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

a) Bontsuk fel av vektort az @, b és ¢ vektorokkal parhuzamos komponensekre.

4 1

b) Egy sikban vannak-e aza, Q
1 2
—2 —3
1 2 —4
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Megnézem a kapcsol6dod epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY


https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/a-generatorrendszer-es-a-bazis
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorrendszer-rangja-es-egyeb-erdekessegek
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorok-eloallithatosaga
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Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
T+ 2x9+ 23 =28
201 + 19 —2x3 =1
201 — 9+ 23 =3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformacioéval.
T+ Ty —x3+2x4 =4

T —x3+x4 =2

209 + x4 = 8

Ty +T4=295

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert Gauss eliminaciéval.
T+ Ty —x3+2x4 =4

T —x3+ x4 =2

209 + x4 = 8

Ty +T4=295

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a bazis transzformacié segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
201 + a9 =2

3r, +2x9 +23=5
b)
T+ xT9+ 13 =3
2x1 + 9 =2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/gauss-eliminacio-es-elemi-bazistranszformacio
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszerek-megoldasa-elemi-bazistranszformacioval
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszerek-megoldasa-gauss-eliminacioval
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vegtelen-sok-megoldas-nulla-megoldas-szabadsagfok-bazistranszf
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Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a Gauss eliminacié segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
201 + a9 =2

31 +2x9+23=5
b)
T1+To+x3=3
2z + a9 = 2

3x; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformacié segitségével.
201 — x4 =14

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — by = 2

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Gauss eliminacio segitségével.
201 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2xy + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — Sy = 2

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Az O és ﬁ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkez6
egyenletrendszernek? A feladatot a bazis transzformacié segitségével oldjuk meg.

T+ 9+ 13 =4
2x1 + 9+ 23 =25
T+ 22y +ax3 =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vegtelen-sok-megoldas-nulla-megoldas-szabadsagfok-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszer-vegtelen-sok-megoldassal-bazistranszf
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszer-vegtelen-sok-megoldassal-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-parameteres-egyenletrendszer-bazistranszf
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Az aés ﬂ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkezd
egyenletrendszernek? A feladatot a Gauss eliminacié segitségével oldjuk meg.

T, +axy+x3 =4
2 + X9+ 23 =25
T, + 2xy + axs = 0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az Q, ﬂ és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkezé
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg bazis transzformaciéval)

T+ Ty + 223 + T4 = B
Ty+2x34+ 14 =1

2x9 + 43 +yxy =4
3xy + 623 4+ 314 = @

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az o, ﬁ és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kévetkezé
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg a Gauss elinimé&cié segitségével)

T+ Xy + 223+ 14 = B
Ty +2x3+ x4 =1

2zy + 4y +yry =4
3xy 4 63 4+ 314 =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Bazis transzformacio segitségével szamitsuk ki a

0o ()
=19 2713
1) 1)
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2)

vektorokbdl 4llé vektorrendszer rangjat, illetve éllapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitséglikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY


https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-parameteres-egyenletrendszer-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-rondabb-parameteres-egyenletrendszer-bazistranszf
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-rondabb-parameteres-egyenletrendszer-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-bazistranszf
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A Gauss eliminacio segitségével szamitsuk ki a

0L
L7119 2713
1) 1
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2

vektorokbol &llé vektorrendszer rangjat, illetve allapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitséglikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Az a1, a9, ag figgetlen vektorok, és

v = a; — 2a9 + ag
Vg =01 +a3
v3 = 3a; + 2a9 + a3

Mekkora a V1, V9, V3 vektorrendszer rangja, illetve el6allithaté-e velik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a bazis transzformacié segitségével végezziik.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az a1, ag, ag fuggetlen vektorok, és

v = a; — 2a9 + ag
Vg =01+ a3
vy = 3a; + 2a9 + a3

Mekkora a v1, V9, V3 vektorrendszer rangja, illetve eléallithaté-e velik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a Gauss eliminacio segitségével végezzlk.

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzét a bazis transzformacié segitségével.

3 2 -1
A=11 1 -1
21 1

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorrendszer-rangja-es-vektorok-eloallithatosaga-bazistranszf
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorrendszer-rangja-es-vektorok-eloallithatosaga-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-bazistranszf
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Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzét a Gauss eliminécié segitségével.

3 2 -1
A=11 1 -1
21 1

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Szamoljuk ki az alabbi mairix inverzeit a bazis transzformacié segitségével.

A:(134)
01 1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamoljuk ki az alabbi matrix inverzeit a Gauss eliminaci6 segitségével.

A:(134)
01 1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

3 5
A=
i (2 7)

2 5 4
byA=|3 1 7
4 1 1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Szamitsuk ki az alabbi matrix determinansat.

2 3 5 1

4 3 -2 -5
-4 -1 5 7

6 6 3 -4

A:

Megnézem a kapcsolédo epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/az-inverz-nem-negyzetes-matrixoknal-bazistranszf
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/az-inverz-nem-negyzetes-matrixoknal-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/mi-az-a-determinans
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/a-kifejtesi-tetel
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Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

1
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Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Az alabbi matrixnak milyen p paraméter esetén Iétezik inverze, milyen p paraméterre lesz a determinansa éppen 0,
illetve milyen p paraméterre lesz az A- T = Q egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa.

1 3 1
A=12 1 1
3 4 p

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Cramer-szabaly segitségével.
3xy +2x9 —x3 =4

T+ X9 +x3="T7

2x1 + 9 + 223 = 10

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/a-determinansok-tulajdonsagai
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/szingularis-es-regularis-matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/a-cramer-szabaly

