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Grafok izomorfiaja és sikbarajzolhatésaga

a) Egy 24 cslcsu G egyszer( grafban 12 cstics foka 5, a méasik 12 cstcs foka pedig 16. Osszefiiggs-e a G graf
komplementere?

b) Egy 6sszefliggd egyszer(i grafnak 40 cslcsa és 42 éle van. Bizonyitsuk be, hogy van a grafban 3 kilénbdz8 kér.
Két kér akkor kilénbdz6, ha van legalabb egy olyan él, amelyiket az egyik kor tartalmazza, de a masik nem.

c) Egy 6sszefligg8 egyszer(l grafnak 1000 csicsa és 1000 éle van. Bizonyitsuk be, hogy van a grafban 3 kiilénb6z6
feszitéfa. Két feszit6fa akkor kildbnbdz8, ha van legalabb egy olyan él, amelyiket az egyik feszit6fa tartalmazza, de a
masik nem.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Prébaljuk meg kitalalni, hogy mely gréfok izomorfak egymassal.

a)
G, G, G, G,
G, o G,
b)
e} @, G, G,
o)
Gl GE G3

Megnézem a kapcsolddé epizddot
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Nézziik meg, hogy sikbarajzolhaté-e.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Dontstik el, hogy sikbarajzolhaté-e. Ha igen, rajzoljuk sikba.

D C
G

A B

b) Dontstik el, hogy sikbarajzolhaté-e. Ha igen, rajzoljuk sikba.
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G I
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c) Legalabb hany élt kell téréIniink ebbdl a grafbdl, hogy a megmaradt graf sikbarajzolhaté legyen?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy 100 ponta grafrél tudjuk, hogy 50 csics mindegyikének a foka legfeljebb 7 a méasik 50 cslcs foka pedig
legalabb 56. Hany éle van ennek a grafnak?

b) Egy konferencian 60-an vesznek részt. A résztvevék kbzll 20-an mar legaldbb 27 emberrel kezetfogtak, a tébbiek
pedig még csak legfeljebb 4 emberrel. Hany kézfogas tértént eddig?

c) Bizonyitsuk be, hogy egy G graf és a komplementere kbzll legalabb az egyik 6sszefligé.

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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A kdvetkezg grafok kdzul melyek izomorfak?

a)

M < |
0 53
P QB

Megnézem a kapcsolédo epizédot
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A koévetkezd grafok kdzil melyek izomorfak?

a)

G, G,

Megnézem a kapcsolédo epizddot

a) Maximalisan hany élt lehet hozzavenni az aldbbi grafhoz ugy, hogy egyszerd, sikbarajzolhaté gréfot kapjunk?

| | ’X
O 9 —0

b

b) Sikbarajzolhaté-e az alabbi graf? Ha igen, rajzoljuk le sikba Ugy, hogy az élei egyenes szakaszok legyenek, ha
nem, akkor bizonyitsuk be ezt.
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c) Sikbarajzolhaték-e az alabbi grafok?

d) Sikbarajzolhatok-e az alabbi grafok?

e) Sikbarajzolhat6-e az alabbi graf?
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Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Bizonyitsuk be, hogy minden egyszer(, sikbarajzolhaté grafban van olyan csucs, melynek foka legfeljebb 5.

b) Legyen G egy 13 pontd egyszer( graf. Bizonyitsuk be, hogy G és a komplementere koziil legalabb az egyik nem
sikbarajzolhaté.

c) Létezik-e olyan 4, 5, illetve 6 csucsu graf, amely izomorf a sajat komplementerével?
d) Az 1000 csucsu G graf nem tartalmaz kért, a komponenseinek szama 8. Hany éle van G-nek?

e) Egy faban csak két kiildonb6z6 fokszam fordul el8: az egyik fajta 7-szer, a masik 44-szer. Mi a széban forgé két
fokszam?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Hany csucsa van egy sikbarajzolhat6 3-regularis grafnak, ha a sikbarajzolas soran 20 tartomany keletkezik?

b) Egy versenyre 6 kilénb6z6 orszagbol érkeztek versenyzék. Bizonyitsuk be, hogy van kéztik két olyan versenyzé,
akiknek az orszaga nem hataros egymassal.

c) Egy versenyre kiilonb6z6 orszagbol érkeztek versenyzék. Legfeljebb hany orszagbdl indulhattak a versenyzék, ha
barmelyik két versenyz6 szomszédos orszagbdl érkezett?

d) Egy 20 csucsu, 3 komponensi grafnak 18 éle van. Mutassuk meg, hogy a komponensek kdziil pontosan kettd fa.

e) Egy 100 csucsu egyszer(i grafban minden pont foka legalabb 33. Mutassuk meg, hogy a grafhoz hozza lehet venni
egyetlen Uj élt gy, hogy a kapott graf dsszefligg6 legyen.

f) Mutassuk meg, hogy minden dsszefliggé grafoan van olyan csucs, melyet a grafbél elhagyva (az dsszes ra
illeszkedd éllel egyltt) 6sszefliggd grafot kapunk.

g) Rajzoljuk le az 6sszes 3, 4, illetve 5 pontu fat. (Az izomorfakat csak egyszer)

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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A kdvetkezg grafok kdzul melyek izomorfak?

a)
Gl GZ G?-
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Megnézem a kapcsolédo epizddot

A kdvetkezg grafok kdzul melyek izomorfak?

G, G, G,

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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A koévetkez§ grafok kdzul melyek izomorfak?
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Megnézem a kapcsolédo epizédot
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Déntsiik el, hogy sikbarajzolhaté-e.
Ha igen, rajzoljuk sikba.

a)

X
D

Megnézem a kapcsolddd epizddot

c)

Dontsiik el, hogy az alabbi grafok sikbarajzolhatdk-e.
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O

Megnézem a kapcsolddd epizddot

A kdvetkez§ grafok kdzil melyek izomorfak?

G, G, G,

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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