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2. OLDAL

Komplex szamok

Van itt két komplex szam: 27 = 4 + 31, 29 = 1 4 21.
21 + 29 =7 2129 ="

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Van itt két komplex szam:z; = 2 + 32,29 = 1 — 21.

21+ 29 =7 21 — 29 =1 2129 =7 A =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Alakitsuk szorzatta az aldbbi polinomokat.

a)z2 —9
b)z2 + 4
ozt —81

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Oldjuk meg az aldbbi masodoku egyenletet.
22+ 6x+13=0

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Hol helyezkednek el a komplex szamsikon azok akomplex szamok, amelyekre

a) |z — 41| < |2+ 2
b) |z —3+4| > 2
c) |z + 6+ 33| > |2z

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezziik el az aldbbi miveleteket.

a) (1+4) =7

o) (1—+/30) * (=1 4i)2 =7

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Adjuk meg a z = 1 + /31 komplex szam 6todik gyokét.

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/mik-azok-a-komplex-szamok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/muveletek-komplex-szamokkal
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/faktorizacio
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/faktorizacio
https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/a-komplex-szamok-abszoluterteke-halmazok-a-komplex-szamsikon
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/a-trigonometrikus-alak
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/gyokvonas-komplexben
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3. OLDAL

Adjuk meg a 8-adik egységgyokoket

Megnézem a kapcsolédo epizddot

z2=1+1 24 =7

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Vonjunk a z = 1 — /34 komplex szambél harmadik gyskat.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mennyi lesz az 1i-edik egységgy6kok szorzata és 6sszege?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a kdvetkezd m(iveleteket.

5/ —2461
1+2¢

o) (1+4)4(v/3+14)

2
© 1+4/3i

a)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket a komplex szamok halmazan!

a) (6 — )2z + 9+ 2% = 22
b)422 +42+17=0
0)22 +6i=0

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Végezziik el a kdvetkez6 miveleteket.
o (=18 10
4-3i
4/ 16 (1 _ 3
b) \/ 35 " (—1—1)

¢) 2 - (cos80° 4 isin80°) - (v/5 —i1/T5) "

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/n-edik-egyseggyokok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/az-exponencialis-alak
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/az-exponencialis-alak
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/ujabb-n-edik-egyseggyokok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok
https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok-1
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok-2

4. OLDAL
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Oldjuk meg az alabbi egyenleteket akomplex szamok halmazan!
a) (24 —1) - (22+7)=0

b) (2+1/3%) - 2° +2—/3i= -3

)220 + 44223 +8=0

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Adjuk meg exponenciélis alakba: —\/§+ 7

b) Hatarozzuk meg az alabbi komplex szam valds és képzetes részének 6sszegét.

12 V3+i
9"+

. 999
c) Adjuk meg a ( 21%_1) komplex szamot kanonikus alakban!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Egy a komplex szamsikon elhelyezked§ szabalyos hdromszdg kézéppontja az origd, egyik csicsaz| = 1+
Adjuk meg a tovabbi csucsait!

b) irjuk fel a komplex sikon annak a szabalyos haromszdgnek a cslcsait algebrai alakban, amelynek kézéppontja az
origo, és egyik csticsa a 21 = 1 + 27 pont!

¢) Adjuk meg az dsszes olyan komplex szamot, amelynek az egyik hetedik gydke megegyezik az egyik harmadik
gyoOkével!

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket akomplex szamok halmazan!

a)izd = 1. (1148

b) (1431901 + 4.2+ 2)(22 4+ 224+ 10) =0

6 _ 3=1,2 _
©) 2"~ 953 0

d)26 4+ 723 —-8=0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenleteket akomplex szamok halmazan!
a)z—|z| =141
b)[2| +2=2+1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

&5 MATEKING.HU - ALKALMAZOTT MATEMATIKA 1 FELADATGYUJTEMENY
4. OLDAL


https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok-3
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok-4
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok-5
https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok-6
https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/komplex-szamok/feladat-komplex-szamok-0
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Maradékosztalyok

Mennyi 90(7) ?

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/maradekosztalyok/maradekosztalyok-redukalt-maradekosztalyok
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6. OLDAL

Flggetlen és 6sszefiigg6 vektorok

Vektorteret alkotnak-e?

a) Komplex szamok

b) Masodfoku polinomok
c) Legfeliebb masodfoku polinomok

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsiik el, hogy az alabbi vektorok linearisan fliggetelenek vagy ésszefliggek.

1 2 3
n=|(1] w=[3]) un=|4
1 0 1

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Dontsik el, hogy az alabbi vektorok lineérisan figgetelenek vagy 6sszefliggek.

1 0 0
n=[0| wm=[3] n=|0
0 0 4

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

Toltsiik ki az alabbi tablazatot.

megadhaté-e ennyi vektor |megadhaté-e ennyi vektor,
ugy, hogy flggetlen legyen |hogy generator-rendszer
R3 -ban legyen R -ban

vektorok

szama

A jfwilr|—

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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https://www.mateking.hu/analizis-1/komplex-szamok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorterek
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/linearisan-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/a-generatorrendszer-es-a-bazis
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7. OLDAL

Legyena, b, c € R™ vektorok. Az alabbi 4llitasok kozil melyik igaz?

Q C lineérisan fuggetlen, akkora + Q +c, Q + ¢, C is linedrisan flggetlen.

|€ @

+c, b + ¢, ¢ generator-rendszer, akkor @, b,cis az.

)
I
Q
o +
|O"

c) Haa, 0, C lineéarisan flggetlen, akkora@ — Q Q — C,C — a is linearisan fliggetlen.

Haa, Q C lineéarisan fliggetlen, akkora — Q Q — C is linearisan fliggetlen.
e)Haa — Q Q linearisan fliggetlen, akkor @, Q C is linearisan fliggetlen.
fyHaa — b, b — c generator-rendszer, akkor a, b, ¢ is az.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Bontsuk fel av vektort az @, b és ¢ vektorokkal parhuzamos komponensekre.

4 1
v=| -4 a=1 0
2 -1
2 0
b= -3 c=1|1
1 1

b) Egy sikban vannak-e az@, b, ¢ vekiorok?

1 0 2
a=|-2] b=|-3] c=(-1
1 2 —4

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

a) Vizsgaljuk meg, hogy W altere-e R3 -nak, ha igen, adjunk meg egy bazist W -ben.

a
W= b a,be R
a+1
b) Vizsgéljuk meg, hogy W altere-e R*-nek, ha igen, adjunk meg egy bazist W -ben.
a a,b,c,de R
b a=>b
W = )
c és
d c=3d

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

&5 MATEKING.HU - ALKALMAZOTT MATEMATIKA 1 FELADATGYUJTEMENY

7. OLDAL


https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorrendszer-rangja-es-egyeb-erdekessegek
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/vektorok-eloallithatosaga
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/alterek
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8. OLDAL

Legyen a, b, ¢ R™-beli vektorok. Az albbi allitasok kdziil melyek igazak?

a) Ha ,Q,g linedrisan fliggetlen, akkora + Q Q —+ ¢, ¢ + a is linedrisan fliggetlen.

|

b) Haa, b, ¢ linearisan 6sszefiiggs, akkora + b, b + ¢, ¢ + a is linearisan dsszefliggs.

|

+b,b + ¢, ¢ + a generator-rendszer, akkor a, b, c is az.

c) Ha

e

d)Haa + b, b + ¢, ¢ + a linearisan fggetlen, akkor a, b, ¢ is az.

|

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Vizsgaljuk meg, hogy W C V halmaz altére-e V-ben. Ha igen, adjunk meg a dimenziojat és egy bazisat.

a
W= b a,bec R
a—b

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az alabbi bazist alakitsuk at ortogonalis bazissa a Gram-Schmidt-ortogonalizacié segitségével.

1 3 2
b=(1] b=(1] =2
2 1 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Vizsgaljuk meg, hogy V altere-e R® -nak, ha igen, adjuk meg a dimenziészamat és egy bazistV-ben.

T
V= y| eR:3x—Ty+42=0
2

b) Vizsgaljuk meg, hogy W altere-e R -nek, ha igen, adjuk meg a dimenziészamat és egy bazist ¥/ -ben.

W= ER':52; —8xy+4x3 — 24 =0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Legyenek U, U és W linedrisan fuggetlen vekiorok R"-ben. A p valds paraméter milyen értékeire teljesil, hogy az
a=u-—u, Q =u+twc=u+v—w, c_l = p- U + U + W vekiorok szintén linearisan fliggetienek?

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/nehany-erdekesseg-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorokrol
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/egy-alteres-feladat
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/a-gram-schmidt-ortogonalizacio
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-0

9. OLDAL
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Déntstik el, hogy az @, b, ¢ vektorokbdl 4ll6 vektorrendszer bazis-e R3 -ban, és ha igen, akkor hatarozzuk meg ad
vektor koordinatavektorat eszerint a bazis szerint.

1 4
a=1[(3] b=|-1
1 2
7 2
c=138 d=| -7
5 0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hatérozzuk meg az alébbi, R3 -beli vekiorok generalt alterét. Amennyiben ez az eltér egyenes vagy sik, adjuk meg az
egyenletét vagy egyenletrendszerét.

4 5 13
aa= |3 b=12 c=11

0 1 5

1 —4 3
a=|-2] b=| 8 c=| -6

3 ~12 9

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Az R"™belia, b, ¢ vekiorok lineérisan fiiggetlenek. Igaz-e, hogy ekkoraza +b +c,a +b +3c,3a+b + ¢
vektorok is biztosan lineédrisan flggetlenek?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Alteret akot-e R2-ben azon (z,y) vektorok halmaza, melyekre teljesiil, hogy 2 = y2?

b) Alteret akot-e R3 -ban azon (:E, Y, z) vektorok halmaza, melyekre teljesil, hogy TY = y2?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-1
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-2
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-3
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
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10. OLDAL
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Adjunk meg R pen egy, az U, U, és W vektorokat tartalmazé bazist, majd irjunk fel ebben a bazisban aza
koordinatavektorat.

2 0
3 1

U = V=

- 4 B 2
4 6
0 8
0 9

u = V=

- 1 - 11
1 -1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok/feladat-fuggetlen-es-osszefuggo-vektorok-5

11. OLDAL
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Egy kis geometria

Adott egy kocka. Az A cslcsabdl kiindul6 3 oldalvektor segitségével fejezziik ki az alabbi vektorokat.

—
a) AG ="
=
by FH =7
—
c)CE ="

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Milyen hosszti aza = (2, 4) vektor?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Allapitsuk meg T értékét gy, hogy aza = (x,3) és b = (5, 2) vekiorok egymasra merélegesek legyenek.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az @ = (3, 2) vektor +90°-os és -90°-0s elforgatottjt.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

3
irjuk f8l a P(7,8,9) ponton atmené ésv = | 2 | iranyvektord egyenes egyenletét.

0

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) irjuk fol a P(3,5) ponton 4tmend és a4 + Y = 6 egyenlet(i egyenesre meréleges egyenes sikbeli egyenletét.

z—1 _ y—2 _ 2-1

4 6 9

b) irjuk fél a P(3,5, 7) ponton atmend és az
térbeli egyenletét.

egyenletrendszer(i egyenesre merdleges sik

c) irjuk 8l aP(1, 1) és Q(3,5) ponton atmend egyenes sikbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

irjuk fol a P(1,4,1) aQ(3,5,7) és az R(6,5,2) pontokon 4tmen sik térbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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Szamitsuk ki az alabbi vektorok vektoridlis szorzatat.

2 5
qa=(4] b=|3 axb="7
1 2

b) irjuk fél a P(1,1) és Q(3,5) ponton 4tmens egyenes sikbeli egyenletét.
c) Irjuk 81 a P(1,4,1) aQ(3,5,7) és az R(6,5,2) pontokon atmens sik térbeli egyenletét.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

a) Adjuk meg ezeknek az egyeneseknek a metszéspontjat.

=T _y-9 _ 24
€11 =75 T3
e =1 ytl 242
279 T 75 T T3

b) Adjuk meg a7 — 4y + 2z = T ésalb — Ty + z = 21 egyenleti sikok metszésvonalanak
egyenletrendszerét.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A2x + 1y — 3z = 2 egyenletii 7 és azx + Ty + 3z = 21 egyenletii So sikokrdl dontsiik el, hogy
a) rajta van-e a P(5; 1; 3) pont az S és az Sy metszésvonalan,
b) meréleges-e egymasra Sy és S ?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

" . . . — 1— —
Atmegy-e az origén az S sik, amely tartalmazza a P(2; —1;4) pontot és az % = Ty = %

egyenletrendszer(i € egyenest?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Tartalmazza-e az R(1; 3;4) pontot az a sik, amelyet a P(1; 7; —1) és aQ(11;9; —5) pontokat dsszekts
egyenes a P-ben merdlegesen dof?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az e egyenesrél tudjuk, hogy merdlegesen défi azx + 2y + 3z = 6 egyenlet(i sikot az (1;1; 1) pontban, az f
egyenesrd| pedig, hogy atmegy az (5;2; —1) ponton és a (13;4; —5) ponton. Déntsik el, hogy e-nek és f-nek
van-e kézds pontja.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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13. OLDAL
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Van-e az A(—1; —2;1), B(3;1;3), é6s C(7; 6; 3) pontokat tartalmazé siknak olyan pontja, amely azy-tengelyre
esik? Ha igen, melyik?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

. 3— —

Az e egyenes egyenletrendszere T = % = % az f egyenes egyenletrendszere pedig _i2 = Ty = 2102.
Déntsiik el, hogy € és f parhuzamosak-e. Ha igen, akkor hatarozzuk meg annak a siknak az egyenletét, amely
mindkett6t tartalmazza.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

5 — ., . o
Hatarozzuk megazx — 4 = % = 232 egyenletrendszer(i € egyenes minden olyan PP pontjat, amelyre a P-t a

Q(7;12;4) ponttal 8sszekots f egyenes meréleges e-re.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

A p paraméter milyen értékére esnek egy sikba az A(2;3;3), B(3;4;1), C(4;6;2), és D(p;2;5) pontok?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

4— — .
Parhuzamos-e az 5$1T)3 = 5y =3 22z egyenletrendszer( egyenes a6z + y + 7z = 91, illetve az

5x + 2y = 79 egyenletti sikok metszésvonalaval?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

irjuk fel annak az egyenesnek az egyenletrendszerét, amely atmegy aP(12; 1; 7) ponton és mer8legesen metszi

_o_ Y2 __ 21
az T 3——3 =—

egyenletrendszerl egyenest.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/egy-kis-geometria/feladat-egyenesek-es-sikok-6
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/egy-kis-geometria/feladat-egyenesek-es-sikok-7
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/egy-kis-geometria/feladat-egyenesek-es-sikok-8
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/egy-kis-geometria/feladat-egyenesek-es-sikok-9
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Matrixok és vektorok

Végezzik el az alabbi mlveleteket.

a)3_(5 7 —2)
2 2 1

)-03)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrixok transzponalt matrixait!

2 3 5
aaA=|1 4 1
2 5 7
b)B:<5 7 —2)
2 2 1
5 1 7
ogC=11 4 2
7 2 6

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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15. OLDAL

Végezzik el az alabbi miveleteket.

1
a)3- 3
4
b)
7
4
9(3 2 5)-|1
2
3
dl2]-(4 1 2)
5

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi két vektor altal bezart szdget.

3 1
a= 1|4 b=11
5 4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Van itt néhany vektor, és végezziik el velik a kdvetkezd miveleteket.

1 3 1 3
A=12 0 4 b=114
31 7 5
1
(317 o
4
E=<25T7>
a)A-b
byA-C
c)A-C*
db*-d
eb-d*
f) A2

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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17. OLDAL

Determinans, sajatérték, sajatvektor

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

3 5
A=
i (2 7)

2 5 4
bpA=13 1 7
4 1 1

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrix determinansat.

2 3 5 1

4 3 -2 -5
-4 -1 5 7

6 6 3 -4

A=

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

—
w
N

1
0
1
8
1
,)
1
5)
1
)
2

8/

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Sy O W Ut Ww oS W Ot w o
B O N oty ©O NN ot O

OB H OR AR O KHFHO

()
()}
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/determinans-sajatertek-sajatvektor/mi-az-a-determinans
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/determinans-sajatertek-sajatvektor/a-kifejtesi-tetel
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
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Az alabbi matrixnak milyen p paraméter esetén |étezik inverze, milyen p paraméterre lesz a determinansa éppen 0,
illetve milyen p paraméterre lesz az A- T = Q egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa.

1 3 1
A=12 1 1
3 4 p

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Cramer-szabaly segitségével.
3xr; 4+ 229 —x3 =14

T+ X9 +x3="7T

22, + 9 + 223 = 10

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Adott az A 2x2-es matrix, és nézzik meg, hogy sajatvektora-e ennek az U, és a vektior.

() () -0

1 2
b) Szamoljuk ki az A = (8 1 matrix sajatértékeit és sajatvektorait.

Szamitasaink soran a bazis transzformaciot hasznaljuk.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Adott az A 2x2-es matrix, és nézzik meg, hogy sajatvektora-e ennek az U, és a v vekior.

(1) () )

1 2
b) Szamoljuk ki az A= (8 1 matrix sajatértékeit és sajatvektorait.

Szamitasaink sordn a Gauss eliminaciot hasznaljuk.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A bazis transzformacié segitségével nézzik meg ennek a 3x3-as matrixnak a sajatértékeit és sajatvektorait.

211
A=11 2 1
11 2

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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19. OLDAL

A Gauss eliminacio segitségével nézzilk meg ennek a 3x3-as matrixnak a sajatértékeit és sajatvektorait.

2 11
A=11 2 1
1 1 2

Megnézem a kapcsolédé epizddot

A bazis transzformacio segitségével allitsuk el6 ennek a 3x3-as matrixnak a diagonalis alakjat.

2 00
A=10 1 1
0 4 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A Gauss eliminacio segitségével allitsuk elé ennek a 3x3-as matrixnak a diagondlis alakjat.

2 00
A=10 1 1
0 4 1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Vannak itt ezek a matrixok, déntsuk el, hogy milyen definitek.

2 31 -2 3 1
A=11 2 2 B=|1 -4 2
2 1 4 1 -6 1
2 3 1 1 11
C=111 2 D=2 1 2
1 11 1 01

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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19. OLDAL


https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/determinans-sajatertek-sajatvektor/egy-3x3-as-matrix-sajatertekeinek-es-sajatvektorainak-kiszamolasa-gauss
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v
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20. OLDAL

Szamoljuk ki az A matrixhoz és & vektorhoz tartozé kvadratikus alakokat.

(1) = ()
5 1 B Lo

2 4 7 1
bA=14 3 6 z=|
7 6 5 T3

c) Adott a Q) () kvadratikus alak, hatarozzuk meg ebbél az. A matrixot.
Q(x) = b2 — 222 + 4a2 + 8z 2y + T 223 — 6293

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Dontsik el az alabbi kvadratikus alakok definitségét.
a) Q(z) = 3a2 + 4a2 + 922 + 4y 29 + 2123 + 102933
b) Q(z) = —ba? — 2x2 — 8a2 + 6x1 2y — 2213 + 22023

Megnézem a kapcsolddo epizédot

4
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21. OLDAL

Linearis egyenletrendszerek, matrixok inverze

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
T+ 2x9+ 23 =28
201 + 9 —2x3 =1
201 — X9+ 23 =3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformaciéval.
T+ Ty —x3+24 =4

T —x3+ x4 =2

209 + x4 = 8

T1+xTy=95

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert Gauss eliminaciéval.
T+ Ty —x3+24 =4

T —x3+ x4 =2

209 + x4 = 8

T1+xT4=0>5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a bazis transzformacio segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
2x1 + a9 =2

3r, +2xy +23=5
b)
T+ 9+ 13 =3
2x1 + 9 =2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a Gauss eliminacié segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
201 + a9 =2

31 +2x9+23=5
b)
T1+To+x3=3
2z + a9 = 2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformacié segitségével.
21 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — by = 2

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Gauss eliminacio segitségével.
201 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — Sy = 2

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Az O és ﬁ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkez6
egyenletrendszernek? A feladatot a bazis transzformacié segitségével oldjuk meg.

T+ 9+ 13 =4
2x1 + 9+ 23 =25
T+ 2x9 +ax3 =

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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Az aés ﬂ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkezd
egyenletrendszernek? A feladatot a Gauss eliminacié segitségével oldjuk meg.

T, +axy+x3 =4
2 + X9+ 23 =25
T, + 2xy + axs =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az q, ﬂ és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkez§
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg bazis transzformacidval)

T+ xs+2x3+24 =0
Ty+2x3+14 =1

2x9 + 43 +yxy =4
3xy + 623 4+ 314 = @

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az o, 5 és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kévetkez6
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg a Gauss elinimé&cié segitségével)

T+ Xy + 223 + 14 = B
Ty +2x3+ x4 =1

2zy + 4y + yry =4
3xy 4 63 4+ 314 =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A : R?2 — R? linearis transzformécié az (1,2) ésa(3,4) vektorhoz is az (5, 6) vektort rendeli. irjuk fel
matrixat, majd hatarozzuk meg dim I'mg és dim K er értékét.

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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Bazis transzformacio segitségével szamitsuk ki a

At
u=|,| u=|,
1) 1
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2

vektorokbol &llé vektorrendszer rangjat, illetve allapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitséglikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

A Gauss eliminacio segitségével szamitsuk ki a

0o [r
u=|l,] 2=,
1} 1)
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2)

vektorokbol &llé vektorrendszer rangijat, illetve allapitsuk meg, hogy eléallithato-e segitségiikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az a4, a9, ag fuggetlen vekiorok, és

i~

UL =01 — 203 + a3
Vg =01 +0a3
v3 = 3a; + 2a9 + ag

Mekkora a v1, V9, U3 vektorrendszer rangja, illetve elallithaté-e veliik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a bazis transzformacié segitségével végezzik.

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-bazistranszf
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/vektorrendszer-rangja-es-vektorok-eloallithatosaga-bazistranszf
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25. OLDAL

Az a1, ag, ag fuggetlen vektorok, és

v =0 —20 ta
V2 =01+03
v3 =3a; +2a3 +a3

Mekkora a v1, V9, V3 vektorrendszer rangja, illetve eléallithaté-e velik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a Gauss eliminacio segitségével végezzlk.

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Szamoljuk ki az alabbi matrix inverzét a bazis transzformacio segitségével.

3 2 -1
A=111 -1
21 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az alabbi matrix inverzét a Gauss eliminacié segitségével.

3 2 -1
A=111 -1
2 1 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzeit a bazis transzformécié segitségével.

A::<1 3 4)
01 1

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzeit a Gauss eliminacié segitségével.

A::(l 3 4)
01 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/vektorrendszer-rangja-es-vektorok-eloallithatosaga-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-bazistranszf
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/az-inverz-nem-negyzetes-matrixoknal-bazistranszf
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/az-inverz-nem-negyzetes-matrixoknal-gauss
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A p és g valds paraméterek minden értékére adjuk meg az alabbi egyenletrendszer megoldésainak a szamét. Ha az
egyenletrendszernek végtelen sok megoldésa van, akkor a p és g ezen értékeire adjuk meg az sszes megoldast.
(Oldjuk meg a bazis transzformacié segitségével)

T+ X9+ 23— T2y =8

4y + 4y + 3 — 284 = 23
521 + 319 —x3 — 31y = 14
20, +p-x4=4q

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A p és g valds paraméterek minden értékére adjuk meg az alabbi egyenletrendszer megoldésainak a szamét. Ha az
egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa van, akkor a p és q ezen értékeire adjuk meg az 6sszes megoldast.
(Oldjuk meg a Gauss elinimaci6 segitségével)

T+ X9+ 123 — T2y =8

4z, 4 4xy 4+ 23 — 2814 = 23
5x; + 3xg —x3 —3lxy = 14
20, +p-x4=4q

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Déntsuk el, hogy a p és g valés paraméterek milyen értékeire van megoldésa az aldbbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az 6sszeset.

(Oldjuk meg a bazis transzformacio6 segitségével)
x] — 3xy — 1dxg = —17

2x¢; —6xy — 283 +p-xy =q—34

3x; — Ty — 363 +4p - x4y = 49 — 37

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Déntsuk el, hogy a p és g valés paraméterek milyen értékeire van megoldésa az alabbi egyenletrendszernek.
Ha van megoldas, adjuk is meg az 6sszeset.

xy — 3xy — 145 = —17

221 —6x9 — 2823 +p-ry =q—34

3x; — Taxg — 363 +4p- x4 = 49 — 37

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-bazistranszformacio
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-bazistranszformacio-0
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio-0
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Dontslk el, hogy a p valés paraméterek mely értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az dsszeset.

(Oldjuk meg a bazis transzformacio6 segitségével)
T+ 329+ 523 =T

2x, + 92y + 1623 = 17

T +p-Tat+p-T3=>5

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontslk el, hogy a p valés paraméterek mely értékeire van megoldasa az alabbi egyenletrendszernek. Ha van
megoldas, adjuk is meg az 6sszeset.

(Oldjuk meg a Gauss elinimaci6 segitségével)
21+ 329 +523="7T

2x, + 92y + 1623 = 17

Ty +p-Ty+p-T3=95

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az alabbi matrix inverzét, majd déntsik el, hogy a p valés paraméter mely értékeire nem létezne az
inverzmatrix.

(Oldjuk meg a bazis transzformacié segitségével)

2 4 0
3 6 »p
6 13 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrix inverzét, majd déntsik el, hogy a p valos paraméter mely értékeire nem létezne az
inverzmatrix.

(Oldjuk meg a Gauss elinimaci6 segitségével)

2 4 0
3 6 »p
6 13 1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-bazistranszformacio-1
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio-1
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-bazistranszformacio-2
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-egyenletrendszerek-matrixok-inverze/feladat-egyenletrendszer-gauss-eliminacio-2
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Linearis leképezések

Adjuk meg az x tengelyre val6 tikrdozés matrixat 22 -ben.

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Tiukrozzlk az x tengelyre a ¥ vektort, ha

a)v 2 és a bazis vekiorok: a 1 ésa 0
- ZISV : — —
=" \2 L7 Vo) 72 1
b) 2 és a bazis vekiorok: @ 1 ésa -1
- ZISV : g —
= \2 L7 \1)7= 1

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Ellen6rizziik, hogy az alabbi leképezések linearis leképezések-e, ha igen adjuk meg a képteret, a magteret és a
transzformacié matrixat.

2 R — R? ¢<Z) — (“21) a,beR

b) R2 — R2 ‘P<Z) — (“gb> a,bER

a a+b
oR — R3 olb]l=| a-b a,b,ce R
c c

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Ellendrizzik, hogy az alabbi leképezések linearis leképezések-e, ha igen adjuk meg a képteret, a magteret és a
transzformacié matrixat.

a a—>b
R — RS olb]l=|b-a a,b,ce R
c c

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg a sajatértékeit, sajatvektorait, ha van, akkor a sajatbazisat és a diagondlis alakjat:

a a—b
R} - R? plbl=|b—-a a,b,ce R
c c

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/linearis-lekepezesek-es-matrixaik
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/vektorok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/linearis-lekepezesek-matrixa-20
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/linearis-lekepezesek-vizsgalata
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/sajatbazis-diagonalis-alak
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/sajatbazis-diagonalis-alak-2
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Ellendrizzik, hogy az alabbi leképezések linearis leképezések-e, ha igen adjuk meg a képteret, a magteret és a
transzformacié matrixat, adjuk meg a sajatértékeit, sajatvektorait, ha van, akkor a sajatbazisat és a diagonalis alakjat.

a a—b
R} - R? plbl=|bb-c a,b,ce R
c c—a

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg a R? pen az x tengelyre tlkrozés, az origd kdzéppontl 0-szdg( forgatas, és az origéra tikrozés
matrixait.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A sik transzformacioi kdzul melyek dimenzi6 tart6 transzformaciok?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsiik el, hogy az alabbi matrixok kézll melyek hasonléak.

2 00
A=10 1 1 B = )
0 4 1 0 0
2 1 -1 1 3 1
C=11 1 1 D=2 1 2
-2 1 1 1 01

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Létezik-e olyan ¢ : R? — R? linedris transzformacio, mely az (1, 0) vektorhoz, az (1, 1) vektorhoz, és az
(1,2) vektorhoz is az (1,2) vektort rendeli? Ha igen, adjuk meg a matrixat.

b) Létezik-e olyan ¢ : R2 — R? linearis transzformacio, mely az (1,2) vektorhoz, az (5,4) vektorhoz, és a
(3,3) vektorhoz is a (2, 1) vektort rendeli? Ha igen, adjuk meg a matrixat.

c) Létezik-e olyan ¢ : R2 — R3 linearis transzformacio, mely az (1,2) vektorhoz, a (2,5, 5) vektort, és a (2, 1)
vektorhoz is a (4, 1, 1) vektort rendeli? Ha igen, adjuk meg a matrixat.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A : R? — R? linearis transzformacio az (1,2) és a (3,4) vektorhoz is az (5, 6) vektort rendeli. rjuk fel
matrixat, majd hatarozzuk meg dim I'mp és dim Kery értékét.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/sajatbazis-diagonalis-alak-3
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/nehany-nevezetes-linearis-lekepezes-es-matrixa
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/hom-v1v2
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/hasonlo-matrixok
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/feladat-linearis-lekepezesek
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/feladat-linearis-lekepezesek-1
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Adott egy ¢ : B3 — R3 linearis transzformacio matrixa. Hatérozzuk meg dim I'mgp és dim Kerep értékét.

5 4 3
1 11
1 11

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/linearis-lekepezesek/feladat-linearis-lekepezesek-0
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Oszthatésag

Végezzik el az alabbi feladatokat:
a) Az 5728 oszthat6-e 3-mal?

b) A 4758 oszthaté-e 3-mal?

c) Az 52742 oszthaté-e 4-gyel?

d) A 61524 oszthat6-e 4-gyel?

e) A 3714 oszthat6-e 6-tal?

f) A 4326 oszthat6-e 9-cel?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Mennyi a 36 és 25 legnagyobb kdzds osztoja?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Bizonyitsuk be, hogy a 3-nal nagyobb ikerprimszamok dsszege oszthat6é 12-vel!
b) Melyek azok a p primszamok, amelyekre 2p — 1 és 2p + 1 is prim?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Adjuk meg az 1960 primtényezds felbontasat!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hogyan bonthaté fel a 360 a2k alaku szamok vilagaban?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) lgazoljuk, hogy ha egy derékszdgil hdromszdg oldalainak mér8szamai egészek, akkor legaldbb az egyik befogd
mérfszama paros.

b) Igazoljuk, hogy ha egy derékszdgli haromszdg oldalainak mérészamai egészek, akkor az egyik befogé mérészama
oszthaté 3-mal.

¢) lgazoljuk, hogy ha egy derékszdgli haromszdg oldalainak mér8szamai egészek, akkor van kdztik legalabb egy
Ottel oszthaté.

d) lgazoljuk, hogy barmely paratlan szam négyzetébdl 1-et elvéve 8-cal oszthaté szamot kapunk.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/oszthatosag-maradekos-osztas
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/legnagyobb-kozos-oszto-relativ-primek
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/primek
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/a-szamelmelet-alaptetele
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/a-primekrol-szakszeruen
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/negyzetszamok
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a) Igazoljuk, hogy ha 7 paratlan szam, akkor 9 osztéja 11™ + 7"-nek.

b) Milyen 12 természetes szam esetén oszthatd az alabbi kifejezés 16-tal?
17" +n

c) Igazoljuk, hogy ha 1 paratlan, akkor 37 oszt6ja az alabbi kifejezésnek.
14921943194 4194 ... 3619

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Milyen pozitiv egész ni-re lesz a 6 osztéja az1 + n% + n? + 3™-nek?
b) Bizonyitsuk be, hogy 7 osztéja 33344 + 444 333 hak.
c) Bizonyitsuk be, hogy 9 osztéjad’ — 3n — 1-nek.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Bizonyitsuk be, hogy ha egy 5-nél nagyobb primszam négyzetét 30-cal osztjuk, akkor maradékul 1-et vagy 19-et
kapunk.

b) Hatarozzuk meg a p, q, T primeket Ggy, hogy ap4 + q4 +m -3 kifejezés értéke szintén prim legyen.

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Bizonyitsuk be, hogy ha 2™ — 1 primszam, akkor 72 is primszam!

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/trukkosebb-tortenetek-oszthatosaggal
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/feladat-oszthatosag
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/feladat-primek
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/oszthatosag/feladat-primek-0

33. OLDAL
&5 MATEKING.HU - ALKALMAZOTT MATEMATIKA 1 FELADATGYUJTEMENY

Euklideszi algoritmus & Diofantoszi egyenletek

Az Euklideszi algoritmus hasznalataval allapitsuk meg a kdvetkez6 szamok legnagyobb kdzds osztéjat.
a) 161 és 119
b) 221 és 299
c) 189 és 161

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Oldjuk meg az alébbi Diofantoszi egyenleteket.
a) 13z 4+ 8y =17

b) 12z + 8y = 10

c) 12z + 20y = 28

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Bizonyitsuk be, hogya = 21 + 5 és b = 2n + 3 relativ primek barmely 7 egész szamra.

b) Van itt ez a tort:

12n+7
n+4

Létezik-e olyan 11 egész szam, amire ez a t0rt egyszerdsithetd 5-tel?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi Diofantoszi egyenletet.
24z + 39y =10

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az aldbbi Diofantoszi egyenletet.
10z 4 4y =12

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Oldjuk meg az alabbi Diofantoszi egyenletet.
26z + 10y = 12

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/euklideszi-algoritmus-diofantoszi-egyenletek/diofantoszi-egyenletek
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/euklideszi-algoritmus-diofantoszi-egyenletek/a-legnagyobb-kozos-oszto
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/euklideszi-algoritmus-diofantoszi-egyenletek/feladat-diofantoszi-egyenletek
https://www.mateking.hu/alkalmazott-matematika-1/euklideszi-algoritmus-diofantoszi-egyenletek/feladat-diofantoszi-egyenletek-0
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Oldjuk meg az alabbi Diofantoszi egyenletet.
8x 4+ 6y = 16

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Oldjuk meg az aldbbi Diofantoszi egyenletet.
46z + 26y = 154

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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35. OLDAL

Kongruenciak

a) Bizonyitsuk be, hogya =bmod m = a-c=b-cmod m
b) Bizonyitsuk be, hogya - ¢ = b - ¢ mod m = a = b mod m

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Mennyi (p(7) ?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Mennyi ¢(12), ¢(16) és (100) 2

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Bizonyitsuk be az Euler-Fermat tételt.

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

9 2046

a) Mi az utolsé két szamjegye al78 -nak?

b) Mi az utols6 két szamjegye az alabbi szamnak?

394959

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

KeressUk azokat az & egész szdmokat, amikre
a)24x =13 mod 7

b) 13z = 11 mod 120

¢) 13z = 611 mod 120

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Keressik azokat az  egész szamokat, amikre
a) 592 = 11 mod 120
b) 23z = 63 mod 43

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Keresslk azokat az & egész szdmokat, amikre
a) 2z = 14 mod 12

b) 4 = 36 mod 16

¢) 14z = 30 mod 18

d) 6z = 10 mod 22

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi Diofantoszi egyenleteket.

a)dr +4y =13
b) 13z + 36y = 56
c)dx + 6y =13

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alébbi kongruencia rendszereket

a)
x =T mod 12
=9 mod 10
b)
4r =3 mod 5
5z = 6mod 7

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Milyen maradékot ad 66-tal osztva ez a szam?

66 6361

b) Milyen maradékot ad 1023-mal osztva ez a szam?

1025 1005

c) Milyen maradékot ad 65-tel osztva ez a szam?

138 139

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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Mi lesz az utols6 két szamjegye ennek az aldbbi szamoknak?

a) 303404

b) 3321

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Mi lesz az utolsé két szamjegye ennek az aldbbi szamoknak?

a) 159161
b) 4949”

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Oldjuk meg az alabbi linearis kongruenciakat.
a) 8x = 30 mod 28

b) 2z = 7 mod 33

c)47x =1 mod 53

d) 92 = 1 mod 88

e) 8 = 29 mod 27

f) 322 = 7 mod 47

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Egy 1 egész szam 115-sz6r6se 110-zel nagyobb maradékot ad 344-gyel osztva, mint maga azr szam. Milyen

maradékot adhat 72 344-gyel osztva?

b) Az 1 pozitiv egész szamra43n — 1 utolsé két szamjegye megegyezik 21 + 2 utolsé két szamjegyével. Mi ez a

két szamjegy?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Mely egész szamokra teljesil, hogy 7-tel osztva 2, 9-cel osztva 3 maradékot adnak?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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