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Grafok bejarasa és grafalgoritmusok

Egy graf feszitéfaja a graf minden csicsat tartalmazé fa részgraf. Feszitéfabdl altalaban tébb is van.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

A minimalis feszitéfa egy grafban a legkisebb élsulyu feszitéfa.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

A Kruskal algoritmus segitségével minimalis feszit6fat lehet megtalaini.

Az els6 1épés, hogy keressiik meg a grafban a legkisebb sulyd élt. Ha tébb azonos silyu él van, akkor valasszuk ki
azt, amelyikhez kedvlnk van.

Ezek utan beléplink egy ciklusba, ahol minden Iépésben az eddig még ki nem valasztott élekre alkalmazzuk az el6z6
Iépést Ugy, hogy ne keletkezzen kér. Ha mégis kor keletkezne, akkor a legutolsé olyan élt, amelynek hozzavétele
soran a kort kapjuk, tordljik.

Ezt addig csinaljuk, amig kész nem vagyunk.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Grafok egy adott pontjabdl vald feltérképezésére alkalmas mddszer a szélességi keresés (BFS = Breadth-first
search).

Mikodése:

Elindulunk egy adott pontbdl, és megkeressiik az 6sszes szomszédos pontot. Ezek az 1 egység tavolsagra 1évé
szomszédok és mindegyikre ragasztunk egy 1-es cimkét.

Most ezeknek keressiik meg az 1 egység tavoli szomszédjait. De csak azokat, akiken még nincsen cimke.
Ok a kiindulé ponttdl 2 egység tavolsagra vannak és 2-es cimkét kapnak.

Ha valamelyik 2-es szomszédba tdbb él is vezet, akkor csak az egyiket hagyjuk meg. Mindegy melyiket.
Az algoritmus aztan igy folytatédik, és szép lassan végez.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A DFS (Depth-first search) algoritmus a graf mélységi bejarasa.
A DFS algoritmus lényege, hogy elindulunk egy Gton, és megylnk, amig csak tudunk.

Amikor elakadunk, mert mar nem tudunk Ggy tovabbmenni, hogy olyan pontba jussunk, ahol még nem jartunk, akkor
visszamegyUnk egészen addig, ahonnan még lehet félderitetlen pontok felé haladni.

Amikor Ujra elakadunk, megint visszamegyulnk, és ezt ismételjiik, amig az egész grafot be nem jartuk.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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A BFS és DFS algoritmusok végrehajtasa soran a grafnak egy-egy feszit6fajat kapjuk. Ezeket nevezzik BFS és DFS
fanak.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy gréf csucsainak bejarasara van egy nagyon specidlis médszer, amit Hamilton kérnek nevezink, és az a lényege,
hogy egy olyan kérén haladunk végig a grafban, amely a graf 6sszes pontjat tartalmazza.

Hamilton kor Iétezésének sziikséges feltétele:

Ha egy grafbél k darab csucsot kitorlink (a bel8le kiindul6 élekkel egytt), akkor a megmaradé grafnak Iegfeljebbk
darab komponense lehet.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A Hamilton Gt egy olyan Gt, amely a graf minden csucsat tartalmazza.
Hamilton 0t Iétezésének sziikséges feltétele:

Ha egy grafbol k darab cstcsot kitorliink (a bel6le kiindulé élekkel egyitt), akkor a megmaradd grafnak legfeljebb
k -+ 1 darab komponense lehet.

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

A Dirac-tétel azt mondja ki, hogy ha egyG egyszer(, n > 3 cslcsut grafban minden csucs foka Iegalébb%, akkor a
grafban van Hamilton kér.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az Ore-tétel azt mondja, hogy ha egyG egyszerl, n > 3 csticsu grafban barmely Vl és V} nem szomszédos
csucsra d(V;) + d(V}) > N teljesul, akkor a grafban van Hamilton kér.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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