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Kromatikus szam, klikk, perfekt grafok

A legkevesebb szint, amivel egy graf csucsait kiszinezhetjik Ggy, hogy a szomszédos cslcsok ne legyenek egyforma
szinliek, a graf kromatikus szamanak nevezzik.

Jele: X(G).

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy G egyszerii grafban klikknek nevezziik azokat a részgrafokat, amelyek telies grafok.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy graf klikkszama a grafban taldlhaté maximalis klikk elemszama.
A G graf klikkszamat w(G)-vel jeldljiik.

Minden grafban a klikkszam alsé becslés a kromatikus szamra:
w(G) < x(G)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

AG grafban a G részgraf feszitett részgraf, ha barmely két csucs aG' grafban pontosan akkor szomszédos, ha G-
ben is szomszédos.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Ha egy GG graf minden G’ feszitett részgrafjara igaz, hogy
w(G') = x(G')
akkora G grafot perfekt grafnak nevezzik.

Ha egy graf perfekt, akkor a kromatikus szama egyenl8 a klikkszamaval. Az allitas forditva nem igaz, abbdl, hogy
w(G’) = X(G’) meég nem kdvetkezik, hogy a graf perfekt.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

w(G) < x(G) < A(G) +1
ahol w(G) a gréaf klikkszdma, X(G) a kromatikus szama és A(G) a maximalis fokszama.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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A mohd szinezés egy algoritmus a grafok szinezésére.

Lényege, hogy sorba rakjuk a graf cstcsait, és elkezdjik szinezni Ggy, hogy minden csucs szinezéséhez a lehetd
legkisebb sorszamu szint hasznaljuk. Ezt addig folytatjuk, amig az &sszes csucs ki nem lesz szinezve, és igy
elhasznalunk legfeljebb A(G) + 1 darab szint.

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Ha G nem teljes graf, vagy paratlan csucsu kér, akkor
x(G) <A(G)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Egy G grafban azt a legkisebb szamot, amire a grafnak mar van j6 élszinezése, aG graf élkromatikus szamanak
nevezzlk.

Jele: Xe

Megnézem a kapcsolddo epizédot

A Vizing-tétel a grafok élkromatikus szamara ad alsé és felsd becslést:
A(G) < x(G) < A(G) +1

Vagyis a G egyszer( grafok két osztalyba sorolhatdk:

Els6 osztaly: X (G) = A(G)

Mésodik osztaly: X (G) = A(G) + 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az intervallumgraf egy olyan graf, melynek csucsai megfeleltethetéek a valdés szamok egy-egy intervalluméanak, és
két csucs kdzott akkor vezet él, ha a nekik megfeleltethetd két intervallum metszete nem (ires.

Az intervallumgrafok mindig perfekt grafok.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy G grafot paros grafnak neveziink, ha csticsainak aV' (G) halmaza felbonthaté az A és B diszjunkt
részhalmazokra, Ugy hogy A-n és B-n beliil nem vezetnek élek.

A paros grafok kromatikus szama 2, élkromatikus szamukra pedig Kénig Dénesnek van egy remek tétele:
Ha G paros graf, akkor X (G) = A(G)

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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Jan Mycielski lengyel matematikust nyugtalanitotta az a kérdés, hogy Iéteznek-e olyan grafok, amelyeknek a
kromatikus szama nagyon nagy, de a klikkszama csak 2.

Létrehozott egy konstrukciot, amivel olyan grafokat lehet alkotni, amelyek klikkszama 2, a kromatikus szamuk pedig
barmilyen nagy lehet. Ezeket a grafokat Mycielski-grafoknak nevezzlk.

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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