Grafos feladatok a kozépszintii matematika érettségi I1. részében
A feladatok megoldasait a feladat sorszdmara kattintva taldlod meg.

261 ]2026. majus idegen nyelvi 16./b
Hét diaktol megkérdeztiik, hogy a tobbi hat koziil hany didkkal volt mar kordbban szinhdzban.
Ezeket a vélaszokat kaptuk: 6, 6, 2, 2, 2, 3, 3.

Készitsen a fenti valaszokat szemléltetd grafot!

[2 pont]

241 | 2024. majus 18./a
Egy elektromos autd egyik alkatrészéhez tartoz6 aramkori elem szemléltethetd egy olyan
hatpontu graffal, melynek hat éle van, és amelyben 6t pont fokszdma ismert: 1, 2, 2, 3, 3.

Adja meg a hatodik cstcs fokszamat, és rajzoljon fel egy olyan grafot, amely a feltételeknek
megfelel!

[4 pont]

242 | 2024. majus idegen nyelvi 14./a, b

Egy frissen eliiltetett fa torzsébdl harom ag indult ki. Az elsé évben minden ag végén két ujabb
ag hajtott ki. Az alabbi abrak egy-egy grafon szemléltetik a fa dgszerkezetét iiltetéskor, illetve
az elsO év végeén. Az elagazadsokat €és az agak végét tekintjiik a graf pontjainak, az 4gakat pedig
a graf ¢leinek (a fa torzsét is egy €lnek tekintjiik).

tiltetéskor az els6 év végén

a) Hany ¢éle és hany pontja van a grafnak az elsd év végén?
[2 pont]

A masodik év végére az elsé évben kihajtott agak végén két 1j ag hajt ki. Es igy tovabb: minden
évben az azt megel6z6 évben kifejlodott agak végén két 1y ag hajt ki.

b) Hény éle van Gsszesen annak a grafnak, amely a negyedik év végén dbrazolja a fat?

[S pont]

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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243 | 2024. majus idegen nyelvi 17./d
Adja meg az alabbi allitdsok logikai értékét (igaz vagy hamis)! Vdlaszait itt nem kell
indokolnia!

(1) A 4 cstcsu teljes grafnak 6 éle van.
(2) Van olyan 5 csucsu graf, amelyben minden csucs fokszama 3.
(3) Van olyan 6 csucsu graf, amelynek 5 éle van.

[2 pont]

231 2023. majus 18./a

A vazlatos abra egy szant6fold felosztasat mutatja az 6t tulajdonos
kozott. Szeretnénk elkésziteni a szant6foldhoz tartozd szomszédsagi
grafot, amelyben két cstics pontosan akkor van dsszekotve éllel, ha a B C

két csucs altal jelolt foldteriilet szomszédos. (Két foldteriilet
. o 1 D E
szomszédos, ha van k6zos hataroloszakasza.)
Rajzolja fel ehhez a szant6foldhoz a szomszédsagi grafot!
[2 pont]

232 | 2023. majus idegen nyelvi 13./a

Az 1,2,3,4,5 és 6 szamokat leirtuk egy lapra. Két kiilonb6z6 szamot pontosan akkor kotiink
Ossze egy vonallal (¢éllel), ha az egyik szdm oszt6ja a masiknak (de egyik szdmot sem kotjiik
ossze onmagaval). gy egy hatponti grafot kapunk.

Rajzolja fel a kapott grafot!
[3 pont]

211 |2021. majus 16./a, b
Egy nyolccsapatos jégkorongbajnoksidgban minden csapat minden F E
masikkal egyszer mérkézik meg. Az abran lathatdé graf az eddig
lejatszott mérkdzéseket szemlélteti. A pontok a csapatokat jelképezik, ¢ '
¢€s két pont kdzott pontosan akkor van €1, ha a két csapat mar jatszott

egymassal. A bajnoksagbdl 5 fordulot mar megrendeztek, &m néhany e

mérkdzés elmaradt. (Egy forduloban — ha nincs elmaradd mérkdzés — _
mindegyik csapat egy mérkdzést jatszik.) A B

a) Adja meg harom olyan csapat betiijelét, melyek koziil barmely ketté mar lejatszotta az
egymas kozotti mérkdzeését!

[2 pont]
b) Hany mérkdzés maradt el az els6 5 forduloban?

[4 pont]

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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212 ] 2021. majus idegen nyelvi 15./c

Egy 0j k6zosségi oldalon Anna, Bence, Cili, Dénes, Edit és Feri mar regisztralta magat. Ahhoz,
hogy két regisztralt felhasznalé ismerds legyen az oldalon, kolcsondsen be kell jeldlniiik
egymast. A 6 6 kdzott Anna mar csak Bencével nem ismerds, a tobbiekkel igen. Cili (Annan
kiviil) Ferivel, Bence pedig csupan Edittel ismerds. Dénes, Edit és Feri még nem ismerdsei
egymasnak az oldalon.

Szemléltesse graftal, hogy a 6 {6 koziil ki kivel ismerds ezen a kozdsségi oldalon, és adja meg,
hany olyan ,,par” van kozattiik, akik még nem ismerdsei egymasnak?

[4 pont]

213 | 2021. oktdéber 14./c
A csonkagula csucsait és éleit grafként is fel tudjuk rajzolni. Az igy kapott 8 ponta grafban
minden pont fokszdma 3.

Létezik-e olyan 7 ponti graf, amelyben minden pont fokszdma 3? (Ha vélasza igen, akkor
rajzoljon ilyen grafot, ha a vdlasza nem, akkor vélaszat indokolja.)

[2 pont]

201 | 2020. oktober 17./a
Tekintsiik az A, B, C, D ¢és E pontokat egy graf csticsainak.

D .C

‘4 L .B
Egészitse ki élekkel a fenti abrat tigy, hogy a kapott grafban minden cstcs fokszama 2 vagy 3
legyen!
[2 pont]

202 | 2020. oktober 17./b
Lehet-e olyan 5 csucsu grafot rajzolni, amelyben minden cstcs fokszama pontosan 3?

[3 pont]

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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Megoldasok

261 Vissza a feladathoz.
(Két didk valasza 6, igy 6k ketten mindenkivel voltak mar szinhdzban. Akik
2-t valaszoltak, azok csak az el6z0 két didkkal voltak egyiitt korabban
szinhazban. Akik 3-at valaszoltak, azok voltak egyiitt szinhdzban.)
6
3 6
2 pont
3 2
2 2
241 Vissza a feladathoz.
A cstcsok fokszamanak osszege (6 - 2 =) 12. 1 pont
A megadott fokszamok Osszege 11, tehat a hatodik cstcs fokszama 1. 1 pont
Egy megfelel6 graf, példaul:
2 pont
242 Vissza a feladathoz.
a)
Agrafnak (4 + 3 - 2 =) 10¢le 1 pont
¢s 11 pontja van. 1 pont
b)
Minden évben megduplazodik az 0j élek szdma, tehat a masodik évben 2 pont
6 - 2 = 12 Gj él keletkezik. po
A harmadik évben 24, a negyedikben 48 0j €l keletkezik, 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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tehat 6sszesen 6 + 12 + 24 + 48 = 90 uj ¢l keletkezik. 1 pont

Az eredeti 4 ¢éllel egyiitt a negyedik év végén 0sszesen 4 + 90 = 94 ¢le lesz

a grafnak. I pont
243 Vissza a feladathoz.
(1) igaz
(2) hamis 2 pont
(3) igaz
231 Vissza a feladathoz.
A
B C
2 pont
D E
232 Vissza a feladathoz.
G 5]
1 4 3 pont
2 3
211 Vissza a feladathoz.
a)
Egy betllharmas megadasa az {ABE, ACD, ACE, AEF, BGH, DGH}
. 2 pont
halmazbdl.
b)
A fokszamok 6sszege 30, 1 pont
az eddig lejatszott mérkdzések szama ennek fele, azaz 15. 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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Az 5 fordulo alatt megrendezendd mérkdzések szama 87 = 20.

1 pont

Tehat (20 — 15 =) 5 mérkdzés maradt el.

1 pont

212 Vissza a feladathoz.
Anna Bence
Feri Cili 2 pont
Edit Dénes
) 6\ o, s .
Osszesen (2) = 15 ,,par” lehet ismerds, amibdl eddig 6 valdsult meg, 1 pont
azaz még (15 — 6 =) 9 olyan par van, amelynek tagjai nem ismerdsei 1 pont

egymasnak.

213 Vissza a feladathoz.
Barmely grafban a csticsok fokszamanak 6sszege paros. 1 pont
(Mivel 3 - 7 = 21 pératlan, ezért) ilyen 7 ponta graf nincs. 1 pont

201

Vissza a feladathoz.

Egy megfeleld graf, példaul:

D C

A B

2 pont

202 Vissza a feladathoz.
Ha lenne ilyen graf, akkor abban a csucsok fokszamanak osszege (35 =) 15 I pont
lenne.

Mivel egy grafban a csticsok fokszaménak 6sszege nem lehet paratlan, 1 pont
ezért ilyen graf nincs 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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   ( 6   ∙   2   = )   12


  ( 4   +   3   ∙   2   = )   10


 


  6   +   12   +   24   +   48   =   90


  4   +   90   = 94


    8 ⋅ 5 2 = 20


  ( 20   −   15   = )   5


   (    6   2 ) = 15


   ( 15   −   6   = )   9


  3 ∙ 7 = 21


   ( 3 · 5   = )   15

