Halmazos feladatok a kozépszintii matematika érettségi I1. részében
A feladatok megoldésait a feladat sorszamara kattintva talalod meg.

26112026. majus 14./a

Legyen a H alaphalmaz az 50-nél kisebb pozitiv egész szamok halmaza. Legyenek A, B és C a
H alabbi részhalmazai: A = {2-vel oszthat6 szdmok}, B = {3-mal oszthatd szamok}, C = {5-tel
oszthato szamok}.

H

C
1. abra

Jeldlje az 1. dbran satirozassal a C \ (4 U B) halmazt, és sorolja fel az elemeit!

[4 pont]

262 | 2026. majus 14./b

H
1 B
C
2. abra

frja fel halmazmiiveletek segitségével a 2. abran satirozassal jellt halmazt!

[2 pont]

263 |2026. majus idegen nyelvi 16./a

Egy 34 f6s osztily programjdban szinhdz- és mozildtogatas is szerepelt aprilisban. Kétszer
annyian voltak azok, akik moziban és szinhazban is voltak, mint azok, akik csak szinhézban. 6-
tal kevesebben voltak csak moziban, mint csak szinhdzban. Mindenki részt vett legalabb az
egyik programon.

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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Hényan mentek szinhdzba az osztaly tanuloi koziil aprilisban?

[6 pont]

264 ] 2026. majus idegen nyelvi 17./a, b
Legyen H a valés szamok halmazan értelmezett fliggvények halmaza, valamint A, B és C a H
halmaz részhalmazai.

A = {olyan figgvények, melyeknek zérushelye a 2}

B ={olyan fiiggvények, melyeknek van maximuma}

C = {szigortan monoton ndvekvo fiiggvények}
a) Helyezze el az aldbbi fiiggvények betlijelét a halmazébra megfeleld részébe!
fixmx+2 g:x — —x? h:x » 3* -9

H

[6 pont]

b) Jeldlje a halmazabran satirozéassal az (A N B) \ C halmazt, és adjon meg egy olyan
H-beli fliggvényt a hozzarendelési utasitasaval, amely ennek a halmaznak az eleme!

H

[4 pont]

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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251 | 2025. majus 16./c

Egy 32 f6s munkahelyen mindenkitdl megkérdezték, hogy az Alfa, a Béta és a Gamma
mobiltelefon-szolgéltatok koziil kinek melyiknél volt mar eldfizetése. A valaszok alapjan 5
fonek az Alfanal és a Bétanal is, 6 fonek a Bétanal és a Gammanal is, 7 fonek pedig az Alfanal
¢s a Gammanal is volt mar el6fizetése, koziiliik 4 fonek pedig mindhdrom szolgaltatonal volt
mar eldfizetése. A valaszokbol az is kideriilt, hogy 1 fonek egyik szolgaltatonal sem volt még
elofizetése. Akiknek csak az Alfanal volt mar eldfizetésiik, azok kétszer annyian vannak, mint
akiknek csak a Bétanal, és feleannyian, mint akiknek csak a Gammanal.

Szamitsa ki, hogy a megkérdezettek koziil hany fonek volt mar eldfizetése a Bétanal!

[8 pont]

252 | 2025. majus idegen nyelvi 17./d

Idén a harom legnépszeriibb jaték a Kert, a Szigetlakok és a Duna—Tisza volt. Az egyik héten a
bolt vasarloi koziil 20-an megvették a Kertet, 16-an pedig a Szigetlakokat. A vasarlok koziil
Osszesen 18-an vettek pontosan egy jatékot: csak a Szigetlakokat kétszer annyian, mint csak a
Kertet, csak a Duna—Tiszat pedig haromszor annyian, mint csak a Kertet. Ezen a héten nem volt
olyan vasarld, aki mind a harom jatékot megvette, de 10-en voltak olyanok, aki a Kertet és a
Szigetlakokat is megvasaroltak.

Hényan voltak ezen a héten a vasarlok koziil azok, akik a Duna—Tisza jatékot megvasaroltak?

[6 pont]

253 | 2025. oktober 17./d

Egy 32 f6s végzbs osztalyba jaro fiuk és lanyok szamanak aranya 5: 3. Az osztaly tanul6i koziil
11-en szemiivegesek, koztiik 7 fia. A matematikaérettségi napjan az 6sszes tanuld kozott 3 olyan
van, aki nem toltotte be a 18. ¢életévét, mindhdrman lanyok, egyikiik szemiiveges.

Hany olyan lany jar az osztalyba, aki nem szemiiveges €s betoltotte a 18. €letévét?

[5 pont]

241 | 2024. majus 17./d

A cukrészdaban szerddnként akcios aron kinaljak az islert, a zserbot és a krémest. Az egyik
szerda délelott az asztaloknal 1il6 vendégek Osszesen 20 rendelést adtak le. Volt 1 olyan
rendelés, amelyben mindharom siitemény szerepelt, és 2 olyan, amelyikben egyik sem. A
rendelések kozott 5 olyan volt, amelyben zserbd és krémes is szerepelt, 3 olyan, amelyben
zserbo és isler is, és 6 olyan, amelyben isler és krémes is. 9 olyan rendelés volt, amelyben
szerepelt zserbd. Tudjuk, hogy ugyanannyi rendelésben szerepelt krémes, mint amennyiben
isler.

Hany olyan rendelés volt szerda délelétt, amelyben a harom siitemény koziil csak a krémes
szerepelt?

[6 pont]

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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242 | 2024. majus idegen nyelvi 18./a
Egy iskolaban tanc- és keramiaszakkor is miikddik. Az iskola 142 tanuldja koziil 24-en jarnak
tancszakkorre, és 20-an keramiaszakkorre. Nyolcszor annyi tanuld nem jar egyik szakkdorre
sem, mint ahanyan mindkettdre jarnak.

Hanyan jarnak csak a tdncszakkorre, és hanyan csak a keramiaszakkorre a két szakkor koziil?

[7 pont]

231 | 2023. oktdéber 15./b
Hatarozza meg az alabbi allitasok logikai értékét (igaz vagy hamis)! Valaszait indokolja!

I. Ha az A és a B halmaznak is két eleme van, akkor az A U B halmaz négyelem.
II. A kétjegyli négyzetszamok halmazanak hat eleme van.

[4 pont]

221]2022. majus 18./a, b
a) Hatarozza meg az alabbi allitasok logikai értékét (igaz vagy hamis)! (4 és B halmazokat
jelol. Valaszait itt nem kell indokolnia.)

I. allitas: Ha B tres halmaz, akkor A N B iires halmaz.
II. allitas: Ha A = B, akkor A\B tlires halmaz.
III. allitas: Ha AU B = A, akkor A = B.
[2 pont]

b) Azl 4llitds megforditasa: Ha A N B iires halmaz, akkor B iires halmaz. Hatdrozza meg
ennek az allitdsnak a logikai értékét! Valaszat indokolja!

[3 pont]

222 12022. majus idegen nyelvi 17./a, b
Az dbran lathato, 16 elemii logikai készletben minden elemnek négy tulajdonsaga van:

- lehet kicsi vagy nagy;
- lehet fehér vagy sziirke;
- lehet lyukas vagy nem lyukas;

- lehet négyzet vagy haromszdog.

am e aal Y

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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A készlet egyik elemét egy A betiivel megjeloltiik.

a) Helyezze el a halmazabraba az A-val jel6lt elemet (irjon a
megfeleld részbe egy A betiit)!

[2 pont]

b) Karikazza be a fenti készletben az 0sszes olyan elemet,
amelyik a satirozott részhalmazba tartozik!

[2 pont]

223 | 2022. oktober 16./b

A 33 {0s osztaly az utols6 tanévben harom osztalyprogramot szervezett: szinhazba, moziba,
illetve kirdandulni mentek. Mindenki részt vett legaldbb az egyik programon. Szinhazban és
moziban is volt 13 {6, szinhazban és kirandulni is volt 12 f6, moziban és kirandulni is volt 10
6. 4 olyan didk volt, aki csak egyetlen programon vett részt.

Hényan voltak ott mindharom osztalyprogramon?

[7 pont]

224 | 2022. oktober 18./a

Az asztalon Gsszesen 36 darab szines papir sokszdg van, egy résziik haromszog alakq, a tobbi
négyszog alakll. Mindegyik vagy piros, vagy kék szinii. 24 sokszdg piros, 27 pedig hdromszog
alakt. Kék négyszogbdl 5 darab van.

Hany piros haromszog van az asztalon?

[4 pont]

211 | 2021. majus idegen nyelvi 15./a

Ebben a tanévben harom filmvetitést tartott az iskola filmklubja. A 32 fds osztdly minden
tanuloja részt vett legalabb az egyik vetitésen. Koziiliik az els6 filmet 11-en, a masodikat 14-en
lattak, €és 3 olyan tanul6 volt, aki az els6t €s a masodikat is megnézte.

Héany olyan tanul6 van az osztalyban, aki csak a harmadik filmet latta?

[4 pont]

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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2011 2020. majus 17./b

A telepités utan egy évvel harom szempontbdl vizsgaljak meg a telepitett fak allapotat. Ha
valamelyik nem fejlédik megfeleléen, akkor az N jelet kapja. Ha fertdz6 betegség tiinetei
mutatkoznak rajta, akkor a B jelet, ha pedig valamilyen fizikai kar érte (pl. a szél megrongalta),
akkor az F jelet kapja. Egy fa tobb jelet is kaphat. Az sszes jelolés elvégzése és Osszesitése
utan kidertilt, hogy a telepitett 3000 fa koziil N jelet 45, B jelet 30, F jelet 20 fa kapott. Ezeken
belil N és B jelet 21, N és F jelet 13, B és F jelet 4 fanak adtak. 2 olyan fa van, amely mindharom
jelet megkapta.

Téltse ki az alabbi halmazabrat a megfeleld adatokkal! Allapitsa meg, hogy hany olyan fa van
a telepitettek kozott, amelyik nem kapott semmilyen jelet!

N, F

[6 pont]

202 | 2020. majus idegen nyelvi 16./a

Egy 30 {6s gimndziumi osztaly osztalykirandulast szervez. A kirdndulds lehetséges helyszinei:
Sopron, Debrecen és Pécs. Az osztily tanuldi szavazast tartanak arr6l, hogy ki melyik
helyszinre menne szivesen. Tobb helyszinre is lehet szavazni, de legalabb egyet mindenkinek
valasztania kell. A szavazas eredménye:

Sopronba 18-an mennének, koziiliik 8-an a pécsi helyszinbe is belegyeznének.
Debrecent 20-an latogatnak meg, koziiliikk 12 f6 Sopronba is elmenne.
Debrecenbe €s Pécsre is ellatogatna 11 f6.

5-en mindharom helyre szivesen utaznanak.

Osszesen hanyan vannak az osztalyban azok, akik szivesen kirdndulnanak Pécsre?

[6 pont]

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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Megoldasok

261 Vissza a feladathoz.
H
% B
2 pont
C
C\ (AU B)={5; 25; 35} 2 pont
262 Vissza a feladathoz.
Példaul: (AN B) \ C. 2 pont
263 Vissza a feladathoz.
szinhaz  mozi
2 pont
Aszoveg alapjan x + 2x + x — 6 = 34, 1 pont
amibdl x = 10. 1 pont
10 + 2 - 10 = 30 f6 ment szinhazba aprilisban. 1 pont
Ellenérzés: csak moziban (10 — 6 =) 4 didk volt, ami megfelelé (mert | vont
nemnegativ egész, és 10 + 20 + 4 = 34). P
264 Vissza a feladathoz.

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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2-2 pont
2 pont
Példaul: x » —x2 + 4 2 pont
251 Vissza a feladathoz.
Alfa  Béta
3 pont
I
Gamma
Osszesen 31 —(1 + 2 + 3 + 4) =21 fonek volt eldfizetése pontosan egy 1 vont
szolgaltatonal. p
Ha x fonek csak a Bétanal volt mar eléfizetése, akkor csak az Alfanal 2x, csak
(s § (o x . 1 pont
a Gammanal 4x fének volt mar eléfizetése.

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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x + 2x + 4x =21,

1 pont

ahonnan x = 3. 1 pont
ABétanal (3 + 1 + 4 + 2 =) 10 fének volt mar el6fizetése. 1 pont
252 Vissza a feladathoz.
S pont
Duna—Tisza
A Duna-Tisza jatékot 9 + 7 = 16 0 vette meg. 1 pont
253 Vissza a feladathoz.
32: (5 + 3) = 4, 1 pont
tehat az osztalyba (3 - 4 =) 12 lany jar (és 20 fin), 1 pont
Lanvok
Sz 18<
2 pont
2
tehat (12 — 4 — 2 =) 6 olyan lany jar az osztalyba, aki nem szemiiveges és | vont
betdltdtte a 18. életévét. P
241 Vissza a feladathoz.

I Zs

A
(NN

K

3 pont

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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Legyen k azon rendelések szama, amelyekben csak a krémes szerepelt. Ekkor
(mivel ugyanannyi rendelésben szerepelt krémes, mint isler) azok szama, | 1 pont
amelyekben csak isler szerepelt, k + 2.

A feladat szovege alapjan ekkor k + k + 2 + 14 = 18. 1 pont

Ebbdl k = 1, azaz 1 olyan rendelés volt, amelyben csak a krémes szerepelt (és

ez megfelel a feladat feltételeinek). L pont
242 Vissza a feladathoz.
2 pont
A feladat szovege alapjan 24 —x + 20 —x + x + 8x = 142. 1 pont
x = 14 1 pont
10 6 jar csak tancszakkdrre, 1 pont
6 0 jar csak keramiaszakkore. 1 pont
Ellendrzés a szoveg alapjan: 10 + 6 + 14 + 8- 14 = 142. 1 pont
231 Vissza a feladathoz.
Az 1. allitds hamis. 1 pont
Helyes indoklas (pl. j6 ellenpélda). 1 pont
AL allitas igaz. 1 pont
Az elemek: 16, 25, 36, 49, 64 és 81. 1 pont
221 Vissza a feladathoz.

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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L. allitas: igaz.
II. allitas: igaz. 2 pont
II1. allitas: hamis.
b)
Az allitas hamis. 1 pont
Megfeleld indoklas (helyes abra vagy megfeleld ellenpélda: két diszjunkt
.. 2 pont
halmaz, ahol B nem {ires).
222 Vissza a feladathoz.
a)
2 pont
b)
A kicsi, sziirke, nem lyukas négyzet és a kicsi, fehér, nem lyukas négyzet
bekarik4zasa.
2 pont
223 Vissza a feladathoz.
Sz?/ —_—— —Mozi
. 2 pont
4
" Kirandulas
A feltétel szerint: 4 + (13 — x) + (12 — x) + (10 — x) + x = 33. 2 pont
39 — 2x = 33 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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Kirandulas

10+3+9+7+ 4 =33

x = 3 (azaz 3 didk vett részt mindharom programon) 1 pont
Ellendrzés:
Szinhaz Mozi
1 pont

224 Vissza a feladathoz.
(36 — 24 =) 12 kék szini sokszdg van az asztalon. 2 pont
Mivel 5 kék négyszog van, igy (12 — 5 =) 7 kék haromszog, 1 pont
és (27 — 7 =) 20 piros haromszog van az asztalon. 1 pont

211

Vissza a feladathoz.

Elsé filmet Masodik filmet

latta e latta

2 pont

Az els6 és a masodik koziil legalabb az egyiket latta: 8 + 11 + 3 = 22 6. | 1 pont

Csak a harmadik filmet latta: 32 — 22 = 10 f6.

1 pont

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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201 Vissza a feladathoz.

Helyesen kitoltott halmazabra.
4 pont
Osszesen (13 + 11 + 5 + 19 + 2 + 2 + 7 =) 59 fa kapott valamilyen | pont
jelslést. P
fgy (3000 — 59 =) 2941 fa nem kapott semmilyen jelolést a telepitettek
- 1 pont
kozott.
202 Vissza a feladathoz.
A feladat szovege alapjan kitoltott Venn-diagram:
Debrecen Pécs
ﬂa 4 pont
Sopron
Mivel az osztalyban Osszesen 30-an vannak, csak Pécsre 4 tanuld szeretne
. 1 pont
menni.
fgy osszesen (5 4+ 6 + 3 + 4 =) 18-an vannak azok, akik szivesen
-, . . 1 pont
kirandulnanak Pécsre.

Ezt a témakort itt tudod gyakorolni a matekingen.
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