Kamatos kamat és pénziigyi feladatok

az emelt szintlii matematika érettségiben
A feladatok megoldésait a feladat sorszamara kattintva talalod meg.

261 |2026. majus idegen nyelvi 2./a, b

Egy 1j teheraut6 értéke megvasarlasakor 24 millié Ft. A teherauto leltar szerinti értéke egy év
elteltével az Ujkori értékének 5%-aval csokken. Ezutdn minden tovabbi év elteltével a leltar
szerinti érték tovabb csokken az el6z6 évi értek 5%-aval.

a) A megvasarlastol szamitott hét év elteltével az Gjkori értékének hany szazalékat éri leltar
szerint a teheraut6? Ez hany forintnak felel meg?

[3 pont]
b) A megvasarlastdl szamitva hany teljes év elteltével csokken a teherautod leltar szerinti
értéke 13 millié Ft ala?

[5 pont]

211 | 2021. majus 3./b

Van két, most induld hosszu tava befektetésiink is. Az egyiknél 500 000 forint a befektetett
Osszeg, amely havi 1%-o0s kamatos kamattal novekszik. A masik — magasabb hozamu, de
kockazatosabb — lizletbe 450 000 forintot fektettiink; ez az 0sszeg havi 1,3%-os kamatos
kamattal novekszik.

Héanyadik honap végén lesz eldszor tobb pénz a masodik befektetésiinkben, ha a kamatfeltételek
kozben nem valtoznak?

[7 pont]

212 ]2021. majus idegen nyelvi S./a, b, ¢
Kovacs Ur 0j autdt vasarolt 5 millié forintért. Egy matematikai modell szerint az autd egy év
alatt elvesziti az aktualis értékének 12%-at.

a) Ha csak az értékvesztést vessziik figyelembe, akkor hany teljes év elteltével ér 1,5 millio
forintnal kevesebbet Kovacs ur autdja?

[S pont]

A Preciz Kft. havi amortizécioval (értékvesztéssel) szamolja ki a gépjarmii aktudlis értékét.
(Havi amortizacié: az autd értéke minden honapban az el6z6 havi értékének ugyanakkora
szazalékaval csokken.)

b) Mutassa meg, hogy ha az éves értékvesztés 12%-os, akkor a havi amortizacio
megkozelitdleg 1,06%-o0s!

[4 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Kovacs ur szeretné eladni torésmentes ¢és jo allapotd autdjat a Preciz Kft.-nek. A Kft.
szorélapjan az all, hogy kétféleképpen is kiszamitjak az autd aktudlis értékét, és az elado
szamara kedvezobb arat garantaljak.

1. modszer: a jelenlegi akciojukban 12 honapot levonnak az autd valds életkordbdl, majd
1,06%-o0s havi amortizaciéval szamoljak ki az auto értékét.

1I. modszer: az aut6 altal megtett kilométerek alapjan szamitjak ki az auto ,.€letkorat™ gy, hogy
évente atlagosan 15 000 km-es megtett utat feltételeznek; ebben az esetben azonban 1,2%-0s
havi amortizaciéval szdmolnak (az 1,06% helyett), és nincsen 12 honap kedvezmény.

¢) Melyik szamitidsi modszer a kedvezObb Kovacs Ur szdmara, ha az autdja 8 éves 5
hénapos, és az aut6 eddig 91 250 km utat tett meg?

[7 pont]

201 ]2020. majus 8./a

Egy élelmiszergyartd kisiizem levesporkészitd részlegében 700 kg levespor van raktaron. A
raktarkészlet csokkentése érdekében az eladassal foglalkoz6 vezetd azt tervezi, hogy minden
honapban elészor (eladéassal, jotékony céli ajandékozassal) 24%-kal csokkentik az aktualis
raktarkészletet, ezutdn a készletet megnovelik a havonta eldallitott 60 kg levesporral (igy
példaul az els6 honap végén 592 kg levespor lesz raktaron).

Ha sikertil a terv megvalositasa, akkor 6sszesen hany kg levesport adnak/ajandékoznak el 18
hoénap alatt?

[9 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Megoldasok

261 Vissza a feladathoz.
a)
Hét év elteltével a teheraut6 értéke 0,957 ~ 0,698-szeresére csokken, 1 pont
tehat ujkori értékének kb. 70%-4t éri. 1 pont
Ez 24 000 000 -0,7 = 16,8 milli6o Ft-nak felel meg. 1 pont
b)
Az eltelt évek szamat n-nel jelolve:
1 pont
24000 000-0,95™ < 13 000 000.
0,95™" < L 1 pont
) ) p
A 0,95 alapt exponencidlis fliggvény szigortian monoton csdkken. 1 pont
> 1 13 11,95 1 pont
n > 1080955, ~ 1L, p
Tehat 12 teljes év elteltével csokken a teherauto leltar szerinti értéke 13 millio 1 vont
Ft ala. P
211 Vissza a feladathoz.
(Jelolje n a keresett honap sorszamat.)
2 pont
450 000-1,013™ > 500000 -1,01™
(1,013>n S 50 10 | pont
1,01 459 P
A tizes alapt logaritmus fliggvény szigortian monoton névekedd, 1 pont
1,013 10
ezért nlg—— > lg—
1,01 o 1 pont
(kozelito értekekkel) nlg 1,003 >1g1,111.
(Az egyenlétlenséget pozitiv szdmmal osztjuk:)
lg1,111 1 pont
~ 35,1
"~ 1g1,003
Tehat a 36. honap végén lesz eldszor tobb pénz a masodik befektetésben. 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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212 Vissza a feladathoz.
a)

A sziikséges évek szamat jelolje n: 5 - 0,88™ < 1,5, 5

ont
azaz 0,88" < 0,3, ahol n pozitiv egész szam. P
A 0,88 alapu exponencialis fliggvény (a 0,88 alapu logaritmusfiiggvény) 1 vont
szigorian monoton csokken, ezért p
n > logggg 0,3 = 9,42 1 pont
tehat 10 teljes év utan lesz az aut6 értéke kisebb 1,5 millié forintnal. 1 pont
b)
Ha az auto értéke havonta az el6z6 havi értékének g-szorosara valtozik, akkor 1 vont
a 12. honap végére az értéke a kezdetinek g'%-szerese lesz (0 < q < 1). p
q12 = (1 - 0)12 =) 0'88 1 pOIlt
q = '4/0,88 ~ 0,9894 (ami 98,94%-ot jelent.) 1 pont
Havonta valoban kb. (100 — 98,94 =) 1,06%-kal cs6kken az auto értéke. 1 pont

c)
Az elsé modszer szerint az amortizaciot 101 — 12 = 89 honapra szamoljak. | 1 pont
Az autd értéke az eredetinek 0,98948°-szeresére, 1 pont
azaz kb. a 0,3873-szeresére valtozik ennyi id6 alatt. 1 pont
. . P g ; r g ., 91250 73,
A masodik szamitasi modszer az auto életkorat = — évnek, azaz 73
15000 12 1 pont

honapnak veszi.

Az aut értéke az eredetinek 0,98873-szorosara, 1 pont
azaz kb. 0,4142-szeresére valtozik ennyi id6 alatt. 1 pont
A II. szamitasi modszer szerinti vételar kedvezébb Kovacs Ur szamara. 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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201 Vissza a feladathoz.

(Az n-edik honap végi raktarkészletet jelolje S,,.)
Az els6 honap utan S; = 700 - 0,76 + 60,

a 2. hénap utan S, = (700 - 0,76 + 60) - 0,76 + 60,
¢s igy tovabb, a 18. honap utan pedig

Sig = (...(700-0,76 + 60) - 0,76 + ---) - 0,76 + 60 kg levespor lesz a
raktarban (ahol a 0,76-0s szorzok és a +60-as tagok szdma is 18).

2 pont

A zarojeleket felbontva és a miiveleteket elvégezve:

1 pont
S15 =700-0,76'8 + 60 - 0,767 + 60 - 0,76% + --- + 60 =

=700 - 0,768 + 60 - (0,767 + 0,766 + --- + 1) 1 pont

A zardjelben egy mértani sorozat 18 tagja szerepel (az elsd tag 1, a hanyados
0,76).

A mértani sorozat dsszegképletét hasznélva: 2 pont

Sia = 700-0,768 + 60 0767 1
18— ’ 0,76 —1

(= 5,009 + 248,211) = 253,22 1 pont

Eredetileg 700 kg volt a raktarkészlet, és a 18 honap alatt még gyartottak

(18- 60 =) 1080 kg-ot. I pont

fgy a terv megvaldsulasa esetén a 18 honap alatt kb.

(700 + 1080 — 253 =) 1527 kg lesz az eladott/elajandékozott levespor | 1 pont
mennyisége.

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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