Kamatos kamat és pénziigyi feladatok

a kozépszintii matematika érettségi I1. részében
A feladatok megoldésait a feladat sorszamara kattintva talalod meg.

261 ]2026. majus 17./c
A 2000-es években Magyarorszagon csokkent a nagypalyas, felndtt Ev | Csapatok szama

korosztalyu férfi futballcsapatok szama. A falusi futball | 2000 2272
megerdsitéséért indult 2022-ben egy civil kezdeményezés. A tablazat | 2005 2135
a nagypalyas orszagos bajnoksagokban szerepld felndtt korosztalyu 2010 2009
férfi futballcsapatok szdmat mutatja 2000 és 2025 koztt (év végi ;gég }2?3
adatok). 2025 1554

Ha a civil kezdeményezés erdfeszitései eredményt hoznak, akkor a jovoben a futballcsapatok
szama ujra ndvekedésnek indulhat.

Azt feltételezve, hogy 2025-6t kovetden évrdl évre 2%-kal n6é majd a csapatok szadma, melyik
évben éri el a csapatok szama ismét az 1800-at?

[5 pont]

231 2023. majus 15./a, b
Az ENSZ felmérése szerint a Fold népessége 8 milliard 6 volt 2022 végén.1 A Foldon a
népességnovekedés mértéke jelenleg koriilbeliil évi 1%.

a) Hany f6 ¢lne 2100 végén a Foldon, ha addig folyamatosan évi 1% lenne a
népességnovekedés?

[3 pont]
b) Melyik évben érné el a 12 milliard f6t a Fold népessége évi 1%-o0s ndvekedés mellett?

[S pont]

2321 2023. majus 15./c
Az ENSZ becslése szerint 2100 végére 10,35 milliard f6 lesz a Fold népessége.

2022 végeétdl kezdve évente hany szazalékkal kellene ndvekednie a népességnek ennek
eléréséhez, ha minden évben ugyanannyi szdzalékkal néne a népesség?

[4 pont]

233 | 2023. oktober 16./d
Egy bankban 50 000 Ft-ot helyeziink el évi p szdzalékos kamatos kamatra. Harom év elteltével
a kamatokkal novelt 6sszeg 59 046 Ft.

Szamitsa ki p értékét!
[S pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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221 | 2022. majus 16./b, ¢
Az exponencialis modell szerint az 0j auto6 értéke havonta 1%-kal csokken.

b) Hany forintra csokken a 6 millio6 forintba keriilé 0j autd értéke két év alatt az
exponencialis modell szerint, és ez hany szédzalékos csokkenést jelent az 0j kori
értékéhez képest?

[4 pont]
¢) Hany honap alatt csokken a felére az aut6 értéke az exponencialis modell szerint?

[5 pont]

201 ]2020. majus 17./c
Egy erdd fadllomanya az elmult iddszakban évrdl évre 3%-kal ndvekedett. A faallomany most
10 000 m°.

Hany év mulva éri el az erdé fadlloméanya a 16 000 m>-t, ha az tovabbra is évrél évre 3%-kal
novekszik?

[6 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Megoldasok

261 Vissza a feladathoz.
Egy év alatt 1,02-szorosara, n év alatt 1,02" -szeresére valtozik a csapatok
szama. I pont
gy megoldandé az 1554 - 1,02™ = 1800 egyenlet. 1 pont
1,02™ = 1800 ~ 1,158 1 pont
1554
n =log; 0, 1,158 = 7,41 1 pont
Tehat (a nyolcadik évben, azaz) 2033-ban érné el a csapatok szama az 1800-at. | 1 pont
231 Vissza a feladathoz.
a)
2022-t61 2100-ig 78 év telik el, 1 pont
igy 8-1,0178 = 1 pont
~ 17,38 milliard {6 élne 2100 végén a Foldon. 1 pont
b)
(Jeldlje n a 2022 utan elteld évek szamat.) A feladat szovege alapjan I pont
8 - 1,01" = 12.
1,01 = 1,5 1 pont
n =1log; 91 1,5 (= g1 ) ~ 40,75 2 pont
’ 1g1,01
Tehat (2022 + 41 =) 2063-ban érné el a Fold népessége a 12 milliard fot. 1 pont
(Jelolje n a 2022 utan elteld évek szamat.) A feladat szovege alapjan I pont
8 - 1,01" = 12.
232 Vissza a feladathoz.
(2100 — 2022 = 78, igy) ha p a novekedés szdzalékos értéke, akkor
78 2 pont
8- (1 +%) = 10,35

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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p 78 ’10,35
1+—= |—— 1 pont
* 100 8
p = 0,33 (Tehat évente kb. 0,33%-kal kellene névekednie a népességnek.) 1 pont
233 Vissza a feladathoz.
P A3
50000-(1+-—=) =59046 2 pont
(1+155) P
Py} 1
1+—) =1,18092 ont
(1+155) P
1+ 1% = 1/1,18092 =~ 1,057 1 pont
fgy p értéke kb. 5.7. 1 pont
221 Vissza a feladathoz.
b)
A modell szerint az aut6 értéke honaprol honapra a 0,99-szorosara csokken. gy 2 pont
két évvel a vasarlas utan 6 000 000 - 0,99%* ~ 4 714 069 Ft-ot ér az autd. p
(: ;;g ggz =~ 0,786, igy) ez az eredeti ar kb. 78,6%-a. 1 pont
Az aut¢ értéke 2 év alatt kb. 21,4%-kal csokken. 1 pont
¢)
A vasarlastol eltelt honapok szdmat n-nel jelolve megoldandd a 1 vont
6000000 - 0,99™ = 3000 000 egyenlet. P
1
0,99™ = — 1 pont
2
1 1g0,5
n= logo’ggz (= g 0,99) ~ 68,97 2 pont
69 honap elteltével csokken az autd értéke a felére. 1 pont
201 Vissza a feladathoz.
Egy év alatt a fadllomany az 1,03-szorosara valtozik. 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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(Ha x év mulva lesz 16 000 m® a fadllomény, akkor)

1 pont
10 000 - 1,03* = 16 000
1,03* = 1,6 1 pont
lg1,6
x =logy031,6 <= g 1,03) ~ 15,9 2 pont
Tehat kb. 16 év miilva éri el a fadllomany a 16 000 m*-t. 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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  p


  p


    1 , 02  n


  1554 ⋅   1 , 02  n = 1800


    1 , 02  n =  1800 1554 ≈ 1 , 158


  n =    log  1 , 02 ⁡  1 , 158 ≈ 7 , 41


  8 ⋅   1 , 01 78 ≈


  8   ∙     1 , 01  n   =   12


    1 , 01  n   =   1 , 5


  n =    log  1 , 01 ⁡  1 , 5  ( =    lg ⁡  1 , 5   lg ⁡  1 , 01 ) ≈ 40 , 75


  ( 2022   +   41   = )   2063


  8   ∙     1 , 01  n   =   12


  2100   −   2022   =   78


  p


  8 ⋅    ( 1 +   p 100 ) 78 = 10 , 35


  1 +   p 100 =    10 , 35 8 78


  p ≈ 0 , 33


  50   000 ⋅    ( 1 +   p 100 ) 3 = 59   046


     ( 1 +   p 100 ) 3 = 1 , 18092


  1 +   p 100 =   1 , 18092 3 ≈ 1 , 057


  p


  6   000   000   ∙     0 , 99 24   ≈   4   714   069  


   (   4   714   069  6   000   000 ≈ 0 , 786 ,   í g y )


  n


  6000000 ⋅   0 , 99  n =   3   000   000


    0 , 99  n =  1 2


  n =    log  0 , 99 ⁡   1 2  ( =    lg ⁡  0 , 5   lg ⁡  0 , 99 ) ≈ 68 , 97


  10   000   ⋅     1 , 03  x   =   16   000


    1 , 03  x   =   1 , 6  


  x =    log  1 , 03 ⁡  1 , 6    ( =    lg ⁡  1 , 6   lg ⁡  1 , 03 ) ≈ 15 , 9

