Koordinatageometria feladatok az emelt szintii matematika érettségiben
A feladatok megoldasait a feladat sorszdmara kattintva taldlod meg.

251 ] 2025. majus 4./a, b
Adott az A(5; 14) és a B(7; 6) pont a koordinata-rendszerben.

a) Irja fel annak a kornek az egyenletét, amely illeszkedik az A és a B pontokra, és a
kdézéppontja az y tengelyen van!

[7 pont]
b) Az y = %(x —u)? + v egyenletli parabola tengelypontja a B pont, és a parabola
illeszkedik az A pontra. Hatdrozza meg a parabola p paraméterének értékét!

[4 pont]

252 | 2025. majus idegen nyelvi 9./a

Az ABC egyenldszart haromszog alapjanak egyik végpontja B(0; 4), a szarak metszéspontja
A(3; 0). A haromszog alapjanak masik végpontja az x + 2y = 8 egyenletll e egyenesre
illeszkedik.

Hatarozza meg a haromszog C csucsanak koordinatait!

[8 pont]

253 | 2025. oktéber 4./a, b
A derékszogli koordinata-rendszerben adott az A(—12; 21) és a B(6; —3) pont.

a) Adja meg a pontok altal meghatarozott szakasz f felezOmerdlegesének egyenletét, és
szamitsa ki, hany fokos szoget zar be az f egyenes az y tengellyel!

[6 pont]

Egy 26 egység sugart kor athalad a P(24; 6) ponton, a kdzéppontja pedig illeszkedik az y
tengelyre.

b) Hatarozza meg a kor egyenletét!

[6 pont]
241 12024. majus 8./a, b
A k, kor egyenlete a derékszogii koordinata-rendszerben x2 — 4x + y? — 12y = 13.
a) Hatarozza meg a k; kor sugarat és kozéppontjanak koordinatait!
[3 pont]

A kq korbe irhatdé ABCD hurtrapéz csucsai A(4; 13), B(—=5; 4), C(4; —1) és D(9; 4).

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
1



https://www.mateking.hu/emelt-szintu-matek-erettsegi/koordinatageometria-8-7-pont

b) Hatdrozza meg a hurtrapéz magassagat és szogeit!

[8 pont]

242 | 2024. majus 8./c
A k, kor egyenlete a derékszogii koordinata-rendszerben x2 + y? = 53.

Hény olyan pont talalhat6 a k, korvonalon, amelynek mindkét koordinataja egész szam?

[5 pont]

221 2022. majus 6./a, b
Egy egyenl6szart haromszog cstcsai a derékszogl koordinata-rendszerben A(0; 0), B(82; 0)
és C(41; 71). Géza szerint ez a haromszdg szabalyos.

a) Hatarozza meg a haromszdg szdgeit fokban, harom tizedesjegyre kerekitve!
[S pont]
b) Hatarozza meg a haromszog AC €s AB oldalainak aranyat négy tizedesjegyre kerekitve!

[3 pont]

2221 2022. majus 9./a, b
Adott az x? 4+ 2y = 16 egyenletii parabola és az x? + (y — 3)? = 9 egyenletii kor.

a) Hatarozza meg a parabola fokuszpontjanak és a kor kozéppontjanak a koordinatait!
[4 pont]

b) Igazolja, hogy a Q(2v/2; 4) pont a parabolanak és a kornek is pontja, és a kor Q-ban
huzott érintdje érinti a parabolat is!

[7 pont]

223 12022. majus idegen nyelvi 2./b, ¢
Jelolje x és y a derékszogii koordinata-rendszer egy tetszéleges pontjanak elsd, illetve masodik
koordinatajat, és legyen c egy valos szam.
b) Igaz-e a kovetkezd allitas?
Hac < 12, akkor x? + 4x + y? — 6y + ¢ = 0 egy kor egyenlete.
(Valaszat indokolja!)
[4 pont]

¢) Fogalmazza meg az allitas megforditasat, és a megforditott allitasrol is dontse el, hogy
igaz vagy hamis! (Valaszat indokolja!)

[3 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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224 ] 2022. oktéber 1./a, b, ¢
Adotta C(—6; —2) ésa P(—3; 2) pont.

a) Irja fel a C kozéppontt, P ponton atmend k kor egyenletét!

[2 pont]
b) irja fel a k kor P pontra illeszkedd érintéegyenesének egyenletét!

[3 pont]

A C és P pontokon athalad6 egyenes €s a két koordinatatengely egy derékszogli haromszoget
hataroz meg.

¢) Hatarozza meg a haromszog koré irhatd kor sugaranak hosszat!

[6 pont]
211 | 2021. majus 4./a
Adottaz y = 0,25x(x — 5)? (0 < x < 5) egyenletii gorbe.
Igazolja, hogy az origd és az (5; 0) pont is rajta van a gorbén!
[2 pont]
212 ] 2021. majus idegen nyelvi 4./a, b, ¢
Adott az x? — 4y = 0 egyenlet{i parabola ésazx — y = 5 egyenletii g egyenes.
a) Igazolja, hogy a parabola fokuszpontja az F(0; 1) pont!
[3 pont]

b) Irja fel annak a komek az egyenletét, amelynek kozéppontja a g egyenesen van,
valamint atmegy a P(0; —1) ponton és a parabola F fokuszpontjan is!

[5 pont]
¢) Adjameg a parabola g egyenessel parhuzamos érintdjének egyenletét!

[5 pont]

213 ]2021. oktober 7./a, b

A statisztikai értékelések soran sziikség van az adatokat és
Osszefiiggéseket szemléltetd pontok és egyenesek kolesonds
helyzetének jellemzésére. Egy ilyen jellemz6 lehet a pontnak
egy megadott egyenestdl mért fiiggdleges tavolsaga.

Az é4bran lathat6 P;, P,, P;, P, pontok esetén a fiiggdleges
tavolsagok rendre a d4, d,, d3, d, szakaszok hosszaval egyenlok.
(A tavolsagokat megadd szakaszok parhuzamosak az y
tengellyel.) .

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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a) Hatdrozza meg az R(4; 2) és az S(4; 5) pontok fliggdleges tavolsagat az y = %x + g
egyenestol!
[3 pont]

Ha a derékszogli koordinata-rendszerben az adatokat pontokkal jelenitjiik meg, és kiilonb6zo
egyeneseket vesziink fel, akkor mindegyik egyeneshez kiszamithatdo a pontok fiiggdleges
tavolsagainak négyzetdsszege (az abran lathatd példaban d? + d3 + d2% + d? ).

Tekintsilk azt az egyenest a pontokra legjobban illeszkedé egyenesnek, amelyre ez a
négyzetosszeg a lehetd legkisebb.

Adott harom pont a koordinata-rendszerben: A(1; 3), B(3; 5) és C(4; 4).

b) Adja meg az m értékét tigy, hogy az y = mx egyenletii (origbn atmend) egyenes a
megadott modszer szerint a legjobban illeszkedjen az A, B ¢és C pontokra! (m € R)

[6 pont]

201 ] 2020. majus 7./b, ¢
A derékszogli koordinata-rendszerben adottak a P(—2; 0), Q(6; 0) és R(0; 5) pontok, a H
pedig a PQ szakasz tetsz6leges pontja.

b) Szamitsa ki a PH és az RH vektorok skalaris szorzatat, ha H(—1,8; 0).
[2 pont]
¢) Adja meg a H pont koordinatait ugy, hogy a PH és az RH vektorok skalaris szorzata
maximalis, illetve tigy is, hogy minimalis legyen!

[7 pont]

202 | 2020. majus idegen nyelvi 4./a
Adottazy =7 — %x egyenletli e egyenes.

Egy négyzet egyik cslicsa az origo, egyik atljanak egyenese pedig az e. Szamitsa ki a négyzet
koézéppontjanak koordinatait és a négyzet teriiletét!

[7 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Megoldasok

251 Vissza a feladathoz.
a)
A keresett kor kozéppontja az AB szakasz felezémerdlegesének és az y 1 pont
tengelynek a metszéspontja. p
Az AB szakasz felezépontja:
54+7 14+6 1 pont
15 (i) = (6;10)
A felezémerdleges egy normalvektora:
SN 1 pont
AB(7 —5;6 —14) = (2;-8),
igy az egyenlete: 2x —8y=(2 - 6 —8 - 10 =) —68. 1 pont
x =0 esetén y = 8,5, tehat a kor kozéppontjanak koordinatai (0; 8,5). 1 pont
A kor sugara a kozéppont és példaul az A pont tavolsaga:
1 pont
V5% + (14 — 8,5)2 = /55,25 (= 7,43).
A kor egyenlete x? + (y — 8,5)? = 55,25. 1 pont
b)
Mivel B(7; 6) a parabola tengelypontja, ezért a parabola egyenlete:
1 1 pont
=—((x—-7)2%+6
Y= (x—7)*+
Behelyettesitve az A pont koordinatait:
1 1 pont
14=—((G-7)2+6
3 (5=
8 = * 1 pont
C2p pon
amibdl p = i. 1 pont

252 Vissza a feladathoz.
A C cstcs az A csucs kortili AB sugaru k korivre illeszkedik. 1 pont
Az AB sugar hossza V9 + 16 = 5, 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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a k kor egyenlete (x — 3)? + y? = 25. 1 pont
(A k kor és az e egyenes kozos pontjai a lehetséges C pontok.)
Az e egyenletébdl: x = 8 — 2y.
2 pont
A k egyenletébe behelyettesitve: (5 — 2y)? + y? = 25.
Ebbél y? — 4y = 0.
y=4vagyy=0. 1 pont
y = 4 esetén x = 0, tehat C(0; 4), ami egybeesik a B ponttal, igy a harom 1 vont
pont nem alkot haromszdget, tehat ez nem megoldas. P
y = 0 esetén x = 8, tehat C(8; 0), ami valéban megfelel. (4, B és C harom
e 1w 1 pont
kiilonb6z6 pont, amelyek nem esnek egy egyenesre.)
253 Vissza a feladathoz.
a)
Az AB szakasz F felezOpontjanak koordinatai (—3; 9). 1 pont
f meredeksége Z. 1 pont
3
f:y—9=Z(x+3)
1 t
( 3 N 45) pon
Y=
Jeldlje a az f egyenes és az x tengely altal bezart szoget (f irdnyszogét). Ekkor .
tga = 39 pont
4
innen o = 36,9°. 1 pont
Az y tengely és f bezart szoge o potszoge, kb. 53,1°. 1 pont
b)
A keresett kor kdzéppontja legyen C(0; v), ekkor a kor egyenlete .
ont
x2+ (y—v)? =262 P
(P rajta van a kordn, ezért) 242 + (6 — v)? = 262, 1 pont
Ebbél (6 — v)? = 100,
. 1 pont
imnen 6 — v=10vagy 6 — v= —10.
v= —4 vagy v =16 (tehat C;(0; —4) vagy C,(0; 16)). 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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A keresett kor egyenlete: x2 + (y + 4)? = 262 vagy x? + (y — 16)? = 26%. | 2 pont

241 Vissza a feladathoz.

a)
A kor egyenletét atalakitva: (x — 2)? + (y — 6)? = 53. 1 pont
A kor sugara V53, 1 pont
a kor kozéppontja (2; 6). 1 pont
b)
Az alapok hossza (példaul a két pont tdvolsagara vonatkozo képlettel) AB = 2 pont
9v2 és CD = 5V2. A szarak hossza AD = BC = v/106. P
D C
1 pont
B
(A hurtrapéz tengelyes szimmetriaja miatt:)
1 1 pont
AT == - (AB = CD) =22
m =+ AD?2 — AT? =106 — 8 = V98 = 7v/2 (= 9,90) 1 pont
AT ) 2v2
cosa = |(—=|— (= 0,2747 1 pont
(AD V106 ( )
amibdl a =~ 74,05°. 1 pont
gy a hurtrapéz hegyesszogei 74,05°-osak, tompaszdgei pedig .
pont
180° — 74,05° = 105,95°-o0sak.

242 Vissza a feladathoz.
(Az 53-at két négyzetszam Gsszegére kell bontani.)
0+53=1+52=4+49 =9 + 44 = 16 + 37 = 25 + 28,

2 pont

tehat ez a két négyzetszam csak a 4 és a 49 lehet, melyek (valamilyen
sorrendben) a keresett pontok két koordinatajanak négyzetei.

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Igy a kor egyenletében szerepld x helyére 4 kiilonboz6 értéket helyettesithetiink
1 pont
(2,-2,7,-7).
Ezek mindegyikéhez két-két y érték tartozik. 1 pont
Tehat 6sszesen 8 ilyen pont van. 1 pont
221 Vissza a feladathoz.

a)

¥ C(41;71)

Y
o m ﬁ X

A F@1.0)  B(82;0) 2 pont
Az AB oldal felezépontja F(41; 0), igy az AFC derékszogli haromszogben

o 71

9= 1
Ebbél a = 59,9951°
Mivel AC = BC, ezért a B csucsnal fekvo szog f = 59,9951°. 1 pont
Yy =180° — (a + ) = 180° — 119,9902° = 60,0098°. 1 pont
Harom tizedesjegyre kerekitve a haromszog szdgei 59,995°, 59,995° és 1 vont
60,010°. (Tehat Gézanak nincs igaza, a haromszdg nem szabalyos.) p
b)
AC =+V6722 (= 81,9878) 1 pont
. AC _ 6722 ,
lgy — = —— (= 0,999851) 1 pont
Négy tizedesjegyre kerekitve az arany 0,9999. 1 pont

222 Vissza a feladathoz.

a)
A parabola egyenlete atrendezve: y = — %xz +8 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Ez tehat egy ,.lefelé nyilo” parabola, melynek paramétere p = 1, tengelypontja
: 1 pont
pedig a (0; 8) pont.
A parabola fokuszpontja ezért a (0; 7,5) pont. 1 pont
A kor kdzéppontja a C(0; 3) pont. 1 pont
b)
(2v2)’ +2-4=16,
. 2 2 . , , . , 2 pont
valamint (2\/5) + (4 — 3)* = 9 isigaz (ezért Q valoban pontja a parabolanak
¢s a kornek is).
A kor Q(2V2; 4) pontbeli érintéegyenese meréleges a C és Q pontokon atmend
L1, e , 1 pont
egyenesre, melynek meredeksége 27 18y az érintbegyenes meredeksége —2v/2
Az érint6 egyenlete: y — 4 = —2\/§(x - 2\/5) .
pont
Rendezve: y = —24/x + 12
Az érintd egyenletébdl y-t kifejezve €s beirva a parabola egyenletébe:
1 pont
x%+24—4/2x = 16
Rendezve x2 — 4vZx + 8 = 0, azaz (x — 2vZ)" = 0 I pont
Ennek az egyenletnek egy megolddsa van (x = 2\/?) , ezért a kor érintdjének
egy kozds pontja van a parabolaval (és nem parhuzamos az y tengellyel), tehat | 1 pont
érinti a parabolat is.

223 Vissza a feladathoz.

b)
(x+2)?+(y—-3)2=13-c 2 pont
Hac < 12,akkor 13 — ¢ > 0, ésigy az egyenlet egy ((—2; 3) kdzéppontu,

N 1 1 pont
13 — c sugaru) kor egyenlete.
Az éllités igaz. 1 pont
c)
Az allitds megforditisa: Ha x2 + 4x + y2 — 6y + ¢ = 0 egy kor egyenlete,

1 pont

akkorc < 12.
Egy ellenpélda ¢ = 12,75 (ekkor a kor sugara 13 —c = 0,5). 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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A megforditott allitas tehat hamis. 1 pont

224 Vissza a feladathoz.
a)
A kor sugara |C—ﬁ| = V32 + 42 =5 egység, 1 pont
egyenlete (x + 6)% + (y + 2)% = 25. 1 pont
b)
Az érintd merdleges az érintési pontba hizott sugarra, 1 pont
ezért az érinté meredeksége merdleges a CP egyenesre, melynek meredeksége .
g, igy az érint6 meredeksége — %. pont
egyenlete —2=—E-(x—(—3)) tehaty = —>x — = 1 pont
gy y 2 > y 2 2 p
c)
A CP egyenes meredeksége g, 1 pont
4 , 4
egyenlete y —2 = - (x — (—3)), tehat y = Sx+6 1 pont
(Az y = 0, majd x = O helyettesitésekkel kapjuk, hogy) az egyenes az x | pont
tengelyt a (—4,5; 0), az y tengelyt pedig a (0; 6) pontban metszi. p
A Pitagorasz-tétellel adddik, hogy a derékszogli haromszog atfogoja
1 pont
V4,52 + 62 = 7,5 egység hosszi.
A derékszogli haromszog koriilirt korének sugara az atfogo fele, 1 pont
tehat 3,75 egység hosszu. 1 pont
211 Vissza a feladathoz.
(Azt kell belatni, hogy a pontok koordinatai igazza teszik a gérbe egyenletét.) .
ont
Az origd esetében: 0,25 -0 - (0 — 5)? = 0 igaz, P
az (5; 0) pont esetében: 0,25 -5 - (5 — 5)% = 0 igaz. .
ont
(Tehat mindkét pont valoban rajta van a gérbén.) P

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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212 Vissza a feladathoz.
a)

2
A parabola y = x: alakt egyenletébdl adodik, hogy paramétere p = 2. 1 pont

Mivel a parabola tengelypontja az origo, g = 1 (és a parabola ,,folfelé nyitott™), 2 pont
ezért a fokuszpont valdéban F(0; 1).

b)

A PF szakasz felezOmerdlegese metszi ki a g egyenesbdl a kor kdzéppontjat. | 1 pont

A felezémerdleges az x tengely, 1 pont
tehat a kor kozéppontja a K(5; 0) pont. 1 pont
A kor sugara (\/W =) V26 1 pont
A kor egyenlete (x — 5)% + y% = 26 1 pont
c)

Az e érint6 egyenlete irhatd x — y = c alakban is. 1 pont

Az e pontosan akkor érinti a megadott parabolat, ha az alabbi
egyenletrendszernek egy megoldasa van:

X% — 4y =0 1 pont
X—y=c
A masodik egyenletbdl y = x — c, amit az els0 egyenletbe helyettesitve: .
ont

x?—4x+c=0 P
(Egy megoldas van, ha a diszkriminans 0:)

. 1 pont
16 — 16¢c = 0, amibol ¢ = 1.
Az érintd egyenlete: x — y = 1. 1 pont

213 Vissza a feladathoz.

a)
Az egyenes 4 abszcisszaju pontja (4; 3). 1 pont
Az R fiiggbleges tavolsdga3 — 2 = 1, 1 pont
az S figgoleges tavolsaga 5 — 3 = 2. 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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b)

Az A pontnak az y = mx egyenest6l mért fiiggdleges tavolsaga az (1; 3) és
az (1; m) pontok tavolsaga.
| I pont
Ugyanigy a B pont fliggdleges tavolsaga a (3; 5) ésa (3; 3m), a C ponté pedig
a (4; 4) és a (4; 4m) pontok tavolsaga.
Tehat az alabbi 0sszeg minimumat keressiik:
2 pont
(m—-3)2+@Bm-57%+@m—-4)>*=
= 26m? — 68m + 50 1 pont
Az f(x) = ax?+ bx + ¢ masodfoka f fiiggvénynek minimuma van, ha
, . b . 1 pont
a > 0, és ezt a minimumot x = — Y nal veszi fel.
A 26m? — 68m + 50 kifejezés tehat m = g = g—nél lesz minimalis.
17 1 pont
(A keresett egyenes egyenlete y = 5 X.)
201 Vissza a feladathoz.
b)
PH = (0,2;0), RH = (-1,8; =5) 1 pont
PH-RH=02(-18)+0-(=5) = —0,36 I pont
c)
y
HeR
1 pont
P 0 R Q
2 "H(z;0) 6
Legyen H az (x; 0) pont (ahol =2 < x < 6).
Ekkor PH = (x;0) — (=2;0) = (x + 2;0)
— 1 pont
ésRH = (x;0) — (0;5) = (x; —5)
PH-RH=(x+2)x+0-(=5) = x(x + 2) 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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x(x+2)=(x+1?-1,

o 2 pont
ezértaz f:x » x(x + 2), —2 < x < 6 fiiggvénynek minimuma van —1-nél,
(f a [—2; —1] intervallumon szigorGan monoton fogyo, a [—1; 6]
intervallumon szigortian monoton névekvd, f(—2) = 0¢és f(6) = 48 > 0
ezert) 1 pont
a maximumat 6-nal veszi fel.
A minimalis skaldris szorzat a H;(—1; 0) ponthoz tartozik, a maximalis pedig 1 pont
aH, = Q(6; 0) ponthoz. p

Vissza a feladathoz.

(Az e nem megy 4t az origdn.)
A négyzet masik atloegyenesének meredeksége 2;
ez az egyenes atmegy az origon, igy egyenlete
y = 2x.
1 pont
A négyzet E kozéppontja az atléegyeneseinek metszéspontja, ennek
koordinatait az alabbi egyenletrendszer megoldésa adja.
1 1 pont
=7—-=
y 2%
y = 2x
(Behelyettesité modszerrel dolgozva:)
1 14
2x=7—§x, x=?=2,8, y=2-28=5,6 2 pont
Tehat E(2,8; 5,6).
Az origb és E tavolsaga: OF = /2,82 + 5,62 = /39,2 1 pont
A négyzet teriilete 222225 — 1 pont
78,4 (teriiletegység) 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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