Koordinatageometria feladatok

a kozépszintii matematika érettségi I1. részében
A feladatok megoldésait a feladat sorszamara kattintva talalod meg.

261 | 2026. majus 15./d
Adottaz f: R - R, f(x)=(x — 1)? — 4 fiiggvény.

Hatarozza meg annak a két pontnak a tdvolsagat, amelyek az f grafikonjan helyezkednek el, és
elso koordinatajuk x = 0, illetve x = 4.

[4 pont]

251 | 2025. majus idegen nyelvi 14./d
Az 4bran a 4 cm oldalhosszusdgi ABCDEF szabélyos hatszog lathato, amelybe berajzoltuk a
BDF szabalyos haromszdget.

E D

4cm

A B

Adja meg a kovetkezd vektormiiveletek eredmeényét:

_— —

BF + FD = AB — AF =
[3 pont]

2521 2025. oktober 18./e
frja fel annak az egyenesnek az egyenletét, amely illeszkedik az (1; 7) és (9; 77) pontokra!

[4 pont]

241 | 2024. majus 16./c
frja fel a (12; 7) kozéppontd, 15 egység sugart kor egyenletét, és szamitsa ki a kor és az y
tengely metszéspontjainak koordinatait!

[8 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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242 | 2024. oktéber 14./c, d
Az f figgvény grafikonjara illeszkedik a P(2; —3) és a Q(6; 5) pont.

¢) Széamitsa kia P és a Q pont tavolsagat!

[2 pont]
d) Hatarozza meg a P ¢és Q pontokra illeszkedd egyenes egyenletét!
[4 pont]
221 | 2022. majus idegen nyelvi 16./a, b, ¢
Adottak a koordinata-rendszerben az A(0; 4), B(1; 0), C(6; 2) és D(5; 6) pontok.
a) Irja fel az A és B pontokra illeszkedé egyenes egyenletét!
[3 pont]
b) Mutassa meg, hogy az ABCD négyszdg paralelogramma!
[3 pont]
¢) Szamitsa ki az ABCD paralelogramma B cstcsanal 1évo bels6 szog nagysagat!
[6 pont]
222 | 2022. oktober 18./c, d
Adott egy haromszog harom csticsa a koordinatasikon: A(1; 2), B(5; 0) és C(6; 7).
¢) Igazolja, hogy az ABC hiromszog egyenld szart!
[3 pont]
d) Hatérozza meg az ABC haromszog teriiletét!
[6 pont]
2111 2021. majus 18./¢, d
Egy haromszog csticsai: K(— 1; 5), L(1; 1), M(5; 3).
¢) Igazolja, hogy a haromszog L-nél 1év6 szoge derékszog!
[4 pont]
d) irja fel a haromszog koriilirt korének az egyenletét!
[S pont]
212 | 2021. oktober 16./a, b, ¢
Egy haromszog csucsai a koordinata-rendszerben: A(5; 6), B(4; 2) és C(8; 2).
a) Szamitsa ki a haromszog A-nal 1évo belsd szogét!
[6 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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b) Irja fel a haromszog B-re illeszkedd magassdgvonalanak egyenletét, és szamitsa ki a
haromszdg M magassagpontjanak koordinatait!

[7 pont]

Az ABC haromszoget a B pontbol koézéppontosan a kétszeresére nagyitjuk, igy az
A’B’C’ haromszoget kapjuk.

¢) Adjameg az A’B’C’ haromszog csucsainak koordinatait!

[4 pont]

201 ] 2020. majus 16./a, b, ¢
Egy haromszog csucsai a koordinata-rendszerben A(—8; —12), B(8; 0) és C(—1; 12). Az A
pontnak a B pontra vonatkoz¢ tiikdrképe a D pont.

a) Szamitsa ki a D pont koordinatait!

[3 pont]
b) Irja fel az ABC haromszog B cstcsan athaladd magassagvonalanak egyenletét!
[4 pont]
¢) Igazolja, hogy az ABC haromszdg B csucsanal derékszog van!
[4 pont]
202 | 2020. majus idegen nyelvi 17./ b
B :
D
A
.
@
F
Tudjuk, hogy a D pont éppen a CE szakasz felezOpontja.
Fejezze ki a BE vektort az AB, az AC és a CD vektorok segitségével!
[4 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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203 | 2020. oktéber 17./ ¢
Az A, B, C, D pontok egy paralelogrammat alkotnak, az E pont az atl6k metszéspontja.

D c

A B

Fejezze ki az AB vektort a DA és DE vektorok segitségével!
[3 pont]

2041 2020. oktéber 17./ d

Egy ABCD paralelogrammat elhelyeztiink a koordinata-rendszerben. Tudjuk, hogy az AB
egyenes egyenlete 2x — 5y = —4, az AD egyenes egyenlete pedig 3x — 2y = —6. A C pont
koordinatai (5; 5), a B pont els6 koordinataja 3.

Hatarozza meg a paralelogramma A4, B és D csucsanak koordinatait!

[9 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Megoldasok

261 Vissza a feladathoz.
f(0)=-3 1 pont
f(4)=5 1 pont
A (0; =3) és a (4; 5) pontok tavolsaga

2 2 pont
\/(4 —0)2+ (5—(=3))" =V80 (= 8,94) egység.

251 Vissza a feladathoz.
BF +FD = BD 1 pont
AB — AF = FB 2 pont

252 Vissza a feladathoz.
Az egyenes egyenletét y = mx + b alakban keresve az egyenes meredeksége:

77 =7 1 pont
M=9 -1 "
= 8,75. 1 pont
Az egyik pont koordinatai alapjan 7 = 8,75+ 1 + b, 1 pont
amib6l b = — 1,75.
fgy az egyenes egyenlete: y = 8,75x — 1,75. ! pont

241 Vissza a feladathoz.
A kor egyenlete (x — 12)% + (y — 7)? = 225. 2 pont
Az y tengelyen 1év6 pontok elsé koordinataja x = 0. 1 pont
Megoldand6 a 144 + (y —7)? =225 egyenlet. 1 pont
Rendezve: y2 — 14y — 32 =0. 1 pont
Az egyenlet megoldasai: y = —2¢éy = 16. 2 pont
Akora (0; —2) ésa (0; 16) pontokban metszi az y tengelyt. 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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242 Vissza a feladathoz.
©)

dpg = \/(6 ~2)2+ (5-(-3))" = V80 ~ 8,94 2 pont
d)
Az egyenes meredeksége: m = (% =) 2. 2 pont

Azy = 2x + b egyenletbe példaul P koordinatait helyettesitve —3 = 2 -2 + b, | 1 pont

amibél b = —7. Tehaty = 2x — 7. 1 pont
221 Vissza a feladathoz.

a)
Az egyenes meredeksége: m = % =—4 1 pont
igy az egyenes egyenlete: y — 4 = —4 - (x — 0) 1 pont
y=—4x+4 1 pont
b)
Az AB ¢és a DC oldalegyenesek meredeksége is —4 (példaul abra alapjan).

2 pont
Az AD és a BC oldalegyenesek meredeksége is g P
Mivel a négyszog szemkozti oldalegyeneseinek meredeksége egyenld, ezért | pont
azok parhuzamosak, igy az allitast belattuk. P
c)

1 pont

_1¢

A kérdéses szoget bezard két oldal hossza:

AB = V4% + 12 =17, BC = V5% + 22 =/20.

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Az AC atl6 hossza: V62 + 22 = V40. 1 pont
Az ABC haromszogben a kérdéses szoget ¢-vel jelolve és felirva a
koszinusztételt: | pont
2 2 2

V40 =17 ++v29 —2-v17-V29-cosg

3 (= 0,1351) 2 pont
cosp =——= (= 0, on

¢ V17 - V29 P
innen ¢ =~ 82,2°. 1 pont
222 Vissza a feladathoz.
¢)
|AC| = /(6 — 1)2 + (7 — 2)% = /50 és ,
pont
|BC| = /(5 —6)2+ (0 —7)2 =50
igy a haromszog AC ¢és BC oldala egyenld hosszu, tehat a haromszog valdban 1 vont
egyenlod szarq. p
d)
Az AB oldal felezépontja F (ITH;, ZZLO) =(3;1).. 2 pont
Az AB oldal hossza |ﬁ| =V42 + 22 =20 (= 4,47). 1 pont
Az FC magassag hossza |ﬁ| =32+ 6% =45 (= 6,71) 1 pont
Az ABC haromszog teriilete T = \/2_0;/4_5 = 1 pont
= 15 (teriiletegység). 1 pont
211 Vissza a feladathoz.

©)

|ﬁ()| = (\/(—2)2 + 42 =) V20 1 pont
|Hv7| = (\/ 42 4 22 =) V20 1 pont
|W| = (\/62 + (—2)? =) V40 1 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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\/202 + \/202 = \/402, tehat (a Pitagorasz-tétel megforditdsa miatt) az L-nél | 4 pont
valoban derékszog van.
d)
(A Thalész-tétel, illetve a megforditdsa miatt) derékszogli haromszogben a 1 vont
koriilirt kor kdzéppontja az atfogo felezdpontja, sugara pedig az atfogo fele. p
Az atfog6 felezOpontja: Fip = (2; 4). 1 pont
KM 62+ (=2)? 40
r= = (=2) = =4/10 1 pont
2 2 2
A koriilirt kor egyenlete: (x — 2)% + (y — 4)? = 10. 2 pont
212 Vissza a feladathoz.
a)
A haromszdg AB oldalanak hossza (példaul a két pont tavolsagéara vonatkozo
Osszefiiggés alkalmazésaval:) 1 pont
AB =12 + 4?2 = V17 (= 4,12).
Ugyanigy AC = V32 + 42 =5, 1 pont

Jeloljik az ABC haromszogben a kérdéses szoget a-val, és irjuk fel a
koszinusztételt (BC = 4): 2 pont

16 =17+25—-2-417-5-cosa.

Ebboél cosa = 0,6306, 1 pont
igy « = 50,91°. 1 pont
b)

Akérdéses magassagvonal athalad a B ponton, és merdleges az A és C pontokon
4

, . (276 ) _4
atmend egyenesre, melynek meredeksége (E —) > 2 pont

fgy a B ponton athaladé magassagvonal egyenesének meredeksége %‘

A magassagvonal egyenlete y — 2 = % (x—4),azazy = % ~x—1. 2 pont

A magassagpont (rajta van az A-ra illeszked6 magassagvonalon, melynek

egyenlete x = 5, igy) els6 koordinataja 5, I pont

masodik koordinatdjat a B-bdl induld magassagvonal egyenletébdl az x = 5

helyettesitéssel kapjuk: y = 2,75. (Tehat M(5; 2,75).) 2 pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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A
Allll
il 1 pont
B—nB c | | 1 \*U
A B pont képe 6nmaga, (azaz B’(4; 2)). 1 pont
C'(12; 2) 1 pont
A'(6; 10) 1 pont
201 Vissza a feladathoz.
a)
A B pont az AD szakasz felez6pontja, ezért ha
- 1 pont
D(d,;d,), akkor 8 = dﬁT(S), amibdl d, = 24. P
Ugyanigy 0 = @, amibdl d, = 12. 1 pont
Tehat D(24; 12). 1 pont
b)
Az A és C pontokon atmend egyenes meredeksége (w =) &, igy a B
. —1-(8) 7 2 pont
csucson atmend magassagvonal meredeksége — o
tehat egyenlete —Oz—l-(x—8) Azazy = — — - x + = 2 pont
gy y 24 ) y 2 2 p
c)
A haromszog oldalainak hossza:
AB =+162% + 122 = 20, BC = V92 + 122 = 15, 2 pont
CA =+7? + 242 = 25.

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Mivel 15% + 20% = 252 | ezért (a Pitagorasz-tétel megforditisa miatt) a

haromszog valoban derékszogii (és a derékszog a B csucsnal van). 2 pont
202 Vissza a feladathoz.
BE = BA+ AC + CE 1 pont
BA = —AB 1 pont
CE=2-CD 1 pont
igytehétﬁ=—Z§+A—)C+2-C—D> 1 pont
203 Vissza a feladathoz.
AD = —DA 1 pont
DB =2-DE 1 pont
AB=AD +DB =-DA+2-DE 1 pont
204 Vissza a feladathoz.
A B pont els6 koordinatajat az AB egyenes egyenletébe helyettesitve .
ont
2.3 =5y =—4, P
amibdl y = 2, azaz B(3; 2) az egyik csucs. 1 pont
(Az A pont az AB és AD egyenesek metszéspontja, ezért koordinatait a keét
egyenes egyenletébdl all6 egyenletrendszer megolddsa adja meg.) Az elsd
egyenletbdl x-et kifejezve €s a masodik egyenletbe helyettesitve: 2 pont
5y —4
3- —2y=-6
) y
Az egyenletet rendezve: y = 0. 1 pont
Innen x = —2, tehat A(—2; 0) a masik csucs. 1 pont
(Az AC szakasz és a BD szakasz E felezOpontja megegyezik.) Az AC szakasz | pont
felez6pontja E(1,5; 2,5). P
Mivel 1,5 = 2482 ¢5 25 = &2
2 2 pont
igy a D(d1; d2) pont koordinatai (0; 3).

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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