Sorozatok monotonitasa és korlatossaga feladatok

az emelt szintlii matematika érettségiben
A feladatok megoldésait a feladat sorszamara kattintva talalod meg.

241 | 2024. majus 5./b
Igazolja, hogy az a,, = nTH sorozat szigorian monoton csdkkend!

[3 pont]

221 | 2022. oktéber 4./c

242
Adott az a,, = +n7m sorozat (n € NY1).

Igazolja, hogy ez a sorozat szigorian monoton csdkkend és korlatos, és adja meg a sorozat
hatarértékeét!

[5 pont]
201 | 2020. oktober 6./c
Igazolja, hogy ha L és K adott pozitiv szdmok, n € N*, akkor a b, = H;w képlettel
megadott sorozat korlatos, szigoraan monoton novekedd, és lim b,, = L.
n—oo
[7 pont]

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Megoldasok

241 Vissza a feladathoz.
n+4 4
<an = =1+ —)
n n 1 pont
(Az {n} szigoruan monoton nd, ezért) az {%} szigorian monoton csokken,
tehat a {%} is szigoraan monoton csdkken. 1 pont
Vagyis az {a,} valoban szigorGan monoton csokken. 1 pont
221 Vissza a feladathoz.
a, =—+2m 1 pont
n
A {%} sorozat szigoran monoton csdkkend, 2m pedig allandd, ezért az a, 1 pont
sorozat is szigorian monoton csdkkend.
A sorozat feliilrdl korlatos, mert a csdkkend sorozat elso tagja egy felso korlat;
alulrol is korlatos, mert a sorozat mindegyik tagja pozitiv (ezért példaul a 0 egy | 1 pont
also korlatja a sorozatnak).
A {%} sorozat hatarértéke 0, 1 pont
ezért a megadott sorozat hatarértéke (0 + 2m =) 2m. 1 pont
201 Vissza a feladathoz.
(Mindenhol felhasznaljuk, hogy a feladat szovege szerint L,K,n pozitiv
szdmok.)
] ) ) 1 pont
A {b,} sorozat alulrél korlatos, mert minden tagja pozitiv (egy alsé korlat
példaul a 0).
A {b,} sorozat feliilrél is korlatos,
L . + r
mert IR0 < L (minden n € N7 esetén), 2 pont
hiszen a tort nevezdje 1-nél nagyobb. (A {b, }sorozat tehat korlatos.)
A {0,75™} (mértani) sorozat szigoruan monoton csokkend, ezért az 1 + K -
n . 1 pont
0,75™} sorozat is az.

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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Ebbdl kovetkezik, hogy az {—n} sorozat szigorian monoton novekvo.
1+K-0,75 1 pont
(A {b,,} tehat konvergens.)
Mivel lim 0,75™ = 0, 1 pont
n—->oo
f L L
18y rP_{go 1+K-0,75%  1+K-0 L. I pont

Ezt a témakort itt tudod gvakorolni a matekingen.
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